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PRAEFATIO. VII 


est, plerosque omnes codices e recensione Theonis flu- 
xisse, οὐ Uaticanum Peyrardi solum fere antiquiorem 
formam seruasse. quem fructum ex hoc casu singu- 
lari capere liceat, οὐ quam rationem critices factitan- 
dae inde sequi putem, pluribus exposui in libro, qui 
inseribitur Studien über Euklid p. 177 sq. hoc quidem 
stalim adparuit, prinum omnium codicem Uaticanum, 
e quo Peyrardus ea sola enotauerat, quae ei memo- 
rabiia uidebantur, quamuis ipse aliter praedicet, de- 
nuo diligenter esse conferendum et praeterea ex reli- 
quis codicibus tantum numerum, ut ueri similiter de 
scriptura 'Theonis iudicari posset. qua in re codices 
Bodleianum, Laurentianum, Uindobonensem sufficere 
putaui, praesertim cum animaduerterem, eos a palim- 
psesto codice saeculi VII uel VIII, qui in Museo Bri- 
lannico adseruatur, non admodum discrepare. hos co- 
dices pro fundamento habui, sed ad eos in partibus 
quibusdam operis alii adcesserunt et, ut spero, adce- 
dent, uelut in hoc primo uolumine Parisinus quidam 
et in primo libro Bononiensis. hunc ne totum con- 
ferrem, prohibuerunt temporis angustiae, sed spes mihi 
est, me breui partem reliquam conferre posse; nam 
in libris stereometricis hic codex maximi momenti 
est. de ceteris subsidis nouis, sicut de codicibus 
operum minorum, in praefationibus singulorum uolu- 
minum dicetur. 

Confiteor igitur fieri posse, ut inter codices non- 
dum collatos lateat thesaurus aliquis (neque enim 
omnes recentiores sunt nec recentiores semper sper- 
nendi) qui mea subsidia uel aequet uel etiam superet. 
sed cum non maxime sit ueri simile, haec, qualiacun- 


P — 


PRAEFATIO. IX. 


888, membran. libros I—VII ipse contuli Oxo- 
niae 1882. 

cod. Florentin. Laurentian. XXVIII, 3 saec. X, 
membran. in hoc quoque codice scriptura an- 
liqua saepe manu saeculi XVI renouata est, 
quae eadem multa folia foliorumue partes re- 
sarcinauit et ultimam partem codicis totam sup- 
pleuit. eam significaui littera y, ubicunque an- 
tiquam scripturam uel uitiauit uel ita obscura- 
uit, ut dignosci non posset. totum codicem ipse 
contuli Florentiae 1881. 

cod. Uindobon. Gr. 103 saec. XI— XII, membran. 
partem ultimam in charta bombycina suppleuit 
manus saeculi XIII. totum contuli ipse Hauniae 
1880. 

cod. bibliothecae communalis Bononiensis nume- 
ris 18—19 signat, saec. XI, membran. librum I 
contuli et alios nonnullos locos inspexi Floren- 
tiae 1881. 

cod. Parisin. Gr. 2466 saec. XIT, membran. 
librum I contuli Parisiis 1880, libros II— VII 
Iauniae 1882. 


Restat, ut grato officio fungar iis uiris gratias 
quam maximas agendi, qui labori meo fauerunt. pri- 


mum 


ut itinera Parisios et in Italiam toties facere 


possem, effectum est eximia liberalitate summi M i- 
nisterii, quod cultui scholisque nostris praeest, et 
instituti Carlsbergici, litteras scientiamque lar- 


giter adiuuantis. etiam praefectis bibliothecarum U in- 
Euclides, edd, Heiberg et Menge. a** 


X PRAEFATIO. 


dobonensis, Parisinae, Bononiensis plurimum 
debeo, quod codices a se adservatos meum in usum 
alio transmitü siuerunt, item praefectis bibliothecae 
regiae Hauniensis et bibliotheeae Laurentianae, 
quibus intercedentibus hune fauorem adeptus sum. 
Carolo Graux, quocum magnam partem itineris 
Italici a. 1881 communiter feci, οὐ qui me in codicum 
aetatibus definiendis ceterisque rebus palaeographicis, 
in quibus cedebat nemini, egregie adiuuabat, quomi- 
nus hoc loco gratias debitas agerem, prohibuit fatum 
nobis amicis eius superstitibus sceientiaeque iniquis- 
simum. 


Ser. Hauniae mense Aprili MDCCCLXXXIII. 


ZTOIXEIA. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. 


, 


€. 


Ὅροι. 

Σημεῖόν ἐστιν, οὗ μέρος οὐϑέν. 
Γραμμὴ δὲ μῆκος ἀπλατές. 
Γραμμῆς δὲ πέρατα σημεῖα. 
Εὐϑεῖα γραμμή ἐστιν, ἥτις ἐξ ἴσου τοῖς ἐφ᾽ 
ὄ ἑαυτῆς ς σημείοις κεῖται. 

ε΄. ᾿ἘἘπιφάνεια δέ ἐστιν, 0 μῆκος καὶ πλάτος μό- 

vov ἔχει. 

ς΄. ᾿Επιφανείας δὲ πέρατα γραμμαί. 

ξ΄. ᾿Επίπεδος ἐπιφάνειά ἐστιν, ἥτις ἐξ ἴσου ταῖς 
10 ἐφ᾽ ἑαυτῆς εὐϑείαις κεῖται. 

m. ἘἘπίπεδος δὲ γωνία ἐστὶν ἡ ἐν ἐπιπέδῳ δύο 
γραμμῶν ἁπτομένων ἀλλήλων καὶ μὴ ἐπ᾽ εὐϑείας κει- 
μένων πρὸς ἀλλήλας τῶν γραμμῶν κλίσις. . 

ϑ΄. Ὅταν δὲ al περιέχουσαι τὴν γωνίαν γραμμαὶ 

15 εὐθεῖαι ὦσιν, εὐθύγραμμος καλεῖται ἡ γωνία. 
. Ὅταν δὲ εὐϑεῖα ἐπ᾽ εὐθεῖαν σταϑεῖσα τὰς ἐφ- 


1. Hero def. 2. Ammonius in categ. p. 48. 66. Psellus p. 34. 

cfr. Philoponus in phys. fol. 6'. Martianus Capella VI, 708. 

Boetius P 874, 1. 2. Sextus Emp. p. 460,27. 470,24. 104,28. 

Hero def. 8. "Philoponus in phys. fol. 6. Ammonius in cat. 

. 06. Martianus Capella VI, 708. Boetius p. 874,2. 8. Boe- 

* B 374, 8. 4. Hero def. 5. Sextus Emp. p. 716,98. 717, 

10. hiloponus in anal. II fol. 4v, fol. 15. Psellus p. 34. Boe- 

tius p. 874, 5. 5. Hero def. 9. Boetius p. 374, 6. 6. Boe- 

tius p. 974, 1. *. Hero def. 11. Psellus p. 35. Boetius p. 

874, 1. 8. Hero def. 16. Psellus p. 35. cfr. Sextus Emp. 
p. 718,12. Boetius p. 874,10. Martianus Capella VI, 710. 


1. 


Definitiones. 


L Punctum est, cuius pars nulla est. 

II. Linea autem sine latitudine longitudo. 

III. Lineae autem extrema puncta. 

IV. Recta linea est, quaecunque ex aequo punctis 
in ea sitis jacet, 

V. Superficies autem est, quod longitudinem et 
latitudinem solum habet. 

V]. Superficiei autem extrema lineae sunt. 

VII. Plana superficies est, quaecunque ex aequo 
reciis in ea sitis iacet. 

VEHI. Planus autem angulus est duabus lineis in 
plano se tangentibus nec in eadem recta positis alte- 
rius lineae ad alteram inclinatio. 

IX. Ubi uero lineae angulum continentes rectae 
sunt, rectilineus adpellatur angulus. 

X. Ubi uero recta super rectam lineam erecta 


9. Hero def. 17. Boetius p. 374, 12. 10. Hero def. 19. Am- 
monius in eateg. p. 58. Simplicius in Aristot. de coelo fol. 181v. 
Philoponus in phys. i IIII, in anal. II fol. 28", p. 65. Psellus 
p. 36. Martianus Capella VI, 710. Boetius p. 374, 14. 


Numeros definitionum om. PF Bb. 1. οὐδὲν F, Peellus, 


Àmmonius p. 66. 6. ἔχει μόνον B. 11 δέ] supra comp. 
scriptum b. ἐπιπέδῳ] ἐπίπεδος m. 13. Ánte πρός ras. 
unius litterae PF. 14. δέ] δ᾽ B. τὴν γωνίαν περιέχουσαι 
Proclus; τὴν εἰρημένην γωνίαν P. 15. ἡ γωνία καλεῖται 
Proclus. 
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angulos deinceps positos inter se aequales efficit, rec- 
ius est uterque angulus aequalis, et recta linea 
erecta perpendicularis adpellatur ad eam, super quam 
erecta est. 

XI. Obtusus angulus est, qui maior est recto. 

XII. Acutus uero, qui minor est recto. 

XIII. Terminus est, quod alicuius rei extremum est. 

XIV. Figura est, quod aliquo uel aliquibus ter- 
minis comprehenditur. 

XV. Cireulus est figura plana una linea compre- 
hensa, ad quam quae ab uno puncto intra figuram 
posito educuntur rectae omnes aequales sunt. 

XVI. Centrum autem circuli punctum illud adpel- 
latur. 

XVII. Diametrus autem circuli recta quaedam est 
linea per centrum ducta et terminata utrimque am- 
bitu cireuli, quae quidem linea cireulum in duas par- 
tes aequales diuidit. 

XVIII. Semicirculus autem ea est figura, quae 


1. ὀρθή ἐστιν ἑκατέρα omisso ἐστι lin. 2 BF V, Simplicius, 
Philoponus in anal. I| p. 65, Psellus. scripturam receptam 
praebent Pbp, Proclus, Hero, Ammonius, Philoponus in phys. 
1 IIII. cfr. prop. 11, 12. 2. ἴσων] om. Àmmonius, Philoponus 
iu phys. 1. c., Psellus, Martianus Capella, Campanus. εὐϑεῖα) 
γραμμή Proclus, BV; om. Ammonius. Detf. XI— XII permu- 
tant Hero et Ammonius. — 6.:y] εδ΄ V et sic deinceps. 
Deff. XIII-XIV permutat Boetius. 7. ἐστι] δὲ Fbp. 10. 
ἣ καλεῖται περιφέρεια] om. Proclus, Taurus, Sextus Emp., Phi- 
loponus, Boetius; habent praeter codd. Hero, Psellus, Capella, 
Campanus. 12. προπίπτουσαι b, corr. m. 2. — zog τὴν τοῦ 
κύκλου περιφέρειαν) om. Proclus, Taurus, Hero, Sextus Emp., 
Psellus, Capella, Boetius; habent codd. (in b erasa sunt), Phi- 
loponus, Campanus. 13. εἰσίν] PF, εἰσί uulgo. 19. ἐστιν 
P 3 20. ve] om. B. καί] ve καί B. ὑπολαμβανομένης B. 
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diametro et arcu ab ea absciso comprehenditur. cen- 
irum uero semicirculi idem est, quod ipsius est circuli. 

XIX. Figurae rectilineae sunt, quae rectis lineis 
comprehenduntur, trilaterae quae tribus, quadrilaterae 
quae quattuor, multilaterae quae plus quam quattuor 
rectis comprehenduntur. 

XX. Ex figuris autem trilateris aequilaterus tri- 
angulus est, qui tria latera sua aequalia habet, aequi- 
crurius uero, qui duo sola aequalia habet, scalenus 
autem, qui tria latera sua inaequalia habet. 

XXI. Praeterea uero ex figuris trilateris rectungulus 
triangulus est, qui rectum angulum habet, obtusiangulus, 
qui obtusum habet, acutiangulus autem, qui tres an- 
gulos suos acutos habet. 

XXII. Ex quadrilateris autem figuris quadratum 
est, quod simul aequilaterum est et rectangulum, parte 
altera longius est, quod rectangulum est neque uero 
aequilaterum, rhombus autem, quod aequilaterum est 
neque uero rectangulum, rhomboides autem, quod la- 
tera simul et angulos inter se opposita aequalia habet, 
sed neque aequilaterum est neque rectangulum; re- 


Boetius et hanc et Procli omittunt; de Herone non liquet (Stu- 
dien p. 192). 8. σχήματα εὐθύγραμμα] Pbp, Proclus; εὖ- 
ϑύγρ. cz. uulgo (εὐθείγραμμα φ). ἐστιν ῬῈ. Def. 19 
uulgo in 4 diuiditur; V hinc numeros om. 8. εὐθειῶν γραμ- 
μῶν Proclus, Boetius. 6. τεττάρων B. εὐθειῶν] πλευρῶν 
Proclus, Boetius. 8. ἐστιν PF. 9. τὰς δύο] δύο b, Pro- 
clus. μόνον Proclus. 10. πλευραρ]) om. Proclus. Def. 20 
uulgo in 3 diuiditur. 11. δέ] P, Proclus; om. b; τὲ uulgo. 
19. ἐστιν PF. μίαν ἔχον V mg. m. 1, Proclus, Psellus. 
13. μίαν ἔχον Proclus, Psellus; γωνίαν μίαν V mg. m. 1? 
τὸ ἔχον — 14. δέ mg. B eadem man. ὁ ιγώνιον Q. 16. 
ἐστιν ἰσόπλευρόν τὲ καί Proclus. ἐστιν, ὁ ἰσόπλευρόν re om. φ. 
ἑτερόμηκες bis φ. 17. 6] τό Proclus. 20. 6] om. Fbp. 
οὔτε] οὔτε δέ Fbp. ἐστι»] om. Proclus. 
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lqua autem praeter haec quadrilatera irapezia ad- 
pellentur. 

XXIIL  Parallelae sunt lineae, quae in eodem 
plano positae et in utramque partem productae in in- 
fmitum in neutra parte concurrunt. 


Postulata. 


L Postuletur, ut & quouis puncto ad quoduis punc- 
tum recta linea ducatur. 

II. Et ut recta line& terminata in directum edu- 
eatur in continuum. 

III. Et ut quouis centro radioque circulus descri- 
batur. 

IV. Et omnes rectos angulos inter se aequales 
6886. - 

V. Et, si in duas lineas rectas recta incidens an- 
gulos interiores et ad eandem partem duobus rectis 
minores effecerit, rectas illas in infinitum productas 
eoncurrere ad eandem partem, in qua sint anguli 
duobus rectis minores. 


— —— —À € ——— 


receptum ordinem tuentur V, Proclus, Simplicius, Capella, 
Boetius, Campanus. 10. ἐκβάλλειν V. 11. γράφεσθαι) 
codd. omnes et Philoponus; γράψαι ex Proclo recepit August. 

13. ἀλλήλαις] om. V. 15. εὐθεῖά τις P. 17. ἐλάττονας 
Proclus p. 191,18 (non p.364) τὰς δύο] PBVbp, δύο om. 
F, Proclus bis, Martianus Capella, Boetius, fort. recte. 18. 
συμπέπτειν τὰς εὐθείας ἐκβαλλομένας ἐφ᾽ Proclus p. 364. συμ- 
πίπτειν ἀλλήλαις PV (ἀλλήλαις corr. ex ἀλλήλας P). 19. 
ἐλάσσονες] Pp. Proclus p. 864: ἐλάττονες uulgo. Dein add. yo- 
νίαι FBVb, Philoponus; om. Proclus bis et Pr. In ed. Ba- 
811. et apud Gregorium «iv. 4— 5 inter communes notiones 
(10 — 11) leguntur (πᾶσαι oí ὀρϑαὶ γωνίαι ἴσαι... εἰσί; ἐκβαλ- 
λόμεναι αἷ.. εὐθεῖαι... συμπεσοῦνται. ῬῬοβὺ oiv. ὅ in PF οὐ 
V m. 2 et apud Campanum sequitur: καὶ δύο εὐθείας χωρίον 
μὴ περιέχειν. 
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Communes animi conceptiones. 


I. Quae eidem aequalia sunt, etiam inter se ae- 
qualia sunt. 

II. Et, si aequalibus aequalia adduntur, tota ae- 
qualia sunt. 

III. Et, si ab aequalibus aequalia subtrahuntur, 
reliqua sunt aequalia. 

VII. Et quae inter se congruunt, aequalia sunt. 

VIII Et totum parte maius est. 


I. 


In data recta terminata triangulum aequilaterum 
construere. 

Sit data recta terminata 4B. oportet igitur in 
recta 418 terminata triangulum aequilaterum con- 
struere. 

centro 4 et radio 4B circulus describatur B I4, 


p.197,68q.; in omnibus codicibus legitur; quare iam ante The- 
onem receptum erat (P); om. Martianus Capella et Boetius. 
Ante «ít. 5b uulgo in codd. et edd. legitur: xol ἐὰν ἀπὸ ἀνί- 
cov ἴσα ἀφαιρεϑῇ, τὰ λοιπά ἐστιν ἄνισα; om. B, mg. Fb, in 
ras. postea additum p; non agnoscunt Proclus (cfr. p. 198, 3), 
Capella, Boetius. «it. 6 —6 reiicit Proclus p. 196,25, om. 
Capella et Boetius. ^ eit. 7—8 permutat Proclus p. 193, qui 
ea diserte contra Heronem sola «ir. 1—3 agnoscentem Euclidi 
uindicat p. 196, 17; om. Capella; eir. 8 etiam Boetius om. 
«it. 9 om. Capella, Boetius, Proclus, qui diserte id improbat 
p. 184,8. 196,23. Hoc loco habent Vbp; cfr. Philop. ad phys. 
fol. 10; καὶ δύο εὐθείας χωρίον μὴ περιέχειν DB; de ceteris ἃ. 
ad p.8,19. 8. ἐσεώ] PF, ἐστί uulgo; comp. b; item lin. 9. 10. 

10. ἐπ’ ἄλληλα] om. Proclus. ἐστίν] εἰσί B. 11. ἐστίν] 
om. Proclus; comp. b; {αι Ε, εἶναι P. 17. εὐθείας] om. 
BFbp. εὐθείας πεπερασμένης P. 19. μέν] om. bp. καὶ 
διαστηματι ΒΡ. δέ om. BFbp. 
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et rursus centro B radio 
autem B4 circulus descri- 
batur “ΓΕ, et ἃ puncto 
I, in quo circuli inter 
se secant, ad puncta 4, B 
ducantur rectae 14, ΓΒ. 
iam quoniam punctum 
Z1 centrum est circuli ΓΖ B, 
erii 4Γ τ-ῷἩ 4B. rursus quoniam B punctum centrum 
est cireuli I'4 E, est ΒΓ — B4. sed demonstratum 
est eliam ΓΖ - 4B. quare utraque I'4, ΓΒ rectae 
AB aequalis est. quae autem eidem aequalia sunt, 
etiam inter se aequalia sunt [x. ἔνν. 1]. itaque etiam 
I4 — ΓΒ. itaque I4, 4B, ΒΓ aequales sunt. quare 
iriangulus 4BI' aequilaterus est; et in data recta ter- 
minata 4B constructus est. quod oportebat fieri. 


II. 


Ad datum punctum datae rectae aequalem rectam 
constituere. 

Sit datum punctum 4, data autem recta Β Γ. opor- 
tet igitur ad punctum f datae rectae BI' aequalem 
rectam constituere. 

ducatur enim a puncto 74 ad B punctum recta “4,18 
[αἴτ. 1], et in ea construatur triangulus aequilaterus 
4 AB [prop. I], et producantur in directum rectae 
ras. est in V, 4B in B; BI.1 P. 71. ἐστιν ἴση ΒΕ. 8. ἐστίν 
Ρ. [4 in ras. B, ΑΓΕ P. 12. ἴση ἐστίν V. — AB] B 
q. 14 ἐστίν P. συνίσταται PBV (in b non liquet). 16. 
ἐπὶ τῆς — 17. συνέσταται om. codd. omnes; e Proclo solo p.210 
recepib August; uix genuina sunt. 22. τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ} Ps 


om. Theon (BF V pb). 38. BI' εὐθείᾳ V. 24. ydo] o 
F. 26. 448] eras. F. — Ante ἐκβεβλ. 1n V add. supra: προσ. 
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44,: 4 B, ut fiant 4E, ΒΖ, eb centro B radio autem 
BI' circulus describatur [αἴτ. 2] ΓΗ͂Θ, et rursus cen- 
iro “7 radio autem z/H circulus describatur ΗΚ 4. 

iam quoniam B punctum centrum est circuli 1'H6, 
erii ΒΓ τῷ. BH. rursus quo- 
niam 41 punctum cenirum 
est circuli H K A4, erit 

44 — 4H, 

quarum partes 7/14, 48 ae- 
quales. itaque 4/1 — BH [x. 
ἔνν. 3). sed demonstratum est 
BI'—BH. itaque uiraque 
44 4, ΒΓ rectae BH aequalis 
est, uerum quae eidem aequalia sunt, etiam inter se 
aequalia sunt [x. £vv. 1] ergo etiam 4 4 — ΒΓ. 

Ergo ad datum punctum 44 datae rectae BI'^ ae- 
qualis constituta est recta 44,4; quod oportebat fieri. 


III. 
Datis duabus rectis inaequalibus rectam minori ae- 
qualem a maiore abscindere. 
Sint duae datae rectae inaequales 4B, I, quarum 
maior sib 4B. oportet igitur a 


—- maiore 4B minori I' aequalem 
4 rectam abscindere. constituatur 
E ad 4 punctum rectae Γ᾽ aequa- 
4 | B ls A44 [propr. II], et centro A4 
radio autem 414] describatur 
"4 cireulus ZZ EZ [αἴτ. 2]. 
P, ut lin. 21. 22. 22. Post κεέσϑω in P supra scr. m.1 ye, 


idem V mg. 23. 4.]|(alt.) in ras. V; utrumque corr. ex ΜΕ 
P m. rec. 94. 4EZ] ex EZI P m. rec.; ZE.1 B. 
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Et quoniam punctum 4f centrum est circuli 4 ΕΖ, 
est. 4 E — 4471; uerum etiam I'— 4. itaque utraque 
A4 E, I'reciae 421 aequalis est; ergo etiam 4E — Γ. 

Ergo datis duabus rectis inaequalibus 4B, Γ ἃ 
maiore 4B minori Γ᾽ aequalis abscisa est 4E; quod 
oportebat fieri. 

IV. 

Si duo trianguli duo latera duobus lateribus alte- 
rum alteri aequalia habent et angulos rectis aequali- 
bus comprehensos aequales, etiam basim basi aequa- 
lem habebunt, et iriangulus triangulo aequalis erit, 
el reliqui anguli reliquis aequales alter alteri, ii sci- 
licet, sub quibus aequalia latera subtendunt. 

Sint duo trianguli 4BI, 4EZ duo latera AB, 

A44 AT duobus lateribus ΖΕ, 42 aequa- 

lia habentes alterum alteri, 

AB — 4E et 4Γ — 4Z, 
et [ BAI'— EZ. dico, etiam esse 
BI'— EZ ek ^A ABI' — AEZ, et 
reliquos angulos reliquis, alterum 
alleri, aequales, sub quibus aequalia 
latera subtendant, / 4BI'— 4 EZ 
E Z et 4ΓΒ — AZE. 

Nam si triangulum. ABD riangulo . 24 ΕΖ adplh- 


aerbum m. 1 b. 60. 4B] B supra scriptum m. 1 b. 9. ταῖς] 
om. Pp; supra b. 10. ἔχει (scr. ἔχῃ) δὲ καὶ γωνίαν γωνίᾳ 


ἴσην Proclus, τὴν μίαν γωνίαν τῇ μιᾷ γωνίᾳ BF. 19. εὐθειῶν 
πλευρῶν Proclus. 16. ἑκατέρα ἑκατέρᾳ] om. Proclus. ὑφ᾽ 

ἐφ᾽ b af] om. V. 18. δυσί V. 19. ἔχοντι g. 20. 
xat] comp. supra F. BAT] ΑΒΓ' F, sed AB eras. 21. 


Ε 412] E.A4.eras. F. 929. ἐστί. 94. ὑφ᾽ sic b m. 1, sed 
supra ἐφ᾽. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. 2 
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euerimus ei punctum ^ in Z/ puncto posuerimus, rec- 
tam autem 4B in ZE, etiam B punctum in E ca- 
det, quia 4B — 4E. adplicata iam 4B rectae ΖΕ 
eliam “ΑΙ. recta cum 42. congruet, quia /, BAI — 
E.1Z. quare etiam punctum Γ᾽ in Z punctum cadet, 
quia rursus 4I'— 42. uerum etiam B in E ceci- 
derat; quare basis BI'in basim EZ cadet. nam, cum 
B in E, I' uero in Z ceciderit, si ita basis BI' cum 
EZ non congruet, duae rectae spatium comprehen- 
dent; quod fieri non potest [x. ἔνν. 9]. itaque basis 
BI'cum EZ congruet et aequalis ei erit [x. ἔνν. 1]. 
quare etiam totius triangulus 44 BI' cum toto triangulo 
4 EZ congruet et ei aequalis erit, et reliqui anguli 
eum reliquis congruent et aequales iis erunt, / ABI 
— Z EZ ei ἰ AI'B — AZE. 


Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus 
alterum alteri aequalia habent et angulos rectis ae- 
qualibus comprehensos aequales, etiam basim basi ae- 
qualem habebunt, et triangulus triangulo aequalis erit, 
et reliqui anguli reliquis aequales alter alteri, ii sci- 
licet, sub quibus aequalia latera subtendunt; quod erat 
demonstrandum. 


ταῖς] om. Pbp. δυσί V; in p δύο πλευραῖς deleta sunt 
m. 1. 22. ἕξει ἴσην BF. 26. ὑφ᾽ corr. in ἐφ᾽ m.1 b 
ὑφ᾽ dg — ὑποτείνουσιν] mg. m. 1 P. 


9* 
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V. 

In triangulis aequicruris anguli ad basim positi 
inter se aequales sunt, et productis rectis aequalibus 
anguli sub basi positi inter se aequales erunt. 

Sit triangulus aequicrurius 4 BI'habens 4 B — AT, 
el producantur 48, ΑΓ in directum, 
ut fiant Bf, ΓΕ. dico, esse 

L ABI'— AT'B 
et ( I'B4 — ΒΓΕ. 


B n Sumatur enim in ΒΖ quoduis 
Z H punctum Z, et a maiore 44 E minori 
AZ aequalis abscindatur 4H [prop. 

4 E ΠΠῚ, et ducantur ΖΓ, HB rectae. 


iam quoniam A4Z — 4H et 4B — AT, duae rectae 
Z.A4, AT' duabus H 4, 4B aequales sunt altera alteri; 
eti angulum communem comprehendunt Z.4H. itaque 
ZI —HB et ^ AZI' — AHB, et reliqui anguli re- 
liquis aequales erunt alter alteri, sub quibus aequalia 
latera subtendunt [prop. IV], |, AI'Z— ABH et L 
AZI'— AHB. ei quoniam 4Z — 4H, quarum par- 
les 4B, ATI'aequales, erit. ΒΖ — ΓΗ͂ [x. £vv. 3]. sed 
demonsiratum est etiam ZI'— HB. itaque duae re- 
ctae BZ, ZI' duabus I'H, HB aequales sunt altera 
alteri; et / ΒΖΓ τ ΓΗΒ eb basis eorum communis 


V. Simplicius in phys. [0]. 147. Boetius p. 880, 13 — 15, 
ubi sic fere scribendum: si triangulus aequalia latera habeat, 
qui ad eius basim anguli sunt, aequales alter alteri sunt, et 
aequalibus lineis [productis] et sub basi eius anguli Bequa- 
les utrimque erunt. 


P Vp. 19. ἐστίν) PF, comp. b; ἐστέ uulgo. 26. Ante ΒΖ 
ras. est unius litt. in V. 26. ΗΒ] BH V, corr. m. 2. - 
δυσί) e corr. V. 
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BI. itaque etiam Δ ΒΖΓ — ΓΗΒ, et reliqui anguli 
reliquis aequales erunt alter alteri, sub quibus aequalia 
latera subtendunt. itaque / ZBI'— ΗΓΒ et BI'Z 
— ΓΒΗ͂ (prop. IV]. iam quoniam |, 4BH — “ΓΖ, 
ut demonstratum est, quorum partes I'BH, BI'Z ae- 
quales, erit |, 4B I'— 4ΓΒ [x. ἔνν. 3]. et sunt ad 
basim positi trianguli 4 BI: uerum etiam demonstra- 
ium est | ZBI' τῷ ΗΓΒ. et sub basi sunt. 

Ergo in. triangulis aequieruriis anguli ad basim 
positi inter se aequales sunt, et productis reclis ae- 
qualibus anguli sub basi positi inter se aequales erunt; 
quod erat demonstrandum. | 


VI. 


Si in triangulo duo anguli inter se aequales sunt, 
eliam latera sub aequalibus angulis subtendentia inter 
se aequalia erunt. 

Sit triangulus 4BI' habens /, 4BI' — AT'B. dico, 
esse eliam 4B — AT. 

Si enim 4B rectae AI' inaequa- 
lis est, alterutra earum maior est. sit 
AB maior, et ἃ maiore 4B minori 
ΑΓ aequalis abscindatur ZB [prop. 


5 III], et ducatur ΖΓ. 


VI. Boetius p. 880, 15. 


supra m.1 B. ἴση ἐστίν F; ἴση ἐστί B. εἰσιν P. 11. 
ΑΒΓῚ AL B B. 12. HTI'B] e corr. V. 15. εἰσίν] PF; 
comp. b; εἰσί uulgo. προσεκβλησϑεισῶν P. 19. ἀλλήλαις] 
om. Proclus. 20. ὦσιν) Proclus, PF; ὦσι uulgo. αἱ] om. 
F. 21. ἀλλήλαις] om. Proclus. ἔσονται) εἰσί Proclus. 
25. ἡ ἑτέρα] μέα in ras. 6 litt. P m. recent, ἑτέρα p et Ὁ m.1 
(ἡ supra insertum). 27. ἐλάσσονι BF V. 
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iam cum 4/1B — AI, et BI' communis sit, duae 
rectae 48, BI'duabus 4Γ, I'B aequales sunt altera 
alteri, et ( 2BI'— AI'B. aque ZI'— AB et Δ 
ΖΒΓ — ADB (prop. IV], minus maiori; quod absur- 
dum est [x. ἔνν. 8]. itaque 4B rectae “Γ΄ inaequalis 
non esi; aequalis igitur. 

Ergo si in triangulo duo anguli inter se aequales 
sunt, etiam latera sub aequalibus angulis subtenden- 
tia inter se aequalia erunt; quod erat demonstrandum. 


VII. 

In eadem recta iisdem duabus rectis aliae duae 
rectae aequales altera alteri non constituentur ad aliud 
atque aliud punctum ad eandem partem eosdem ter- 
minos, quos priores rectae, habentes. 

Nam si fieri potest, in eadem recta 4B duabus 
iisdem rectis 4I, ΓΙ aliae duae rectae 471, ΖΒ ae- 

rn quales altera alteri constituan- 

Za tur ad aliud atque aliud punctum 

Γ οἱ 4 ad eandem partem eos- 
dem terminos habentes, ita ut 
ΓΑ — 44, quacum terminum 
habet communem 4, et ΓΒ —21B, 
quacum terminum habet communem B, et ducatur I'Zf. 

Iam quoniam 4Γ τὸ 424, etiam | 4Γ24 — AAT 


. VII. Boetius p. 380, 19. 


2 B 


clus. 19. αἴ] om. P. συνεστάτωσαν) corr. ex συνέστωσαν 
B. 21. Post μέρη add. τὰ I' 4 P m. rec, mg. m. 2 FVp. 

Post ἔχουσαι i P m. rec., Vp m. 29 add. τὰ 4, B; in FB 
add. ταῖς ἐξ ἀρχῆς εὐϑείαις ; in F praeterea m. 2: ἤτοι τὰ 4, B 
(post εὐϑεέαις). 22. 44] 44 BF. 924. l4] 4Γ BF. 
25. Den] postea add. P. Post AI'add. εὐϑεῖα P m. rec. 
ἐστίν P. 
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(prop. V. quare 441 — 4Γ8Ἐ [x. ἔνν. 8). itaque 
multo magis [| I'4B — 4I'B [id.]. rursus quoniam 
ΓΒ - 428, ert ( 4B — AI'B [prop. V]. sed de- 
monstratum est, eundem multo maiorem esse; quod 
fieri non potest. 

Ergo in eadem recta iisdem duabus rectis aliae 
duae rectae aequales altera alteri non constituentur 
ad aliud atque aliud punctum ad eandem partem eos- 
dem terminos, quos priores rectae, habentes; quod erat 
demonstrandum. 


VIII. 


Si duo trianguli duo latera duobus lateribus ae- 
qualia habent alterum alteri et praeterea basim basi 
aequalem habent, etiam angulos aequalibüs rectis com- 
prehensos aequales habebunt. 

4 4g Sint duo trianguli 4 BI, 4 EZ 
duo latera 4B, ΑΓ duobus la- 
ieribus 4E, 412 aequalia ha- 


bentes alterum alteri, 
p z  A4B-— 4E et AT — 42, 
B E et praeterea habeant BI' — EZ. 
dico, eliam esse / Β4Γ — EZZ. 
nam iriangulo 4BI' ad triangulum Z/EZ adplicato 
ei puneto B in E puncto posito recta autem ΒΓ in EZ 


etiam Γ punctum in Z cadet, quia ΒΓ — EZ. ad- 
plicata iam BI' rectae EZ etiam B.4, I'4 cum EZ, 


VIII. Boetius p. 380, 24. 


—— — 


óvo( V. 14. ἔχῃ δέ] om. Proclus. 19. τάς] om. Pbp. 
δυσί V. 21. ΒΕ AT' F, sed A eras. 25. τοῦ μέν] uiv 
rov B. 29. 05] ὃ 


Bb. ἐπί] in ras. m. 1 P. 
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4Z congruent. nam si basis BI' cum basi EZ con- 
gruet, latera autem B.4, 4I' cum E, 42 non con- 
gruent, uerum exira cadent, ut. EH, HZ, in eadem 
recta iisdem duabus rectis aliae duae rectae aequales 
altera alteri constituentur ad aliud aique aliud punc- 
ium ad eandem partem eosdem terminos habentes. 
sed non constituuntur [prop. VII]. itaque fieri non 
potest, ut basi BI'ad basim EZ adplicata non con- 
gruant etiam latera B 4, 4 Γ᾿ cum E41,41Z. congruent 
igitur. quare etiam angulus B.4I' cum angulo EZ 
congruet et ei aequalis erit [x. &vv. 1]. | 

Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus 
aequalia habent alterum alteri et basim basi aequa- 
lem habent, etiam angulos aequalibus rectis com- 
prehensos aequales habebunt; quod erat demonstran- 
dum. 

IX. 

Datum angulum rectilineum in duas partes aequa- 
les diuidere. 

Sit datus angulus rectilineus B 4I* oportet igitur 
eum in duas partes aequales diuidere. 

sumatur in 4B quoduis punctum 27, et ab AT 
rectae 4441 aequalis abscindatur 44 E [prop. IIT], et du- 
catur 4/E, et in 4 E construatur triangulus aequilate- 
rus ZEZ [prop. I], et ducatur 4Z. dico, angulum 
B.AT' recta 42 in duas partes aequales diuisum esse. 


IX. Simplicius in phys. fol. 14. Boetius p. 881, 1?. 


uocovot V. 11. ἐπί supra F. 18. ταῖς] om. Pp. 14. 
τῇ βάσει τὴν βάσιν P; corr. m. 1. 19. εὐθύγραμμον γωνίαν 
Proclus. 23. ἐπί] γὰρ ἐπί P; ἀπί V, corr. m. 1. 857. yo- 
νέα] om. BF. 
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nam cum 42) τῷ 4E, οὐ 4Z communis sit, duae 
A rectae 7144, 4Z duabus E.4, 42 aequales 
sunt altera alteri; et basis 41Z basi EZ 
aequalis est. itaque /[ 4242 — E427 
[prop. VIII]. 
Ergo datus angulus rectilineus B.4I' 
recta 42 in duas partes aequales diuisus 
Ι est; quod oportebat fieri. 
B z r 
X. 
Datam rectam terminatam in duas partes aequales 
diifidere. 
Sil data recta terminata 4B. oportet igitur rectam 
terminatam 4B in duas partes aequales diuidere. 
construatur in ea iriangulus ae- 
quilaterus 4 ΒΓ [prop.I], et angulus 
ΑΓΒ recta l'44 in duas parles ae- 
quales diuidatur [prop. IX]. dico, 
rectam 4B in puncto 7z/ in duas 
partes aequales diuisam esse. 
nam cum 4“Γ[Γ - ΓΒ, et Γ4 communis sit, duae 
rectae AI, ΓΖ duabus ΒΓ, I'4 aequales sunt altera 
alteri; et |, 4121 — BI'Z.quare 471 —B Ζ [prop.IV). 
Ergo data recta terminata 4B in. puncto Z1 in duas 
partes aequales diuisa est; quod oportebat fieri. 


4 —1 


X. Sext. Emp. p. 719, 26. Simplicius in phys. fol. 1147. 
Proclus p. 204, 19. Boetius p. 381, 2? 
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X]. 


Àd datam rectam ἃ dato puncto in ea sito rectam 
perpendicularem erigere. 

Sit data recta 4B, punctum autem datum in ea 
situm I: oportet igitur ἃ I' puncto rectae 4B per- 
pendicularem rectam erigere. 

sumatur in 4I' quoduis punctum 47, et ponatur 

Z ΓΕ τῷ ΓΖ Y([prop.II], et in AE 
iriangulus aequilaterus constru- 
atur Z4 E [prop. I], et duca- 
tur ZI. dico, ad datam rectam 

Α 29.448 ἃ dato puncto in ea sito 

4 I E  [' perpendicularem erectam esse 
rectam lineam ZI. 

nam quoniam Z/I'— ΓΕ et communis ΓΖ, duae 
rectae ΖΓ, ΓΖ duabus EI', ΓΖ aequales sunt altera 
alteri; et basis 22 basi ΖΕ aequalis est. itaque 
LA4I'Z — ΕΓΖ [prop.VIII]; et deinceps sunt positi. 
ubi autem recta super rectam lineam erecta angulos 
deinceps positos inter se aequales efficit, rectus est 
uterque angulus aequalis [def. 10]. itaque ZI'Z, ΖΓΕ 
recti sunt. 

Ergo ad datam rectam 4B a dato puncto in ea 
sito I' perpendicularis recta linea ducta est ΓΖ; quod 
oportebat fieri. 


XI. Boetius p. 381, 4. 


Kuclides, edd. Heiberg et Menge. 3 
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XII. 

Ad datam rectam infinitam à dato puncto extra 
eam sito perpendicularem rectam lineam ducere. 

Sit data recta infinita 4B punctum autem datum 
exira eam situm I. oportet igitur ad datam rectam 
infinitam 4B ἃ dato puncto extra eam sito Γ᾽ per- 
pendieularem rectam ducere. 

sumatur enim in altera parte rectae 4B quoduis 
punctum 4, et centro I'radio autem ΓΖ circulus describa- 
tur ΕΖΗ [air.3], etrecta EH 
induas partes aequales secetur 
[prop. X] in 6, et ducantur 
rectae ΓΗ, ΓΘ, ΓΕ. dico, adda- 
2 m rectam infinitam AB a dato 
A puncto I'exira eam sito per- 
pendicularem ductam esse ΓΘ. 

nam cum H6 — 6G E, et communis sit ΘΙΓ, duae 
rectae ΗΘ, 6 I' duabus ΕΘ, GI' aequales sunt altera 
alleri. et basis ΓΗ͂ basi ΓΕ aequalis est. itaque 
LI'€H — ΕΘΓ [prop.VIII]. et deinceps positi sunt. 
ubi autem recta super rectam lineam erecta angulos de- 
inceps positos inter se aequales efficit, rectus est uterque 
angulus aequalis, et recta linea erecta perpendicularis 
adpellatur ad eam, super quam erecta est [def. 10]. 

Ergo ad datam rectam infinitam 4B a dato puncto 
I'exira eam sito perpendicularis ducta est ΓΘ. quod 
oportebat fieri. 


XII. Schol. in Archim. III p. 3888. Boetius p. 381, 7. 


corr. m. 2 P, E dub. in F. εὐθεῖαι] P; om. Theon (BFV 

bp" 16. κάθετος] ante τ ras. V, αὖ lin. 98. 19. Gr| re 
B ΗΘ, Θ᾽) ΘΙ, ΘΗ ecorr. P ΓΘ, ΘΗΒ. HetTr 
eras. F. δυσί B 


g* 
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* XIII. 


Si recta super rectam lineam erecta angulos effe- 
cerit, aut duos rectos aut duobus rectis aequales an- 
gulos efficiet. 

nam recta aliqua 44B super rectam ΓΖ erecta an- 
gulos efficiat Il'B.4, 4B 4. dico, angulos I'BA4, 484 
aub duos rectos esse aut duobus rectis aequales. 

E 4 iam si I'B.4 — 4B 4, duo recti 

sunt [def. 10]. sin minus, ἃ B 

puncto ad rectam I'7f perpendicularis 

ducatur B E [prop. ΧΙ]. itaque ΓΒΕ, 

EB. duo recti sunt. οὖ quoniam 

B r IBE-IBA--ABE, conmunis 

adiiciatur EB. itaque ΓΒΕ - EB4 — ΙΒ. -- 

ABE -- EBA [x. £vv. 2]. rursus quoniam B4 — 

4BE-- EB.A, communis adiiiatur ABI. itaque 

4BA4--ABI'-—A4BE--EBA-- ABT [id sed 

demonstratum est, etiam ΓΒΕ -- EB 4 iisdem tribus 

aequales esse. quae autem eidem aequalia sunt, etiam 
inter se aequalia sunt [x. évv. 1]. quare etiam 

IBE-- EB 4 — ABA -- ABI: 

uerum I'BE -[ EB 4 duo recti sunt. itaque etiam 
41 B.A -]- ABI duobus rectis sunt aequales. 

Ergo si recta super rectam lineam erecta angulos 


XIII. Simplic. in phye fol. 14. Philopon. in phys. h IIII, 
in anal. II p. 65. Psellus p. 36,40. Boetius p. 381, 9. 


εἰσί PBV; comp. b. 16. ἴσῃ] corr. ex ἶσα V. ἐστίν] PF, 
comp. b, ἐστί uulgo. 17. ἄρα] ἄρα γωνέαι (in ras.) af V. 
20. xa£] (alt.) post ea add. V; 1n mg. add. m. 2: αἱ δύο. 

21. εἰσιν (oat p. — 922. εἰσιν) PF; comp. Bb; e/o: uulgo. — oí] 
om. V. 28. ἄρα] om. BF. 24. Ἐκ} ὡς ἄν PBFVbp. 


ELEMENTORUM LIBER I. 89 


effecerit, aut duos rectos aut duobus rectis aequales 
angulos efficiet; quod erat demonstrandum. 


XIV. 

Si duae rectae ad rectam aliquam et punctum eius 
non in eadem parte positae angulos deinceps positos 
duobus rectis aequales effecerint, in eadem erunt linea 
recta. 

Nam ad rectam aliquam 4B et punctum eius B 


A duae rectae BI, B. non in ea- 
: dem parte positae angulos deinceps 
VA positos 4BI', 4 ΒΖ duobus rectis 
ID B Z aequales efficiant. dico, ΓΒ et 
B. in eadem recta esse. 
nam si ΒΓ οὐ Β4 non sunt in eadem recta, ΓΒ 
et BE in eadem recta sint. 
iam quoniam recta 44B super rectam ΓΒ E erecta 
est, [| 4BI'd- ABE duobus rectis aequales sunt 
[prop.XIII]. uerum etiam A4BI'-]- 484 duobus rec- 
lis aequales sunt. itaque ΓΒ. 4- ABE — I'BA-r 
484 [x. ἔνν. 1]. subtrahatur, qui communis est, 
L D'BA. itaque ὁ ABE — 484 [x. ἔνν. 3], minor 
maiori; quod fieri non potest. quare BE et I'B non 
sunt in eadem recta. similiter idem de quauis alia 
recta praeter B / demonstrabimus. itaque ΓΒ et ΒΖ 
in eadem recta sunt. 


XIV. Simplic. ad Arist. de coel. fol. 131Y. Philop. ad anal. 
II fol. 4". Boetius p. 381, 11. 


PF; εἰσέ uulgo. κοινή — 21. τῇ ὑπο] in ras. in summa pag. 

21. λοιπῇ} λοι V. — 22. ἐλάττων F. 28. ΓΒῚ ΒΓ P, 
et V sed corr. 24. οὐδ᾽ p. 25. τῇ sequitur ras. 1 litt. 
in V, τῆς comp. b. 
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Ergo si duae rectae ad rectam aliquam et punc- 
ium eius non in eadem partie positae angulos dein- 
ceps positos duobus rectis aequales effecerint, in ea- 
dem erunt linea recta; quod erat demonstrandum. 


XV. 


Si duae rectae inter se secant, angulos ad uerticem 
positos inter se aequales efficiunt. 
Nam duae rectae 4B, I'71 inter se secent in puncto 
E. dico, esse |, ΕΓ —— AEB et ΓΕΒ - AE A. 
nam quoniam recta 4E super rectam ΓΖ erecta 
est angulos efficiens ΓΕ“, AE 4, 
anguli Il'E A, 4Ε 4 duobus rectis 
aequales sunt [prop. XIII]. rursus 
Z — D quoniam recta Z/E super rectam 
4 B erecta est angulos efficiens 
B^ AE4, A4EB, sngdi A4EAÀ, 
4 EB duobus rectis aequales sunt [id.] sed demon- 
siratum est, etiam angulos I'E.4, 4 E71 duobus rectis 
aequales esse. quare Il'E4-d- AE Z4 — AEZ -4- A4EB 
LX. ἔνν. 1]. subtrahatur, qui communis est, [4 E 7f. itaque 
DEA —BEZA x. ἔνν. 3]. similiter demonstrabimus, 
esse etiam LIEB-—AEA. 
Ergo si duae rectae inter se secant, angulos ad 
uerlicem positos inter se aequales efficiunt; quod erat 
demonstrandum. 


XV. Boetius p. 381, 15. 


DTEA]ltt. EA in ras. V. BEZ] A4EB B et in ras. V. 
dj] δέ b, et V m. 1 sed corr. — 24. ποιῶσιν F. 
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XVI. “ 


In quouis triangulo uno latere producto angulus 
exirinsecus positus utrouis angulo interiore et oppo- 


sito maior est. 
Sit triangulus 4BI* et producatur 


unum latus eius ΒΓ ad 4, punctum. 
dico esse [. 4141 — I'BAet 
AI'4 BAI. 
» 1 Z secetur ΑΓ in duas partes aequales 
in E [prop. X], et ducta B E producatur 
in directum ad Z, et ponatur EZ — B E, 
οὐ ducatur ZI, et educatur 4I' ad H. 
iam quoniam 4E — ΕΓ οἱ BE — EZ, duae rec- 
iae AE, EB duabus ΓΕ, EZ aequales sunt altera 
alteri. et / 4EB — ZEI' (nam ad uerticem eius est) 
[prop. XV]. itaque basis 4B basi ZI' aequalis est et 
A ABE - ZET, et reliqui anguli reliquis aequales 
sunt alter alteri, sub quibus aequalia latera subten- 
dunt [prop. IV]. itaque |, ΒΑΕ — ΕΓΖ. uerum 


,XVI. Schol. in Pappum III p. 1183, 4. Boetius p. 381, 17. 


p.305,4 de suo adiicit. praeterea in V mg. m. 1 reperitur: 
πόρισμα. ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν ὁσαιδηποτοῦν εὐθεῖαι 
τέμνωσιν ἀλλήλας τὰς κατὰ κορυφὴν γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ποι- 
ἥσουσιν. Zambertus nullum omnino porisma habet, Campanus 
id, quod recepimus. 2. τέμωσιν p. 8. πρὸς τῇ τομῇ] Bp; 
τέτταρας Proclus. αἷ πρὸς τῇ τομῇ γωνίαι EF. τέτρασι 
BFp; τέτταρσιν Proclus. 4. ἴσας] ἴσαι F. ποιήσουσιν) Bp; 
ποιοῦσιν Proclus; εἰσίν F. 6, τῶν πλευρῶν! πλευρᾶς Proclus; 
τῶν πλευρᾶς V, sed corr. προσ- e COIT 1. τοῦ τρι- 
γώνου γωνία Proclus. 8. ἀπεναντίων B. γωνιὼν) P, Boe- 
tius, Campanus; om. Proclus et Theon (BFbp; in V comp. 
add. m. 2). 19. ἀπεναντίων B. 14. Post BE ras. 2 litt. 
Ῥ ἐπ᾿ εὐθείας] P; om. Theon (BFVbp). 16. H] K in 

ΤΆ8. p. 20. ἐστίν] comp. b; ἐστέ BF. 21. dosi PF; 
comp. b; ἐστί uulgo. 26. μείξω P, corr. m. 2. 
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L EI'A4 5 ΕΓΖ [x. évv. 8]. quare ( 4Γ24» BAE. 
similiter recta BI' in duas partes aequales secta de- 
monstrabitur eam ( BI'H ABI, h. e. 
L 4Γ4» ABI. 
Ergo in quouis triangulo uno latere producto an- 
gulus extrinsecus positus utrouis angulo interiore et 
opposito maior est; quod erat demonstrandum. 


XVII. 
Cuiusuis trianguli duo anguli duobus rectis minores 
sunt quoquo modo coniuncti. 
Sit triangulus 4BI* dico, 
angulos duos trianguli ABI 
duobus rectis minores esse quo- 
D . 1 4 quo modo coniunctos. 
producatur enim ΒΓ δὰ 2f. et quoniam in trian- 
gulo 4BI'exirinsecus positus est angulus 41'71, ma- 
ior est angulo interiore et opposito 4 BI' [prop. XVI]. 
communis adiiciatur A4I'B. itaque 
AI'4-- ADT B ABI 4- ΒΓΑ [x. &vv. 4]. 
uerum AI -ἰ ΑΓΒ duobus rectis aequales sunt 
[prop. XIII. itaque 4ΒΓ -ἰ BI'4 duobus rectis mi- 
nores sunt. similiter demonstrabimus, etiam B AT" Ἔ 
ΑΓΒ et praeterea I'4B -]- 4BI' duobus rectis mi- 
nores esse. 
Ergo cuiusuis trianguli duo anguli duobus rectis 
minores sunt quoquo modo coniuncti; quod erat de- 
monstrandum. 


XVII. Proclus p. 184,1. Boetius p. 381, 19. 


24. ἐλάττονες F. εἰσιν PF; comp. b. δεῖξαι] ποιῆσαι V, 
Bed supra scr. δεῖξαι m. 1. 
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XVIII. 


In quouis triangulo maius latus sub maiore angulo 
subtendit. 
Sit enim trangulus 4BI'habens 4Γ» AB. dico, 
eliam esse ( 4BI' ^ BIA. 
nam quoniam 4I' 4B, ponatur 44 — AB 
4 [prop. II], et ducatur B 4. 
et quoniam in triangulo B ΓΖ 
4 extrinsecus positus est/ 421B, 
erit ( 441 B ^ 4IB, qui in- 
B *p verior est et oppositus [prop. 
XVI]. sed ( 441 B — 4B 4, quoniam etiam 4 B — 4 4 
[prop. V]. itaque etiam ( 4B.4 — AI'B. quare multo 
magis ( 4BI'- AD'B [x. évv. 8]. 
Ergo in quouis triangulo maius latus sub maiore 
angulo subtendit; quod erat demonstrandum. 


XIX. 


In quouis triangulo sub maiore angulo maius latus 
4-4 subtendit. 
. . Sit triangulus 4BI' habens 
p, 1 L ΑΒΓ. BIA. 
[üico, eliam esse A4I'— 4B. 
nam si minus, aut 4I'— 4B aut 
AT « AB. iam non est AI' — AB. tum 
enim esset / A4BI'-— AI'B [prop. V]; 
p uerum non est. itaque non est 4Γ — 48. 
neque uero ZAI'« 4B. tum enim esset / 4BI'« AI'B 


XVIII. Boetius p. 381,21. XIX. Boetius p. 381, 23. 


21, BI'4] córr. ex BA b. ἢ] in ras. 3 litt. m. 1 P. 
26. ἔστιν P. 
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[prop. XVIII]. uerum non est., itaque non est. AI'« 4B. 
demonstratum autem est, ne aequalem quidem esse. 
quare A4I' AB. 

Ergo in quouis triangulo sub maiore angulo maius 
latus subtendit; quod erat demonstrandum. 

XX. 

In quouis triangulo duo latera reliquo maiora sunt 
quoquo modo coniuncta. 

Sit enim triangulus 4BI* dico, in triangulo 4.8 Γ 
duo latera reliquo maiora esse quoquo modo coniuncta, 
BA-- ΑΓΡΒΓ, 4Β- ΒΓ 4, ΒΓ-Ἐ ΓΑ» 48. 

educatur enim B.4 δὰ Ζ΄. ρυποΐυμι, et ponatur 

2 d4-—IA, e ducatur ZI. iam 
quoniam 2144 — ALI, erit etiam 
L AAT — 4Γ4 (prop. V]. 
ilaque |. BIA — 44Γ [x. ἔνν. 8]. 
4 et quoniam iriangulus est ΖΓ ma- 
iorem habens angulum BI angulo 
ΒΖΓ, sub maiore autem angulo 
25 Z' maius latus subtendit, erit 44 B ^ ΒΓ 
[prop. XIX]. uerum 74 — AI* itaque 
BA -4- AI' » BI:)) 
similiter demonstrabimus, esse etiam 
AB -- BU I'A et ΒΓ DA AB. 
1) Nam 4B — 44 -- AB. 


15. ἐστί] comp. b; ἐστ PF. — 16. Post AI'4 add. ἀλλ᾽ ἡ ὑπὸ 
BI4 γωνία τῆς ὑπὸ AD μείξων ἐστί mg. m.1 V, mg. m. 
recenti p. 17. 44 ΓῚ corr. ex ATA F. ἐστιν P. 18. 
BAI'corr. ex A4 V; 448 uel 44Γ F. seq. ras. magna 
P. 20. ἐστιν P. 44] A4 F. 4A τῇ AI] 4B ταῖς 
AB, AT' e corr. p m. recenti (fuerat 4444 τῇ AI"), Campanus, 
Zambertus. V in mg. habet: ἴση δὲ ἡ 4B ταῖς AB, AT' μείξο- 
veg ἄρα αἴ BA, AI' τῆς ΒΓ ad ἴση lin. 20 relata. 
Euclides, edd, Heiberg et Mence. 4 
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Ergo in quouis triangulo duo latera reliquo ma- 
iora sunt quoquo modo coniuncta; quod erat demon- 
strandum. 


XXI. 


Si in uno latere trianguli à terminis duae rectae 
intus coniunguntur, rectae coniunctae reliquis duobus 
lateribus trianguli minores erunt, maiorem autem an- 
gulum comprehendent. 

In triangulo enim 4BI' in uno latere ΒΓ a ter- 
minis B, Γ' duae rectae intus coniungantur B, 4I. 
dico, esse B1 -- 4D « BA -]- AD'et, BAT B AT. 

educatur enim B7/ ad E. οὐ quoniam in quouis 
Ariangulo duo latera reliquo maiora sunt [prop. XX], 

in triangulo ABE erunt 
AB 4- AE ^ BE. com- 
munis adiiciatur E I: itaque 


BA4--AD— BE-- ΕΓ 
[/ [x. ἔνν. 4]. rursus quoniam 
1n DEZ inangulo 
£ T^ TEM EA T, 
communis adiiciatur 4.8. itaque 
DTE--EB^I4--24B. 
sed demonstratum est B4 -- AI BE -|- EI: ita- 


que multo magis B.4 -ἰ 4I' ^ B -- 4I: 


— M — RR RR BR pt t s t — -τ- ———— —— ——— .. 


14. Β4ΓῚ Γ48 F. 16. E] euan. F. 16. εἰσιν] PF; 
comp. b; e/o: uulgo. 17. Post πλευραί in P del. τῆς λοιπῆς 
μει. 18. εἰσιν] PF; comp. b; sic: uulgo. προσ- Supra 
τω. Ὁ ΕΓΊ ΒΓ. 19. εἰσιν] FP, comp. b; e/o: uulgo. 

20. l'E4] 4 add. m. 2 F. 21. εἰσιν] PF V; εἰσι uulgo. 
4B] B4 b. 29. ἄρα ΓΕ, EB F. 983. BA] corr. in AB 
V. 94. 4ΓῚ AT F. εἰσινἹ PF; εἰσι uulgo. 


ΔῈ 
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rursus quoniam in quouis triangulo angulus extrin- 
secus positus maior est angulo interiore et opposito 
[prop. XVI], in triangulo ΓΖ Ε erit ( B4 ^ DEA. 
eadem de causa igitur etiam in triangulo ABE erit 
LI'EB» BAI: uerum demonstratum est / ΒΖΓ» 
ΓΕΒ. multo igitur magis B4I' —» B AT. 

Ergo siin uno latere trianguli ἃ terminis duae 
reciae intus coniunguntur, rectae coniunctae reliquis 
duobus lateribus trianguli minores erunt, maiorem 
autem angulum comprehendent; quod erat demonstran- . 
dum. 

XXII. 

Ex tribus rectis, quae tribus datis aequales sunt, 
iriangulum construere (oportet autem duas reliqua 
maiores esse quoquo modo coniunctas [prop. XX)]). 

Sint tres datae rectae 4, B, I, quarum duae reliqua 
maiores sint quoquo modo coniunctae, 4 - B TI, 
4 - DT» B, B-- I» 4. oportet igitur ex rectis ae- 
qualibus rectis 44, B, I' triangulum construere. 

sumatur!) recta 2/1 E terminata in 7f, uersus E au- 


1) Proclum non ipsa uerba Euclidis citare, adparet. cfr. 
idem p. 102,19. Augustum perperam post K.46 p. 54, 5. sup- 
pleuisse: xol τεμνέτωσαν ἀλλήλους of κύκλοι κατὰ τὸ K, de- 
monstraui ,,Studien" p. 185. 


— —Ó—ÓMM—M————M—MM—————M————————— — — —— —— — — MÀ e 


Β4Γ]) 4 inras F. ἐστιν PV. 4. ΓῈ 4] eras. F. ταὐτά] 
τὰ αὐτά F; ταῦτα Vbp. 5. ἐστίν P, ut lin. 7. 6. ἀλλὰ 
καὶ τῆς F. 7. BAT] (81) Β4 in ras. sunt V. 12. εἰσιν] 
P; εἰσι uulgo. 16. a£ εἰσιν τρισὶ ταῖς δοϑείσαις εὐϑείαις ἴσαι 
Proclus p.329; sed p. 102: αἷ εἰσιν ἴσαι τρισὶ roig δοϑείσαις 
εὐθείαις. 16. εὐϑεέαις] om. b; m. rec. P; supra p; mg. τὰ. 2 V; 
om. Eutocius. 17. δέ] Proclus, Eutocius; δή codd. τάς] corr. 
ex ταῖς F. δύο] β b. 18. διὰ τὸ — 20. μεταλαμβανομένας] 
omnes codd., Boetius; om. Proclus, Campanus; contra Eutocius 
ea habuisse uidetur. 21. τρεῖς} om. p. 
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lem infinita, et ponatur 4Z — 4, ZH — B, ΗΘ — Γ. 
et centro Z radio autem Z Z circulus describatur Z KA. 
rursus centro H radio autem HO circulus describatur 
K.A0, et ducantur KZ, KH. dico, ex tribus rectis 
aequalibus rectis 44, B, I' triangulum constructum esse 
KZH. 


nam quoniam Z punctum centrum est circuli 4 K A, 
erii Zz1 — ΖΚ, uerum ZZ -— 4; quare etiam KZ 
e 4 [x. ἔνν. 1.) rursus quoniam H punctum cen- 
irum est circuli 4K6, erit HO — HK; uerum ΗΘ 
— I quare etiam KH — Γ. et praeterea ZH — B. 
itaque tres rectae KZ, ZH, HK tribus 4, B, Γ ae- 
quales sunt. 

Ergo ex tribus rectis ΚΖ, ZH, HK, quae tribus 
datis rectis 44, B* I' aequales sunt, triangulus con- 
structus οϑὺ ΚΖ H; quod oportebat fieri. 


XXIII. 


Δα datam rectam et punctum in ea datum angu- 
lum rectilineum dato angulo rectilineo aequalem con- 
struere. 


1) Cfr. Alexander Aphrod. in anal. I fol. 8. Studien p. 195. 


τοῦ F. 17. τρισί] om. F. I'] om. V. 18. συνίσταται p. 
21. εὐθυγράμμῳ γωνίᾳ Proclus. 
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Sit data recta 4B et punctum in ea datum 4 et 
datus angulus rectilineus 4 ΓΕ. oportet igitur ad da- 
iam rectam 4B οὐ punctum in ea datum 4 angulum 
rectilineum dato angulo rectilineo ZI'E aequalem con- - 


4 struere. 
sumantur in utraque ΓΖ, ΓΕ 
Z quaelibet puncta 7f, E et ducatur 


Z4 E. ei ex.tribus reclis, quae ae- 

Z E quales sunt tribus rectis ΓΖ, 4 Ε, 

DIE, iriangulus construatur 4ZH, 

LAST ita ut sit ΓΖ — 4Z, ΓΕ -- 4H 
4 AE — ZH [prop. XXII]. 

iam quoniam duae rectae ΖΓ, ΓΕ duabus Z A, 

“ΔΗ͂ aequales sunt altera alteri, οὐ basis ΖΕ basi ZH 
aequalis, erit |, ΖΓΕ — ZAH [prop. VIII]. 

Ergo ad datam rectam 44B et punctum in ea da- 

ium .4 dato angulo rectilineo ΖΓΕ aequalis con- 


structus est angulus rectilineus Z.4 H; quod oportebat 
fieri. 


XXIV. 


Si duo trianguli duo latera duobus lateribus ae- 
qualia habent alterum alteri et angulorum rectis ae- 
qualibus comprehensorum alterum altero maiorem ha- 
bent, etiam basim basi maiorem habebunt. 

Sint duo trianguli 4BI, 4EZ duo latera 48, 


add. V m.2: ταῖς δοϑείσαις εὐϑείαις. τρισίν Ῥ. ΓΕ] 
mutat. in EI'V. 18. δύο] (alt.) δυσέ FB. Z4] AZ F.- 
14. ἑκατέρα) suprà m. 1 F. 15. ἄρα] m. 2 P. 19. ov»- 
ἔσταται p. 2. τάς] om. Proclus. ταῖς} om. Proclus. 
δύο] (alt.) P, Proclus, δυσί uulgo. 283. ἔχῃ δὲ τὴν yov(av 
τῆς γωνίας μείξονα τήν Proclus. 
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ΑΓ duobus lateribus 4/4 E, 412 aequalia habentes al- 
lerum alteri, 4B — ΖΕ et 4Γ — 4Z, et angulus ad 
4“ positus maior sit angulo ad 7/ posito. dico, esse 
eliam BI' EZ. 

nam quoniam / BAT EAZ, ad rectam ΖΕ et 
punctum in ea positum z/ angulo B.4I' sequalis an- 
gulus EZ H consiruatur [prop. XXIII], et ponatur 
ΖΗ — AD -- 4Z, et ducantur EH, ZH. 

iam quoniam 4B — ΔΕ eti 4Γ — 4H, duae rec- 
tae B.4, AI' duabus ΕΖ, 44H aequales sunt altera 

2 Z4 alleri; et | BAI'— ΕΖΗ. ita- 

: que BI'— EH [prop.IV]. rur- 

sus quoniam 42 — 4H, erii 

eliam ( 22HZ — AZH.  iaque 

5 LAZH  EHZ [x. ἔνν. 8]. multo 

P 5 igitur magis | EZH--EHZ [id.]. 

ei quoniam ΕΖΗ triangulus est angulum EZH ma- 

iorem habens angulo E HZ, et sub maiore angulo maius 

latus subtendit [prop. XIX] erit etiam EH » EZ. 
uerum EH — BI: quare BI' EZ. 

Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus 
aequalia habent alterum alteri et angulorum rectis 
aequalibus comprehensorum alterum altero maiorem 
habent, etiam basim basi maiorem habebunt; quod erat 
demonstrandum. 


γωνία τῆς ὑπὸ Ε4Ζ γωνίας] ΒΡ βάσις τῆς ΕΖ βάσεως B. 8. 
αὐτῇ τῇ in ras, V; αὐτῷ P. 10. EH] PF; ΗΕ BVpb. 14. 
ἴση ἐστί V. 15. 42]P; AH BFVbp AH]P; 42 BVbp 
et F corr. ex 4Z m.2. 16. ἐστίν P, utlin.19. καί] xal γωνία 
Vp. A4HZ]A4ZHP. AZH] AHZP. 19. τὸ EZ Η] eras. F. 
γωνίαν) mg. m.1 b. 20. EHZ)]euan. F. 21. καί] om. F. 
zisvoé|]eras.F. 22. ἡ EH τῇ] mutat. in τῇ |j EH V, id quod B 
habet. 84. ταῖς δυσί Vp. 98. δεῖξαι] ποιῆσαι bp et V m. 1 
(corr. m. recens). 
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XXV. 


Si duo trianguli duo latera duobus lateribus ae- 
qualia habent alterum alteri, basim autem basi ma- 
iorem habent, etiam angulorum rectis aequalibus com- 
prehensorum alterum altero maiorem habebunt. 

4 Sint duo trianguli 4BI, 4EZ 
duo latera 4B, A4I' duobus late- 
T' ribus 4 E, 4 Z aequalia habentes 


Ζ allerum alter, 4B — 4E et 
AT — 4Z, 
E Z 


basis autem BlI' maior sit basi 
EZ. dico, eliam esse | Β4Γ» EzZ. 
nam si minus, aut aequalis ei aut minor est. iam 
non est / Β4Γ — EZ1Z. ium enim esset. BI'—— EZ 
(prop. IV]. sed non est. itaque non est ( B-4I' —— EZ. 
neque uero est / Β4Γ « EZZ. Vum enim esset 
ΒΓ « EZ (prop. XXIV]. 
sed non est. itaque non est / BAI'« ΕΖ21Ζ." et de- 
monstratum est, ne aequalem quidem eum esse. quare 
LBAI'- EAZ. 


Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus 
aequalia habent alterum alteri, basim autem basi ma- 
iorem habent, etiam angulorum rectis aequalibus com- 
prehensorum alterum altero maiorem habebunt; quod 
erat demonstrandum. 


ovy] om. F. BAD γωνία Vp. — 15.7 βάσις Pp. ἔστιν 
P. 16. ἴση ἐστί] ἴση ἐστίν PV; ἐστίν (oq p. ἡ ὑπὸ BAT 
γωνία V. 11. οὐδέ] ov V. ἐλάσσων] ἐλάττων PBVbp. 


19. ἔστιν P. ἔστι δέ" οὐκ ἄρα) ἔστιν" οὐκ F. 20. γωνέα 
om. BPbp. οὐδ᾽ Vbp. 21. ΒΑΓ γωνία V. 22. δυσί 
ταῖς δυσί F V, ταῖς δύο P. 86. τὴν --- περιεχομένην] mg. m. 


1P. τὴ»] τῇ sequente ras. 1 litt. F. 
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XXVI. 

Si duo trianguli duos angulos duobus angulis ae- 
quales habent alterum alteri et unum latus uni lateri 
aequale, siue quod ad angulos aequales positum est, 
siue quod sub altero angulorum aequalium subtendit, 
eliam reliqua latera reliquis lateribus aequalia habe- 
bunt alterum alteri et reliquum angulum reliquo an- 
gulo. 

Sint duo trianguli 4 BI', 4EZ duos angulos 4 BI, 
ΒΓΑ duobus Z4EZ, EZ. aequales habentes alterum 
alteri, |. 4BI' — AEZet[ BI'A — EZ 4, et habeant 


Z4 eliam unum latus uni lateri 

9, aequale, prius quod ad an- 

E PN gulos aequales positum est, 
E ΒΓ -- EZ. dico, etiam reli- 

Z qua latera reliquis lateribus 

5 e T | aequalia eos habituros esse 


alterum alteri, 4B — 4E et AI' — 4Z, et reliquum 
angulum reliquo angulo, / Β4Γ — ΕΖΖ. 

nam 81 41 lateri 4 Ε inaequale est, alterutrum 
eorum maius est. sib maius 4B, ei ponatur BH — 
ΖΕ, ei ducatur HT. 

iam quoniam B H — ZE et ΒΓ — EZ, duae rec- 
tiae BH, ΒΓ duabus ΖΕ, EZ aequales sunt altera 
alteri; οὐ / HBI'— AEZ. itaque HI'— 4Z et 
A HBI'— A4 EZ, etreliqui anguli veliquisaequales erunt, 


Proclus, Boetius. (non Olympiodorus). 9. ἔστωσαν V. 11. 
τῇ] corr. ex τὴν m. rec. P, ut lin. 12. 19. ὑπό] (alt.) m. 2 b. 


13. πλευρᾷ] supra m. 1 p. 15. ταῖς λοιπαῖς πλευραῖς τὰς 
λοιπὰς πλευρᾶς F. 20. ἐστίν) ἔσται V. 421. BH] PB; HB 
FVbp. Post ἐπεξζεύχϑω ras. 4 litt. p. 26 στίν} PF; 
comp. b; ἐστέ uulgo. 26. ἐστί»] PF; ἐστί uulgo. | HBI'] 
PB; H TB FVbp. 


ΒΘ-- ΕΖ οἱ AB— AE, 
EZaequales sunt altera 
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concurrant ad B, 4, partes in puncto H. in iriangulo 
igitur H EZ angulus extrinsecus positus 4 EZ aequalis 


est angulo interiori et opposito EZ H; quod fieri non 
potest [prop. XVI]. quare 48, ΓΖ rectae productae 
non concurrent ad B, 2f paries. similiter demonstra- 
bimus, eas ne ad 4, I' quidem partes concurrere; quae 
autem ad neuiras partes concurrunt, parallelae sunt 
[de£ 23]. itaque 4B rectae ΓΖ parallela est. 

Ergo si recta in duas rectas incidens alternos an- 
gulos inter se aequales effecerit, rectae inier se paral- 
lelae erunt; quod erat demonstrandum. 


XX VIII. 

Si recta in duas rectas incidens angulum exteri- 
orem interiori et opposito et ad easdem partes sito 
angulo aequalem effecerit aut angulos interiores et ad 
easdem partes sitos duobus rectis aequales, parallelae 
inter se erunt rectae. 

nam recta EZ in duas rectas 4B, ΓΖ incidens 
angulum exteriorem EHB angulo interiori ei oppo- 
sito ΗΘ 1 aequalem efficiat aut angulos interiores et 
m. 2 V. 11. αἴ] om. b; eras. PF. 15. Post ἐντός 
add. V m. 2 γωνίας (comp.). καί) supra m. 2 V. 16. 
δυσέν) dvo Proclus. 17. ἀλλήλαις] om. Proclus. αἴ om. 
V, Proclus. 20. ἐπεναντίον q, ἀπεναντίας p. Post cz- 
εναντέον add. F: γωνίᾳ (m. recenti) καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη; cfr. 


Campanus. γωνίᾳ] om. ΒΕ». 21. Post μέφη τὰ. ὃ FV 
add. τὰ Ba. 
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ad easdem partes sitos BHO, ΗΘ: duobus rectis 
aequales. dico, parallelam esse 4B rectae ΓΖ. 

nam quoniam / ΕΗΒ — H0 4 εἰ EHB — 44H80 
(prop. XV], erit etiam 4 H0 — H6 [x. ἔνν. 1]. et 
sunt alterni. itaque 4B parallela est rectae ΓΖ 
[prop. XXVII]. 

rursus quoniam ΒΗΘ -]- ΗΘ. duobus rectis ae- 
quales sunt, et etiam 4 H6 -ἰ ΒΗΘ duobus rectis 
aequales (prop. XIII], erunt etiam 
A4 HO - BHO — BH6 -- HO4 
[x. ἔνν. 1]. subtrahatur, qui com- 
munis est /, BH. itaque 

L 4H -- H6 4 [x. ἔνν. 3]. 
el sunt alterni. itaque 4B par- 
allela est rectae ΓΖ [prop. XXVII]. 

Ergo si recta in duas rectas incidens angulum ex- 
teriorem interiori et opposito et ad easdem partes sito 
angulo aequalem effecerit aut angulos interiores et ad 
easdem partes sitos duobus rectis aequales, parallelae 
inter se erunt rectae; quod erat demonstrandum. 


XXIX. 

Recta in rectas parallelas incidens et angulos al- 
lernos inter se aequales efficit et angulum exteriorem 
interiori et opposito aequalem et interiores ad easdem- 
que partes sitos duobus reciis aequales. 

nam in rectas parallelas 4B, ΓΖ recia incidat 


XXIX. Boetius p. 383, 1. 
ἀπεναντίον ἢ ἐντός} apud Proclum exciderunt. ἀπεναν- 
28. ἴσην] P, Campanus; καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἴσην 
Théoh (BF Vbp, Boetius). δυσίν] δύο Proclus. 
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riores ad easdemque partes sitos duobus rectis aequa- 
les; quod erat demonstrandum. 


XXX. 
Quae eidem rectae parallelae sunt, etiam inter se 
parallelae sunt. 
sil utraque 4B, l' rectae EZ parallela. dico, 
eliam 4B reciae 171 parallelam esse. 
nam in eas incidat recta HK. οὖ quoniam in 
rectas parallelas 4 B, EZ recta 


A. -J incidit ΗΚ, erit 

τ' z LAHK — ΗΘΖ [prop. XXIX]. 
- rursus quoniam in rectas paral- 

T 4 lelas EZ, ΓΖ recta incidit HK, 


ent [, ΗΘΖ — HK.Z [prop. 
XXIX]. sed demonstratum est, esse etiam 
L AHK - HeZ. 
quare eliam ({ 4HK — HK [x. ἔνν. 1]. et sunt al- 
terni. ilaque.4 B rectae ΓΖ parallela est [prop. XXVII]; 
quod erat demonstrandum. 


. XXXI. 


Per datum punctum datae rectae parallelam rectam 


lineam ducere. 
Sit datum punctum .4, data 


4 ος 
] Z autem recta BI: oportet igitur 
per 4 punctum rectae BI'par- 
4 allelam rectam lineam ducere. 


F. τῇ τῆς b. 17. αἴ ἄρα — 18. παράλληλοι] om. PBbp; 
mg. m. 3 FV. 17. &go].om. ΒΥ. 20. Post σημείου in P 
add. ὃ μή ἐστιν ἐπὶ αὐτῆς; del. m. 1; similiter Campanus; sed 
Proclus non habuit p. 376, 5 sqq. 
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sumatur in BI' quoduis punctum 47, et ducatur 
441. ei ad 4.4, reclam et punctum in 68 situm 4 
angulo 441I'aequalis construatur 7f 4 E [prop. XXIII]. 
οὐ producatur E4 in directum, ut fiat 44Z. οὗ quo- 
niam recta 42] in duas rectas ΒΓ", EZ incidens an- 
gulos alternos E474, 441I' inter se aequales effecit, 
erit EA4Z rectae BI' parallela [prop. XXVII]. 

Ergo per datum punctum 4 daiae rectae BI' 
parallela recta linea EZ duct& est; quod oporte- 
bat fieri. | e 

XXXII. 


In quouis triangulo quolibet laterum producto an- 
gulus exirinsecus positus duobus interioribus et oppo- 
sitis aequalis est, et anguli interiores tres trianguli 
duobus rectis aequales sunt. 

Sit triangulus 4BI, et producatur quodlibet latus 

4 eius BI' ad z& dico, angulum ezr- 
irinsecus positum 4 ΓΖ aequalem esse 
duobus angulis interioribus et oppo- 
sitis I'4B, 4BI', ei angulos interiores 

B r 4 res trianguli 4BI, BI'A, 4B duo- 
bus rectis aequales esse. 

dueatur enim per I' punctum rectae 4B parallela 


πεποίηκεν) BF; πεποίηκε uulgo. 9. EAZ] E4 eras. F. 
TET 
BI']corr. ex BzZ V; BIA F. 12. EAZ] AEZ F. 14. 


τῶν πλευρῶν) supra τη. 2 F; πλευρᾶς Proclus. προσεκβληϑεί- 
σης] προσ- add. m.2 V. 15. ἐκτὸς τοῦ τριγώνου γωνία δύο 
Proclus. 16. ἀπεναντίας p. ἐστὶν ἴση Proclus. ἐστίν] 
PF; comp. b; ἐστέ uulgo. αἴ m. 2 V. 17. τρεῖς] om. 
Proclus. δυσίν] δύο "Proclus. 20. ἐστίν P. δυσί] ταῖς 
δυσί V. ἀπεναντίας p. 21. ΓΑΒῚ Α4ΑΓΒῈ. αἱ) om. F; 
m.2 V. 22. αἴ] m. rec. P. ΒΓΑ] ϑαρτὰ m.2 F. — 24. 
εὐϑείᾳ] mg. τὰ. ὃ V. 
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ΓΕ. οἱ quoniam 4B rectae I'E parallela est, et in 
eas incidit 4T', anguli alterni ΒΑΓ, AI'E inter se 
aequales sunt [prop. XXIX]. rursus quoniam 4B 
rectae I'E parallela est, et in eas incidit recta B f, 
angulus extrinsecus positus El' aequalis est angulo 
interiori et opposito 4BI' [prop. XXIX]. sed demon- 
siratum est, esse eliam ΑΓΕ «-- BAI. quare 
ΓΖΔ — ΒΑΓ -4- ABI 

interioribus et oppositis [x. ἔνν. 2]. communis adiici- 
atur 4I'B. itaque 

ADIA-- ADUB — ΒΓ ΒΓΑ -Ἰ LAB [x. &vv. 2]. 
uerum 4I7 -- ΑΓΒ duobus rectis aequa'es sunt 
[prop. XIII]. itaque etiam ΑΓΒ -]- I'BA4 -Ἰ ΓΑΒ 
duobus rectis aequales sunt (x. vv. 1]. 

Ergo in quouis triangulo quolibet laterum producto 
angulus extrinsecus positus duobus interioribus et op- 
positis aequalis est, et anguli interiores tres trianguli 
duobus rectis aequales sunt; quod erat demonstran- 
dum. 


XXXIII. 


Rectae rectas aequales et parallelas ad easdem 
partes?!) coniungentes et ipsae aequales et parallelae 
sunt. 


1) Hoc est: ne coniungantur B et DI, 4 et X; u. Proclus 
p. 386, 15. 


b, V (eras.), p. ΓΒΑ AT'B F; BIA V (eras ὃν Pbp — 
ἄρα] mg. τὰ. 2. V. εἰσιν ἴσαι p. E eicév] PF V; comp. 
b; εἰσί uulgo. 17. ἐστίν) PF; comp. b; ἐστί uulgo. yo- 
νέαι τρεῖς EF. 18. δυσίν] γωνίαι φ. ^b. παραλλήλους 8U- 
ϑείας Proclus. 21. καὶ αὐταί] mg. m.2 V. 
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] lelae “4 
p A Sint aequales ei parallelae ^4 B, 


I'4, eti coniungant eas ad easdem 
/ -)} partes rectae 4I, B4. dico, et- 
iam 4I, ΒΖ aequales et paral- 

4 J' ]elas esse. 

ducatur BI: οὐ quoniam 4B rectae ΓΖ parallela 
est, el in eas incidit BI, anguli alterni 4BI, BI in- 
ter se aequales sunt [prop. XXIX]. et quoniam 4“.8- ΓΖ, 
communis autem BI, duae rectae 4B, BI'duabus BI, 
ΓΖ aequales sunt. et ( 4BI'— BI. basis igitur 4T 
basi B. aequalis, et. triangulus 4BI' triangulo Β ΓΖ 
aequalis est, et reliqui anguli reliquis angulis aequales 
erunt alier alteri, sub quibus aequalia latera subten- 
dunt. itaque ( 4I'B «- I'Bz [prop. IV]. et quoniam 
in duas rectas 4I, B. incidens recta BI' angulos 
alternos inter se aequales effecit, erit. 4I' rectae B4 
parallela [prop. XXVII]. sed demonstratum est, ean- 
dem aequalem ei esse. 

Ergo rectae rectas aequales et parallelas ad eas- 
dem paries coniungentes et ipsae aequales et paral. 
lelae sunt; quod erat demonstrandum. 


XXXIV. 


Spatiorum parallelogrammorum!) latera angulique 


1) H. e. rectis parallelis comprehensorum. nomen ab ipso 
Euclide ad similitudinem uocabuli εὐθύγραμμος fictum est; ἃ. 
Proclus p. 392,20. Studien p. 35. 


in ΒΓ m. rec. b. 15. Post ΓΒ. in p add. ἡ δὲ ὑπὸ BAT 
τῇ ὑπὸ BAI. Α4Γ[ AB inras. F.. 16. γωνέας] P; γωνίας 
τας ὑπὸ ΑΓΒ, DlB4 Theon? (BVbp); in F τὰς ὑπὸ 4ΓΒ, 


IB m mg. sunt, sed m.1; habet Campanus. 17. πεποίηκε 
V b. Y ἐστιν ἄρα (compp.) b. 18. δέ] δὲ καὶ V. — xa] 
m.2 VY. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. 6 
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iam dico, diametrum ea in duas partes aequa- 
les diuidere. nam quoniam 4B - ΓΖ et BI' com- 
munis, duae rectae 4B, ΒΓ duabus ΓΖ, BI' aequales 
sunt altera alteri; et | 4 BI' z— ΒΓΖ [prop. XXIX]. 
itaque etiam [4I' — 4B, et] A ABTI' — BI'4 
[prop. IV]. 

Ergo diametrus BI' parallelogrammum 4BI'4 in 
duas partes aequales diuidit; quod erat demonstrandum. 


XXXV. 


Parallelogramma in eadem basi posita et in iis- 
dem parallelis inter se aequalia sunt. 
p^ Z4 REX Z Sint 4BI', EBI'Z paral- 
lelogramma in eadem basi BI' 
et in iisdem parallelis 4Z, ΒΓ. 
» T dico, esse 4BI'4 — EBIZ. 
nam quoniam parallelogrammum est 44 BI'4, erit 
444 -Ξ-Ξ BI'[prop XXXIV]. eadem de causa etiam 
EZ — BI'[id.. quare 44 — EZ [x. évv. 1). et com- 
munis est Z/E. itaque 4E τῷ 42 [x. ἔνν. 2]. uerum 
eliam 4B -- Z/I'[prop. XXXIV]. itaque duae rectae 
EA,.A4B duabus ZZ, “Γ᾿ aequales sunt altera alteri; 
eti [| 24Γ — EAB exterior interiori [prop. XXIX]. 


1) Fortasse potius καὶ βάσις ἄρα ἡ 4Γ' τῇ 48 ἴση lin. 7 
delenda sunt quam ἄρα lin. 8 cum Augusto. 


8. ἄρα] del. August. BI'4|) ΒΖΓ P; BAT' b, sed A eras. 
ἴσον ἐστίν] ῬΒ Ὁ (comp); ἴσον ἔσται PY; ἐστιν ἴσον p 
10. Post παραλληλόγραμμον in V add. χωρίον, sed punclis del. 


m. 3. 13. ὄντα] om. Proclus solus. 17. ἐστίν P, ut lin. 
19, 28. 18. τας λληλογρά!ειρ! Sis P; om. Theon (ΒΕ Υ ). 
80. δή] mg. e. τοίνυν F. 29. ἐστιν} om. F. 


28. EA] AE F 24. δυσί B p. Z4] 4Z F. 25. ἡ] 
(alt.) supra m. 1 P. 
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itaque EB - ZI'et A EAB -— 4ZI' [prop. IV]. 
subirahatur, qui communis est, triangulus ZH E. ita- 
que 4BHA4 — EHI'Z [x. ἔνν. 3]. communis adiicia- 
tur triangulus HBI: ilaque 48 ΓΖ -- EBIZ. 

Ergo parallelogremma in eadem basi posita et in 
iisdem parallelis inter se aequalia sunt; quod erat de- 
monsirandum. 


XXXVI. 


Parallelogramma in aequalibus basibus posita et 

in iisdem parallelis inter se aequalia sunt. 
E 9 Sint parallelogramma 
4824, ΕΖΗΘ in ae- 
qualibus basibus BT, 
ZH ei in iisdem par- 
» r Z H alllis 46, BH. dico, 

esse ABI — ΕΖΗΘ. 

ducantur enim BE, ΓΘ. et quoniam BI'-—-ZH 
et ZH — ΕΘ, erit etiam BI' — ΕΘ [x. ἔνν. 1]. uerum 
eliam parallelae sunt. et coniungunt eas EB, ΘΓ. 
quae autem rectas aequales et parallelas ad easdem 
partes eoniungunt, aequales et parallelae sunt [prop. 
XXXIII]. itaque parallelogrammum est EBTI'9 [prop. 


eras. Vb. ἐπίοιπον P. 4 EZDIHF. δ. ΗΒΓ] ΒΗΓ 
F. 7. ἐστίν] PF; comp. b; ἐστί uulgo; om. p. 8. ἄρα] 
ἄλλα V; corr. m. 1. 18. ἐστὶν ἀλλήλοις p. 14. ἐστί Pro- 
clus. 17. BH] HB F. ἐστίν PF; comp. b. 18. EZH6] 
Pb, V (E e corr); ZH8E BFp; in 'V sequitur ras. 1 litt. 
19. BE] EB P. Γ' ΘῚ in ras. P. 20. BI'| Pb, V e corr. 
τη. ὃ; ΓΒ ΒΡ», V m. 1. ἀλλ᾽ F. ἀλλὰ ἡ] mg τα. 8 V. 
91. εἰσίν P. 22. BE, ΓΘ b, V e corr. m. 2. ὃ. τὸ om. 
P. 924. vé εἶσι xal παράλληλοι F. καί] (alt) - om 

καὶ αἴ — 25. παράλληλοι] xal αἴ EB, GT' ἄρα ἴσαι τε καὶ παρ- 
ἀλληλοί εἶσι P. m. rec. 24. E B] E insert. m. 1 V. 25. 
6er] Vm.1; I'9 V m.2. 
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XXXIV]. et EBI'O — ABI'4; nam et eandem ba- 
sim habent BI' et in iisdem parallelis sunt ΒΓ, 48 
[prop. XXXV]. eadem de causa etiam ΕΖΗΘ — EBI'8 
[id.]. quare etiam 48 ΓΖΩ͂ — ΕΖΗΘ [x. ἔνν. 1]. 

Ergo parallelogramma in aequalibus basibus po- 
sila ei in iisdem parallelis inter se aequalia sunt; 
quod erat demonstrandum. 


XXXVII. 
Trianguli in eadem basi positi et in iisdem paral- 
lelis inter se aequales sunt. 

4 Sint trianguli 4BI, ABI' 
E Z in eadem basi BI' et in iisdem 
VA parallelis 471, BI: dico, esse 

B ID A ABI' — ABI. 
producatur “44 in utramque partem ad E, Z, ei 
per B rectae I'4 parallela ducatur BE, per I' autem 
rectae Bf parallela ducatur ΓΖ [prop. XXXI]. itaque 
EBI'A, 4BI'Z parallelogramma sunt; et sunt aequa- 
lia. nam et in eadem basi sunt BI' et in iisdem par- 
allis BI, EZ [prop. XXXV]. et dimidia pars par- 
allelogrammi EBI'4 est triangulus 4BI'; nam dia- 
metrus 4B id in duas partes aequales diuidit [prop. 
XXXIV]. parallelogrammi autem ΖΒ ΓΖ dimidia pars 


8. ἀλλήλοις] -1οις corr. m.1 V. 9. ἐστίν] εἰσιν F. 16. ἐστίν 


P et eraso » V. In F hic uerba nonnulla euan. 19. E, Z] 
; καὶ διά — 20. BE] mg. m. rec. p. 19. ΓΑ 4 
in ras. b. 21. rov] » postea add. m. 1 V. 29. 4BI'Z| 


Β4Γ2 F. εἰσιν ἴσα] P; ἴσον τὸ EBDI'A τῷ 4BDI'Z Theon 
(BFVbp; Β4ΓΖ2Ζ F; in EBD litt. EB τὰ. 2 V). t£] om. 
B p (in F non liquet). 28. εἰσι] Bbp; εἶσιν P; ἐστι; ἐστιν 
F. ταῖρ] (alt.) ἐστὶν ταῖς Ε. 234. ΒΓ, EZ καί] absumpta 
ob ruptum pergam. F. ἐστιν P. 25. τὸ] τά in ras. P. 
96. παραλληλογράμμου] mg. m.2 V. 
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est triangulus ΖΒΓ; nam diametirus ΖΓ' id in duas 

partes sequales diuidit. itaque!) A A4BI' — ABI 
Ergo trianguli in eadem basi positi et in iisdem par- 

allelis inter se aequales sunt; quod erat demonstrandum. 


XXXVIII. 
Trianguli in aequalibus basibus positi et in iisdem 
parallelis inter se aequales sunt. 
H M49. Sint trianguli. ABI, 4EZ 
in aequalibus basibus BI, EZ 
et in iisdem parallelis ΒΖ, 4 4. 
sr J  Z dico, esse A 4BI' -- 2ΕΖ. 
producatur enim 412] ad utramque partem ad H, 
6, ei per B rectae I'4 parallela ducatur BH, per Z 
auiem rectae 4, E parallela ducatur ΖΘ [prop. XXXI]. 
parallelogramma igitur sunt HBI'^4, 4EZ. οἱ 
HBI'A4-—24EZ0; nam ei in aequalibus basibus sunt 
BI EZ ei in iisdem parallelis ΒΖ, H6 (prop. XXXVI]. 
et parallelogrammi H BI*4 dimidia pars est triangulus 
ABI; nam diametrus 4B id in duas partes aequales 
diuidit [prop. XXXPV]. parallelogrammi autem ZEZ6& 
dimidia pars est triangulus ZE Z4; nam diametrus ZZ 


"ΝΞ Cum constet, x. ἔνν. 6 ab Euclide non profectam esse 

(cir cfr. Proclus p. 196, 25), quamquam tempore satis antiquo (ante 

heonem saltem) interpolata est, ueri simile est, uerba τὰ δέ 

τῶν ἴσων ἡμίση ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν lin. 2 et P 92, 1 eodem tem- 
pore irrepsisse. Euclides usus erat x. vy. 


172. HBP. ZJ)EF. AE] 1 EA F. 18. 26] ΕΘ F 

19. 4EZ9] (prius) Ζ24ΓΕΘ F. 20. ve] om. p. τῶν ἴσων 

P. εἰσιν PB. τῶν eorr. ex τῶι m. 2 V. EZ] ZE e 

corr. F. 91. ΒΖ, H0] BH, ZO V; corr. m.9. ἐστιν P. 

23. τοῦ δέ — p. 92,1: τ avec] mg. m. 9? V ad hunc locum re- 

lota. 4EZ6) ATESG, E 1n Z corr. F. 94. ΖΕ. E4T 
: 4 EZ b. 
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id in duas partes aequales diuidit [id.]. itaque 
A ABI' «- AEZ. 
Ergo irianguli in aequalibus basibus positi et in 
iisdem parallelis inter se aequales sunt; quod erat de- 
monstrandum. 


XXXIX. 


Aequales trianguli in eadem basi positi et ad eas- 
dem partes in iisdem parallelis sunt. 

Sint aequales trianguli 4BI,44BI'in eadem basi 
positi BI'et ad easdem partes. dico, eos etiam in iis- 
dem parallelis esse. 

dueatur enim 4122. dico, “414 parallelam esse 
rectae BI: 

nam si minus, ducatur per ^4 punctum rectae BI' 

parallela 4 E [prop. XXXI], et ducatur 
ET. itaque Δ ABI' — ΕΒΓ: nam 
in eadem basi sunt BI' et in iisdem 
3, parallelis [prop. XXXVII]. uerum 
d f AABI-— ABI. quare etiam 
Δ ABT — ΕΒΓ [x. évv. 1], 
maior minori; quod fieri non potest. itaque 4 E rectae 
BI'parallela non est. similiter demonstrabimus, ne 


13. ἐστίν) εἰσίν p. 16. σημείου] om. p. εὐϑείᾳ] om. p. 
18. ἄρα] δή P. ἐστιν P. 19. ἐστιν αὐτῷ] εἰσι p. — BI] 


IB FN. 90. ἀλλα] ΡΒ, Ε m.1, V τὰ. 1, Ὁ m. 1; ταῖς ΒΓ, 
AE. ἀλλά p, V m.2, b m. 9; in F pro ἀλ- Scripsit φ: ταῖς, 
sed -λά relictum e. Post 4BI' add. τρίγωνον P m. rec., 


VBp; comp. supra scr. m. 1 F. 21. ἴσον ἐστὶ τῷ 48 Γ' τρι- 
γώνῳ p. ἐστι») euan. F. 4 BT (alt.) AT B F. ἄρα] 
om. P; ἄρα τρίγωνον P m. rec, p. σον ἐστὶ τῷ ΕΒ Γ τρι- 
γώνῳ p. 29. ἐστί) ἐστίν PFb ἐστίν] PBb; om. V 

F est: ἀδύνατον q, sequente νατὸν m. 1 (fuit sine dub. ri 
&óv».). 28. ὁμοίως] mg. m.2 V. 
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aliam quidem ullam praeter 7421 parallelam esse. ita- 
que 4441 rectae BI' parallela est. 

Ergo aequales trianguli in eadem basi positi et 
ad easdem partes etiam in iisdem parallelis sunt; quod 
erat demonstrandum. 


XL. 
Aequales trianguli in aequalibus basibus positi et 
ad easdem paries eliam in iisdem parallelis sunt. 
Sint aequales trianguli 4BI, ΓΖ E in aequalibus 
basibus BI, ΓΕ et ad easdem 


4 ——— 74 partes. dico, eos etiam in iisdem 
|NGE qd parallelis esse. 
Pp y ducatur enim 42. dico, 444 


rectae B E parallelam esse. 

nam si minus, per 44 rectae B E parallela ducatur 
AZ, et ducatur ΖΕ. itaque A A4BI'— ΖΓΕ, nam 
in aequalibus basibus sunt BI, ΓΕ et in iisdem par- 
alllis BE, 42 [prop XXXVIII]J. sed ^ ABI' — 
ΖΓΕ. quare etiam A ΖΓΕ — ΖΓΕ [x. ἔνν. 1], maior 
minori; quod fieri non potest. itaque 44Z rectae BE 
parallela non est. similiter demonstrabimus, ne aliam 
quidem ullam praeter 4f parallelam esse. itaque 44 
rectae B E parallela est. 


Proclus; εἰσίν p. 10. 4E] 4ΓῈ P. 11. ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη] punctis del. P; om. Theon (BFVbp). 12. ἐστίν] P; 
εἰσίν Theon (BF Vbp); cfr. p. 92, 13. 14. EB P. 16. E] 
ΖΓ P. ἄρα] δή P. ἐστιν P. 17. τρίγωνον τῷ ZI'E 
om. P; τρίγωνον τριγώνῳ τῷ ZI'E m. rec. 18. εἰσιν PF. 
19. 42, BE p. ἐστίν P. 950. 4T'E] litt. zin ras. m.8 
Vi 4d ET F. to.yovo] om. P. τρίγωνον] om. P. 21. 
ἐστίν P.  ZDTE)ZETDTF. 22. ἐστίν] om. p. ἐστιν ἡ p: 
Post 42 lacunam V. 28. οὐδέ p. 24. ἡ] in ras. m.1 
ἐστιν P. παραλληλὸς ἐστι V b. 
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Ergo aequales trianguli in aequalibus basibus po- 
siti οὐ ad easdem partes, etiam in iisdem parallelis 
sunt; quod erat demonstrandum. 


XLI. 


Si parallelogrammum et eandem basim habet, quam 
triangulus aliquis, et in iisdem parallelis est, duplo 
maius est parallelogrammum triangulo. 

parallelogrammum enim 4BI' eandem basim ha- 

a 4 E beat BI, quam triangulus ΕΒΓ, 

οὐ in iisdem parallelis sit ΒΓ, AE. 

dico, parallelogrammum 4 BLI'Z4 

P duplo maius esse triangulo BEI: 

ducatur enim 4I: itaque A A4BI' — EBTI' nam 

in eadem basi sunt BI' et in iisdem parallelis BI, 

AE [prop XXXVII]. sed A4BI'Z--2 4BI* nam 

diametrus 4l'id in duas partes aequales diuidit [prop. 
XXXIV]. quare etiam 

ABI'A4 —2 ΕΒΓ.Ὁ 

Ergo si parallelogrammum et eandem basim habet, 
quam iriangulus aliquis, et in iisdem parallelis est, 
duplo maius est parallelogrammum triangulo; quod 
erat demonstrandum. 


1) Hoc ita ex axiomatis colligitur: 
ABIT — EBD, ΑΒΓ —2EBTP [x. £v». 2]. 
2 ABI'— ΑΒΓΔ; ergo ΕΒΓ — ABDI'A [x. &v». 1]. 


14. AI'] corr. ex 4B m.1 F. ἐστιν P. τρίγωνον] om. V 
15. ΕΒ ΓῚ E supra m. 2 V. 106. παραλλήλοις] -oig in raa., 
seq. ras. 6 hit. V. ἐστιν P. 20. καὶ τοῦ ΕΒΓ τριγώνου] 
τριγώνου τοῦ ΕΒΓ V. EBLI]corr. ex ΑΒΓ m.1 ΕΒ, ἐστίν 
F; comp. b. 23. ἢ] supra m. 1 F. — 24. ἐστι] BF b; ἐστιν 

P; ἔσται Vp. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. 4 
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XLII. 

Dato triangulo aequale ;:parallelogrammum constru- 
ere in dato angulo rectilin?o. 

Sit datus iriangulus 4BI', datus autem angulus 
rectilineus 7f. oportet igitur triangulo 4BI' aequale 
parallelogrammum in angulo rectilineo 77 construere. 

secetur BI'in duas partes aequales in E (prop. 
X], et ducatur 4E, et ad EI' rectam et punctum in 
ea situm E angulo 4 aequalis construatur [ ΓΕΖ 
[prop. XXIII], et per 4 rectae EI' parallela ducatur 
AH [prop. XXXI], per I' autem rectae EZ parallela ᾿ 

dl Α g y ducatur ΓΗ. itaque parallelo- 
ΝΥ grammum est ΖΕΓ͵ΓΗ. ei quo- 
niam BE « EI, eril 

B E f A ABE — 4 Γ. 
nam in aequalibus basibus sunt B.E, ΕΓ οὐ in iisdem 
parallelis ΒΓ, 4H [prop. XXXVIII]. itaque 

ABI' — 2 AET. 
uerum etiam ZEI'H — 2 AEI'" nam basim eandem 
habent et in iisdem parallelis sunt [prop. XLI]. 
quare ΖΕΓΗ — ABI. et angulum ΓΕΖ dato angulo 
4 aequalem habet. 
Ergo dato triangulo 4BI'aequale parallelogram- 


m. 1; ἴσῃ τῇ Bp, PV m.2. 9. τεμνέσϑω p. κατὰ τὸ E 
δίχα F. καί] om. g. 11. DEZ] ΖΕΙ͂ F. 12. τῇ) om. 
EI 


V m.2. DH] htt. Γ in ras. V. . . 
ἐστί] ἐστίν P, ἔσται F. εἶσιν P. — 17. Post αὐταῖς F habet 
λοιπαῖς delel. punctis. ταῖς] insert. m. 2 Εἰ. Β ΓῚ corr. 
ex ΒΕΓ P. 18. τρέγωνον] P, V m. 2; om. Theon (BFbp, V 
m. 1). 19. ΖΕΓΗῚ Γ in F dubium esti. 830. 4ΕΓ] 
AT'E F. 21. ἐστιν αὐτῷ] mg. m.1 P. 2422. ἐστίν P. 

23. l'EZ| Τ' E e corr. m.? F. 24. τῇ 4d] τῷ 4 F. — '26. 
τῷ ABT'] om. B, mg. m. rec. F; và corr. ex τό m. 1 b. 

q* 
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uerum eliam 4BI'— 4I. itaque etiam 
BK --- ΚΖ [κ. ἔνν. 3]. 
Ergo in quouis parallelogrammo complementa par- 
allelogrammorum circum diametrum positorum inter 
se aequalia sunt; quod erat demonstrandum. 


XLIV. 

Datae rectae parallelogrammum dato triangulo ae- 
quale adplieare in dato angulo rectilineo. 

Sit data recta 4B, datus autem triangulus I, da- 
ius autem angulus rectilineus 7f. oportet igitur datae 
rectae 4B parallelogrammum dato triangulo Γ᾽ ae- 
quale adplicare in angulo aequali angulo Zf. 

. construatur parallelogrammum BEZH triangulo 
I' aequale in angulo EBH, qui 
aequalis est angulo z/ [prop. XLII], 
et ponatur ita, ut B E, 4B in eadem 
recta sint, et educatur ZH ad 6, 
ei per 4 utrique B H, EZ parallela 
ducatur 46 [prop. XXXI], et duca- 
ZH, M iur OB. et quoniam in parallelas 

L| 40, EZ recta incidit ΘΖ, ' 

0 42 4 L 40Z -- ΘΖΕ 

duobus rectis aequales erunt [prop. XXIX]. itaque 

L Be H -- HZE 

duobus rectis minores erunt; quae autem ex angulis 
minoribus, quam sunt duo recti, in infinitum producuntur, 
ἔπεσεν] P; ἐμπέπτωκεν Theon (BF Vbp); cfr. p. 106, 14. 108, 
25. ἄρα] om. P. 402] BHO p; corr. m. rec. ΘΖΕ 
— 92. BO H] mg. m. rec. p. 29. εἰσιν ἴσαι] PBF; ioo 
εἰσίν Vbp. Ante αὖ insert. comp. καί B. ΒΘΖ, ΘΖΕ 


. 28. ἀπό] ἀπ᾽ p. 24. ἐκβαλλόμεναι εἰς ἄπειρον p. 
ἐκβαλόμεναι Ῥ. 
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concurrunt [αἴτ. 5]. itaque ΘΒ, ZE productae concur- 
rent. producantur et concurrant in K, et per K punctum 
uinque EA, ZO parallela ducatur K Δ, et producan- 
iur 68.4, HB ad puncta 4, M. itaque 6/4 KZ paral- 
lelogrammum est, diametrus autem eius 6 K, et circum 
€ K parallelogramma 4H, ME, complementa autem, 
quae uocantur, 4B, ΒΖ. itaque erit 4 B — ΒΖ [prop. 
XLIII] uerum ΒΖ -— I. quare etiam 48 —I'[x. 
vy. 1] οὗ quoniam / HBE -- 4BM [prop. XV], 
uerum ( HBE « 24, erit etiam ( 4 BM — 4. 

Krgo datae rectae 4B parallelogrammum .4.B dato 
iriangulo I' aequale adplicatum est in angulo 4B M, 
qui ato angulo 4] aequalis est; quod oportebat fieri. 


XLV. 

Datae figurae rectilineae aequale parallelogram- 

mum construere in dato angulo rectilineo. 
4 Sit data figura rectilinea. 48 ΓΖ, 
datus autem angulus rectilineus E. 
oportet igitur figurae rectilineae 4BI'A4 
E, d aequale parallelogrammum construere 

in dato angulo E. 

dueatur 4.8, et iriangulo 484 
aequale construatur  parallelogram- 
K 9 Η͂ mum ΖΘ in angulo OG KZ, qui ae- 
τῷ] «o F. ἐπεί] del. August. 11. HBE] litt. H in ras. 
m.1 B. «1A  F. 12. 4BM] in ras. m.2 ἄρα] om. 
B; mg. m.2 V. γωνίᾳ] om. E 13. ἐστίν) om. 4p. 15. 
τὸ AB ἐν. γωνίᾳ τῇ] mg. m. 1 j| bis φ 24. τῇ δο- 
ϑείσῃ) ἴσῃ Bp. ἐπιξευγνύσθϑω FV| (in b supra scr. m.1 
ε x). 7 io ἡ P. 4B) mutat. in Β4 m.2 V; AT'P, 
mg. ye. καὶ ἡ 4B. 484] BA supra scripto 4 F; 4B P. 


τριγώνῳ) evOv F, seq. γράμμων g. τριγώνῳ ἶσον] corr. 
m. 1 ex τρέγωνον ἴσο P. 
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quare etiam K M, Z.4 aequales ei parallelae sunt [x. 
ἔνν. 1; prop. XXX]. parallelogrammum igitur est 
KZAM. eli quoniam Δ 4824 -— Z8, 4ΒΓ « HM, 
eri& 4BI'4 — KZAM [x. évv. 2]. 

Ergo datae figurae recülineae 4BI'7/ aequale 
parallelogrammum constructum est K Z4 M in angulo 
ZKM, qui dato angulo E aequalis esi; quod oporte- 


bat fieri. 
XLVI. 


In data recta quadratum construere. 
Sit data recta 418. oportet igitur in recta 4B 
quadratum consiruere. , 
ducatur ad rectam 418 ἃ puncto in e& sito 44 per- 
pendieularis 4I' [prop. XI], et ponatur 42 — 4B 
[prop. II]. et per punctum Z7 rectae 4B parallela 
ducatur ΖΕ, per B autem punctum rectae “4 paral- 
7 lela ducatur BE [prop. XXXI]. paral- 
lelogrammum igitur est 444 EB. itaque 
AB — 4E οἱ 44 — BE [prop. XXXIV]. 
4 LZ uerum 4B — 44. ergo 
BA4-—44-4E- EB [x.évv.1]. 
quare aequilaterum est parallelogrammum 
A 4 EB. dico, idem rectangulum esse. nam 
A D quoniam in parallelas 48,4 E recta in- 
cidit 471, B4 -]- 444 E duobus rectis aequales sunt 


(alt.) corr. ex τό m. 1 b. 7. συνίσταται F V p. τό] corr. 
ex τῇ m. rec. P. 8. τῇ] (alt) om. b. 9. ἐν ἄλλῳ δεῖξαι 
mg. m.1 b. 12. Post prius ἡ ras. p. 16. 1 (ait.) corr. 
ex vj V. 18. 4 ΕἸ corr. ex 4E m.2 p. 19. ἐστέν P. 


41. ἀλλά] ἀλλ᾽ F; ἀλλὰ καί Vb. 24. δή] δέ Vb; om. F (δέ 
supra comp. m. 2). 25. εὐϑθεῖας V, εὐθείας V τὰ. et b. 

ἡ] τῇ 9- Post ἄρα lacun. 3 litt. g. 26. BAAA]J litt. BA 
in ras. m. 1 B. AAE] htt. 4E e corr. F. δυσίν BVbp. 
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[prop. XXIX]. uerum ( B421 rectus est. itaque etiam 
L 4.4} recius. sed in spatiis parallelogrammis latera 
angulique opposita inter se aequalia sunt [prop. XXXIV ]. 
itaque etiam uterque angulus oppositus 4B E, BE 
rectus esi. rectangulum igitur est 44/7 EB. demonstra- 
ium autem est, idem aequilaterum esse. ergo quadra- 
tum est [def. 22]. et in recta 4B constructum est; 
quod oportebat fieri. 


XLVII. 


In triangulis rectangulis quadratum in latere sub 
recto angulo subtendenti constructum aequale est 
quadratis in lateribus rectum angulum comprehenden- 
libus constructis. 

Sit triangulus rectangulus 4BI' rectum habens 
L BAI. dico, esse ΒΓ" — B 4? -|- AI". 

consiruatur enim in BI' quadratum BEI, in 
ΒΑ, AI' uero HB, 8I'[prop. XLVI], ei per 4 utri- 
que B 4, ΓΕ parallela ducatur 471 [prop. XXXI]; et 
ducantur 47i, ZI. et quoniam rectus est uterque an- 
gulus BAI, BAAH, ad rectam quandam B.4 et punc- 
tum in ea situm 44 duae rectae 4I, 4H non in ea- 
dem parte positae angulos deinceps positos duobus 
rectis aequales efficiunt; itaque in eadem recta sunt 
I4, 4H [prop. XIV]. eadem igitur de causa etiam 


τὸ A44 EB] mg. m. 2 V; in F supra E scr. H. 7. ἐστίν} 
(prius) PF; ἐστέ uulgo. 19. τὴν] περὶ τὴν Proclus. 13. 
περιεχουσῶν om. Proclus. 15. BAT'] corr. ex BI'A m. 2 F. 
Án I'eras. A P. 16. ἴσον] supra m. 2 (comp.) F. 
ἐστίν P. ΒΑ AB F. 18. μέν] om. F. 19. BI'AE F. 


HB] corr. ex BH m.2 F. ΘΓῚ I'in ras. est in Εἰ; seq. in 
V m.9: τετράγωνα. 20. 7790 παράλληλος p. 4 4] 4 in 
ras. P m. 1. 28. ΒΑ] AB p. 26. τὰ αὐτὰ] ταῦτα Bp. 
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B 4, 46 in eadem recta sunt (prop. XIV]. et quoniam 
L 4BI' —— ZB.A (nam uterque 
rectus est) communis adiiciatur 

p, X LABI. Xaque 
L 484 —ZBI' [κ. ἔνν. 21. 
οὐ quoniam Z B — ΒΓ, 
ZB -BA [def. 22], 
duae rectae 71 B, B 4 duabus Z B, 
BI'aequales sunt altera alteri; 
4 4 οὐ ( 4B4 —ZBI. itaque 
424 — ZI, Δ ABA — ΖΒΓ (prop. IV]. et 
BA-—24B4; 

nam eandem basim habent B et in iisdem parallelis 

sunt BzZf, 44 [prop. XLI]. et HB —2ZBI' nam 

rursus eandem basim habent ZB et in iisdem sunt 
parallelis ZB, HI. itaque! ΒΑ — HB. similter 
ductis rectis 4E, BK demonsirabimus, esse etiam 

IA4-989I. itaque BZAAEI' — HB - ΘΓ [x. ἔνν. 2]. 

et BZz1 EI'in BI' consiructum est, HB, 6I'autem 


1) Ex comm. concept. 2; nam uerba ra δὲ τῶν ἴσων δι- 
πλάσια ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν lin. 16 cum κ. ἔνν. 5 interpolata 
sunt; cfr. p. 91 not. 1. 


m. ὃ F. 12. εἶσι] ἔστι p. BA, AA τοῦ] mg. m. 1 P. 
13. HB] BH P. τετράγωνον] comp. b; supra hoc uerbum 
in F scr. παραλληλόγραμμον m. rec.; item lin. 17 et 20. 14. 
γάρ] γὰρ αὐτῷ p. ἔχουσι] ἔχουσιν PF; ἔχει p. 15. ZB 
BZ p. εἰσι] ion p; om. V; εἰσιν F; comp. b. 16. doc! 
εἰσίν V. 17. ἐστίν P. 18. δή] m. 2 P. 19. ΓΛ] A4, 
ut uidetur, F; corr. m. 2; ATI" V, corr. m. 2. 20. B-A4ET'] 
A4EBD' p. δυσίν P. 21. ἴσον ἐστίν) PF, comp. b; ἐστὶν 
ἴσον p; ἴσον ἐστί uulgo. καί ἐστιν Ῥ. 29. ΔΈΒΓ p. 
ἀναγεγράφ seq. ras. 9 litt. F, ἀναγεγραμμένον p. ταῇ supra 
F. 23. Ante HB ras. 1 litt. F. Ante BA ras. 2—8 litt. F. 
ΒΑ] ΒΔ q (BA F). 
Euclides, edd. Heiberg et Monge. 8 
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in B.4, AI: itaque quadratum lateris BI' aequale est 
quadratis laterum B A4, AI. 

Ergo in triangulis rectangulis quadratum in latere 
sub recto angulo subtendenii constructum aequale est 
quadratis in lateribus rectum angulum comprehenden- 
tibus construetis; quod erat demonstrandum. 


XLVIII. 

Si in iriangulo quadratum unius lateris aequale 
est, quadratis reliquorum duorum laterum trianguli, an- 
gulus reliquis duobus lateribus rang comprehensus 
rectus est. 

nam in iriangulo ΑΒΓ sit ΒΓ" -- — BA? -- AT*. 
dico, /, B.AI' rectum esse. 

ducatur enim ἃ puncto ^4 ad rectam “Γ᾿ perpen- 
dieularis 47/7 [prop. XI], et ponatur 44 — B4, et 

7' ducatur ZI* iam quoniam 7/14 — AB, 
erit) etiam 4.42 — A4B*. commune ad- 
iieiatur A4I*. itaque 

24.432 -- AI?— BA H- AI? [x. £vv. 2]. 

uerum ZI? — 4f -- 4I*:nam [42 AI 

rectus est [prop. XLVII]; et ΒΓ" — B.4* 

4 4 B--AI*; hoc enim suppositum est. itaque 


—— —— 


1) Hoc ex definitione quadrati (22) sequitur. 


— — HÀ —Ó a 


m. 1. 6. ἐστίν PF. d dd om. PBF. 12. ἐστιν] 
PFV, Proclus, comp. b; ἐστε Bp. 15. Post πλευρῶν ras. 
5—6 litt, b. 19. AT| 4 in ras. b. ἐπεί PBVb; ἐπεὶ 


A4 P. 20. ἐστίν P. τό] βαρτᾷ m.1 b. AB] ΒΑ p. 
21. κοινΏ B. — 23. doy P. | Al] om. g. 24. forty P b. 
Ar] 4r τετράγωνον p. 25. 'A4 P. | BA] ABB 26. 
ἐστίν P. ὑπόκειται q, 864. ται m. 1. 

g* 
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ἀπὸ τῆς 4I τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΒΓ 
τετραγώνῳ ὥστε καὶ πλευρὰ ἡ 4Γ τῇ ΒΓ ἐστιν lay 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 4.4 τῇ AB, κοινὴ δὲ ἡ AT, 
δύο δὴ αἱ 4141, 4Γ δύο ταῖς ΒΑ, ΑΓ ἴσαι εἰσίν" 
ὅ καὶ βάσις ἡ ΖΓ βάσει τῇ BI ἴση" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 
A4 AT γωνίᾳ τῇ ὑπὸ BAT [ἐστιν] ἴση. ὀρθὴ δὲ ἡ ὑπὸ 
Δ4Δ4ΤΓ᾽ ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ BAT. 
"E&v ἄρα τριγώνου τὸ ἀπὸ μιᾶς τῶν πλευρῶν τε- 
τράγωνον ἴσον 1 τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν τοῦ τριγώνου 
10 δύο πλευρῶν τετραγώνοις, ἡ περιεχομένη γωνία ὑπὸ 
τῶν λοιπῶν τοῦ τριγώνου δύο πλευρῶν ὀρϑή 'ἐστιν' 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ZI? — BI? [x. ἔνν. 1]. 
quare etiam ΖΓ — BI. et quoniam z14 — 4B, et 
communis est 4I, duae rectae 71,1, ΑΓ duabus BA, 
AI' aequales sunt; et basis ΖΓ basi BI' aequalis 
est. itaque ( 214I' — Β4Γ [prop. VIII]. sed /, 44Γ 
rectus est. itaque etiam ( B 4T rectus. 

Ergo si in triangulo quadratum unius lateris ae- 
quale est quadratis reliquorum duorum laterum tri- 
angulh, angulus reliquis duobus lateribus trianguli 
comprehensus rectus est; quod erat demonstrandum. 


II. 


Definitiones. 


1. Quoduis parallelogrammum rectangulum com- 
prehendi dicitur duabus rectis rectum angulum com- 
prehendentibus. 

2. In quouis autem parallelogrammo spatio utrum- 
uis parallelogrammorum cireum diametrum positorum 
eum duobus supplementis gnomon uocetur. 


1. 


ΘΙ sunt duae rectae, et altera earum in quotlibet 
partes secatur, rectangulum duabus rectis comprehen- 
sum aequale est rectangulis recta non secta et sin- 
gulis partibus comprehensis.) 

Sint duae rectae 4, ΒΓ, et secetur BI' utcumque 
in punctis Z1, E. dico, esse 

Ax BI'— 4». BA -ἴ A»« AE -]- A4»« EI. 


1) Arithmetice a δε (b -Ἐ c ]- d) — ab - ac -]- ad. 


Θέωνος ἐκδόσεως B F. 1. ὅροι] om. P[BF. — Numeros om. 
PBF. 10. ἐάν] seq. ras. 2 litt. F. ὦσιν B. 13. ἐστίν 
P. τοῖς] corr. ex τῷ P. ὑπό τε] ve ὑπό P, ve ἀπό F. 
14. περιεχομένοις ὀρθογωνίοις corr. ex περιδχομένῳ 0o90yo- 
vío P. 16. ἔτυχεν] PBE; ἔτυχε Vp. σημεῖα) supra m.2 
V. τό] in ras. V. 17. ἐστίν P. 18. ro] in ras. V. 

τε ὑπό] PF; ὑπό V; ὑπό τε Bp. 19. τῶν] PVp; F insert. 
m.2; om. B, F m.1. ἔτ om. P. to| corr. ex và» V. 
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ducatur enim à B ad rectam BI" perpendicularis 
ΒΖ [1,11], et ponatur B H — 4, et per H rectae ΒΓ 
parallela ducatur ΗΘ [1,31], per puncta autem Zi, E, 
I' rectae BH parallelae ducantur ΖΚ, Ε 4, ΓΘ [id.]. 
ilaque BO — BK -- 44-|- EG. et 
B6 — 4A»« BI'; nam rectis HB, ΒΓ 
comprehenditur, et BH — 4, sed 
H BK-— 4» B4; nam rectis HB, 
7 K 4A 6 ΒΖ comprehenditur, et ΒΗ — Α. οἱ 
44 — 4»4E; nam ZzK --- BH [1,934] — 4. et 
praeterea similiier ΕΘ — 4 »« EI. itaque 

A» BI'— 4» B4 -d- A»5« AE -4- A»« ET. 

Ergo si sunt duae rectae, et altera earum in quot- 
libet partes secatur, rectangulum duabus rectis com- 
prehensum aequale est rectangulis recta non secta et 
singulis partibus comprehensis; quod erat demonstran- 
dum. 


..--- 
Β 4 Er 


II. 


$i recta linea utcumque secatur, rectangulum com- 
prehensum tota et utraque parte aequale est quadrato 
totius.!) 

nam recta 4 B utcumque secetur in puncto Γ. dico, 
esse 4B »« ΒΓ - BA»« AT — AB*. 


1) Arithmetice: si b -]- c — a, erit ab - ac — αἷ. 


p. τῷ] om. F,m.2 V. ὑπὸ] ὑπὸ tà» p. 18. τῷ] m.2 
V, τοῖς F. ὑπὸ] ὑπὸ τῶν p. | ET]ET περιεχομένοις Óg- 
ϑογωνίοις FV. γρ. τῷ τε ὑπὸ 4, ΒΩ wal τῷ ὑπὸ A4, AE - 
καὶ ἔτι τῷ ὑπὸ A, ΕΓ Ε mg. m.1. 14. ὦσιν P. 16. τοῖς] 
τῷ P. ὑπό τε] ὑ- in ras. p; τ ὑπό F. 17. περιεχομένῳ 
ὀρϑογωνέῳ P. 90. ἔτυχε M τό] P, F m. 1, V m. 1; τά 
Bp, F m. 2, V m.2. 21. περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον] P, 
F m.1, Vm.1; περιεχόμενα ὀρϑογώνια ἴσα Bp, PV m.2; in F 
«ον ter eras. 94. ἔτυχε Vp. 
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construatur enim in 4B quadratum A44EB |I, 
46], et ducatur per I' uirique 471, BE parallella 
ΓΖ [1,91]. 
itaque 4E — 4Z-- ΓΕ. ei 4E — 48), οἱ 
A AZ — B4» AI 
nam comprehenditur rectis 7/4, 4Γ, et 
A 4 - 4B [Idef. 23]. praeterea 
DIE-—AB»« BI 
472 Φ pam BE-— AB. itaque 
B.4 »« AT 4- AB »« ΒΓ — 485. 
Ergo si recta linea utcumque secatur, rectangulum 
iota et utraque parte comprehensum aequale est qua- 
drato totius; quod erat demonstrandum. 


III. 


Si recta linea utcumque secatur, rectangulum tota 
ei alterutra parte comprehensum aequale est rectan- 
gulo partibus comprehenso ei quadrato partis nomi- 
natae.) 

recta enim 4B utcumque secetur in puncto I. 
dico, esse 4B »« BI' — AI'»« IB - ΒΓ. 


1) Arithmetice: (a - b) a z ab -]- a*. 


8. AZ] ἀπὸ τῆς AZ F. 10. 44] 44A F. 18. ἐστίν P. 
14. γραμμη] del. in P. ἔτυχε Vp. τό] τά Bp, F m. 2, V 

m. 2. 15. περιεχόμενα ὀρϑογώνια ἴσα Bp, F m.2, V m. 9. 
19. ἔτυχε V p. 21. ἐστίν P. te] supra m. rec. F. 23. 
ἀπό) corr. ex ὑπό p. προειρημένου] προ- m.2 V. 94. 
ἔτυχε Vp. 25. Γ΄ σημεῖον Vp. 26. τε] om. Pp. 4Γ] 
I'in ras. V. περιεχομένῳ óg8oyovío] om. Bp. 
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construatur enim in ΓΒ quadratum ΓΖ EB |I, 46], 
et educatur ΕΖ ad Z, et per 4 utrique ΓΖ, BE par- 
allela ducatur 4Z [1,81]. itaque 4E κα 434 -- ΓΕ. 
4 T p 9€ 4E — 48 »« BI; nam comprehen- 


ditur recs 4B, BE, οἱ BE « ΒΓ. 
et 4l --« 4Γ»« IB; nam ZI'—IPB. 
el 248 —I'B' itaque 


Z 4 T? 4B» BDeADxIB- BI* 
Ergo si recta linea utcumque secatur, rectangulum 
iota et alterutra parte comprehensum aequale est rect- 
angulo partibus comprehenso et quadrato partis no- 
minatae; quod erat demonstrandum. 


IV. 


Si recta linea utcumque secatur, quadratum totius 
aequale esi quadratis partium et duplo rectangulo par- 
tibus comprehenso.!) 

nam recia linea 4B secetur utcumque in I* dico, 
esse 485 — AI? -- TB? -- 2 AD »« ΓΒ. 

construatur enim in 4B quadratum 42 E B [I, 46], 


1) (a -]- 5)? 2 a? -Ἐ b* -- 2ab. 


ΒΓ F. I'B) e corr. p. 11. ΒΓῚ ΓΒ Pp; corr. ex AP F 
m.2. 12. ἔτυχεν] PF, B sed v eras.; ἔτυχε Vp. 18. ὑπό] 
ὃ- e corr. p. 15. προειρημέφου] προ- τὰ. V. 18. ἔτυχε 
V p, B e corr. 22. γάρ] m.2 ἔτυχε V p, B e corr. 
23. Γ' σημεῖον V. 94. ἐστίν P. ze] om. V. τετραγώ- 
νοις --- 25. ΓΒῚ mg. m.1 P. 25. τῶν] om. P. 
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et ducatur B f, et per I' utrique 471, EB parallela du- 
eatur ΓΖ [1,80 οὐ 51], per H autem utrique 4B, 4E 
parallela ducatur 6 K. eti quoniam ΓΖ rectae 44 


parallela est, et in eas incidit Bf, angulus exterior 
ΓΗΒ aequalis est angulo interiori et opposito 428 
[1,29]. uerum [ 444 B — 4B zi, quoniam B.4 — 44 
[1,5]. quare etiam / ΓΗΒ — ΗΒΓ. itaque etiam 
BI-—IH[L6] sed etiam ΓΒ — HK 

[1,34] et ΓΗ — KB [id.]. quare etiam 

qE HK — KB. itaque aequilaterum est 

I'HKB. dico, idem rectangulum esse. 

nam quoniam I'H rectae BK paral- 

Z E lela est, erunt K BI' --- ΗΓΒ duobus 

rectis aequales [1,29]. uerum | K BI 

rectus est. ilaque etiam /[ BI'H rectus. quare etiam 
oppositi anguli HK, HK B recti sunt [1,34]. ergo 
ΓΗΚΒ rectangulum est. sed demonstratum est, idem 
aequilaterum esse. ergo quadratum est; et in I'B con- 
struclum est. eadem de causa etiam ΘΖ quadratum 
est; et in 9H, hoc est AI'[I, 34] constructum est. 
itaque quadrata ΘΖ, ΚΓ in AT, ΓΒ constructa sunt. 
οὗ quoniam 4H — HE [1,43], et 4H — ADT'»« IB 


καὶ eig αὐτὰς ἐμπέπτωκεν εὐθεῖα ἡ ΓΒ B) : add. Theon? (BF fp); 
mg. m.2 P. ἐμπέπτωκεν) euan. F; ἐνέπεσεν B. e: 
om. BF. 15. I'B] B eras. p. HTDB] BIH P. δύο 
δυσίν V p. 16. ἴσαι εἰσίν Vp. 17. ei] (prius) om. F. 
18. ἐστί] ἐστίν P. 19. ἐστίν) PF; ἐστί uulgo. DB] 
corr. ex ΒΓ m. 2 V; ΒΓ p. ΘΖ] e corr. p. 2 “στο 
(prius) PF; ἐστι uulgo. ΘΗ] H6 F. 22. ἀπό] om. P; 
in F eras. KI] rDrK9Pp. 28. εἰσιν] Ἐ; ἐστιν P3 εἰσι 
uulgo. ἐστί] ἐστίν P. 94. ἐστιν P. Απίθ ΗΓ ras. 1 
lit. F. — 26. Post ἄρα ras. V. ἐστέ PF. — ADI'] τῶν ΑΓ 
Vp,F m.2.  26.4H] corr. ex AB p. ἐστίν PP. 
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(nam HI'— ΓΒ), erii etiam HE τὸ 4Γ »- ΓΒ. ite- 
que AH -]- HE —2 AI'2«I'B. uerum etidm qua- 
drata ΘΖ, ΓΚ in AI, ΓΒ constructa sunt. ergo 
6Z -- PK -- 4H - -HE - AI?--I'B3 --2 AEST B. 
sed 6Z -ἐ 'K -- AH -- HE — A44EB - 4.83. ita- 
que 4B? — AI? -- ΓΒ" - 2 AP2« ΓΒ. 

Ergo si recta linea utcunque secatur, quadratum 
iotius aequale est quadratis partium ei duplo rectan- 
gulo partibus comprehenso; quod erat demonstran- 
dum.!) 


V. 


Si recta linea in partes aequales eb inaequales se- 
catur, rectangulum inaequalibus partibus totius com- 
prehensum cum quadrato rectae inter sectiones positae 
aequale οϑὺ quadrato dimidiae. 3) 

nam recta quaelibet 4B in aequales partes sece- 


1) Etiam Campanus hie duas demonstrationes habet, qua- 
rum prior reiectae, altera neque huic neque reiectae similis 
est. de hac habet: ,sed hac uia non patet correlarium, sicut 
uia praecedenti patet, unde prima est autori magis consona. 
nam corolarium et ipse habet. itaque fortasse Theone anti- 
quius est. 


» ast - ety 


τετραγωνον V. 6. AB τετράγωνον] (prius) mg. m. 2 V; in 
iextu ras. 2—3 liti. τετράγωνον] mg. τὰ. ὃ EF. 7. ἐστίν P. 
τε} om. p. τῶν] m.9 F. — 9. ἔτυχεν] B; ἔτυχε uulgo. 
10. ἑστέν P. ve] om. p. 19. Sequitur alia demonstratio, 
quam Augustum secutus in appendicem reieci. 13. πόρισμα 
— 16. ἐστιν] add. Theon? (BF V p); mg. m. rec. P. 14. τού- 
τῶν P. φανερόν ἐστιν V. 18. εἰς] supra m. 1 V. 19. 
εἰς ἄνισα p. 21. ἐστίν P. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. 9 
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itaque 4 M -- NO. uerum 4M — 44 »« 4B; nam 
ΖΜ zz 48. quare etiam NXO — 44 »« 4B. com- 
mune adiiciatur 4H, quod est BI". itaque 
A4» 48Β- DB? — ΝΞΟ -1- AH. 
sed NXO - ΜΗ — I'EZA — ΓΖ". erit igitur 
A4» AB -- ΓΒ" -- D. 

Ergo si recta linea in duas partes aequales seca- 
tur, et alia quaedam recta ei in directum adiicitur, 
rectangulum tota cum adiecta et adiecta comprehen- 
sum cum quadrato dimidiae aequale est quadrato in 
dimidia adiectaque descripto; quod erat. demonstran- 
dum. ' 


VII. 


Si recta linea utcunque secatur, quadratum totius 
et quadratum alterutrius partis simul sumpta aequalia 
sunt duplo rectangulo iota et parte nominata com- 
prehenso cum quadrato reliquae partis.!) 


———— 


1) (a4- 5)? -- α τῷ 2 (a ]- b) a - 9*. 


2. I'M] in ras. V. ΝΕ ΟἹ N in ras. V. γνώμωνι F. 
8. ἐστιν FV. 4. 4B] B eras. V. NO] N corr. ex M V 
5. ἐστίν V. περιεχομένῳ  ὀρϑογωνίῳ] om. Pp. 8. ΓΒ] 
BD V. τετραγώνωι φ. στίν ΕΥ͂ 10. ἐστίν V. 
DEZ4)|Z in ras. V. 11. ΓΔ] in ras. V. 12. ὀρϑογώ- 
viv] $o9o- in ras. m. 1 p. 18. ΓΒ] ΒΓ Vp. ἐστίν V. 
ἀπὸ τῆς I4] ΓΒ q seq. lacuna. 15. γραμμή] seq. ras. 4 
htt. V. προσϑῇ P. 17. προσκειμένῃ) c insert. m. 1 p, ut 
breui post et lin. 20. 19. ἐστίν Υ. 20. Ante τετραγώνῳ 
in Fp: ὡς ἀπὸ μιᾶς ἀναγραφέντι; idem post cer ovo in- 
ger. in V m. 1? ὅπερ ἔδει δεῖξαι] :— ΒΕ; ὁ . 22. 
ἔτυχε p. — 924. ἐστίν F. ve] δέ P; corr. m. Lo 28. ἔτυχε 
Ε 


Ρ. 
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nam recta 4B secetur utcunque in puncto I: dico, 
esse 4B? -]- BI? —2 4B »« ΒΓ -- ΓΑ). 

construatur enim in 4B quadratum 44/EB, et 
describatur figura.") iam quoniam 4H — HE [I, 43], 
commune adiiciatur ΓΖ. itaque A4Z — ΓΕ. quare 
AZ -- ΓΕ — 2 AZ. ' uerum 

AZ--DIE-—KAM--IZ. 
g itaque KA4M - ΓΖ —2 4Z. sed 
24B»« ΒΓ -- 2342; nam ΒΖ — ΒΓ. 
itaque ΚΖΜ -- ΓΖ —2 AB»« BI. 
Δ E commune adiiciatur 4H, quod est 4T". 
itaque K4M - BH -- H4 —2 AB »« BI 4- AT*. 
sed KA4M -- BH - H4 — AAEB - ΓΖ -- AP? 
-- BI*. erunt igitur 
AB? -- BI? —2 AB»« BI' 4- AI". 

Ergo si recta linea utcunque secatur, quadratum 
totius et quadratum alterutrius partis aequalia sunt 
rectangulo tota ei parte nominata comprehenso cum 
quadrato reliquae partis; quod erat demonstrandum. 


1) Sc. eadem, quae in praecedentibus propositionibus, ita 
ut ducatur diametrus Bí et per I' rectis 44, BE parallela 
ΓΝ, per H rectis 4B, 4E parallela ΘΖ. 


ἐσεί B. τα] τό p. διπλάσιον p. ἐστιν PV. AZ) 
qur. ex ΒΖ m. p 9. τὰ] τό p et post ras. 2 litt. F. 

ἐστι] ἐστιν V, supra m. 2 F. 10. διπλάσιον p. 11. ἐστιν 
FV. Post ἔστι 1 litt, eras, V. τοῦ] e corr. p. 12. BZ 
ZB p. 18. ἐστ V. τῷ] corr. ex τό m.2 V. 14. ΒΓῚ 
Br περιεχομένῳ ὀφϑογωνίῳ p. 16. ἐστίν FV. τε} δέ P5 


corr. m. 1. ἀλλ F. 19. ἐστίν. 20. ἃ] supra m. 1 
F. ἀπό] τὰ ἀπό F. τῶν] τῆς comp. p. BI'| om. B 
corr. m. ree. 21. ἐστίν V (v eras). τε] om. P. 
περιεχόμενα q. μετὰ τοῦ] καὶ τῷ p. 28. τετραγώνῳ τ 


94. ἔτυχε p. 26. ἐστίν V. 21. προειρημένου P 
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VII. 


Si recta linea utcunque secatur, quadruplum rect- 
angulum tota et alterutra parte comprehensum cum 
quadrato reliquae partis aequale est quadrato in tota 
simul cum parte nominata constructo.!) 

nam recta 4B utcunque secetur in puncto I. dico, 
esse 4 4B »« BI -- 4Γ' — (4B -ἰ BI). 

producatur enim in directum 4B, ut fiat B4, et 
ponatur ΒΖ — ΓΒ, et in 441 construatur quadratufh 
AEZ 4, εἰ figara duplex describatur.*) 

iam quoniam ΓΒ — ΒΖ, et 
ΓΒ --- HK, B4 —KN, erit etiam 

y HK — KN: eadem de causa etiam 
IIP — PO. et quoniam BI'— B 4, 
7| HK — ΚΝ, ert ΓΚ — KA, 
HP — PN. uerum ΓΚ — PN; 
nam supplementa sunt parallelo- 
grammi ΓῸ [1,43]. quare etiam 
K4 — HP. ergo quattuor ZK, ΓΚ, HP, PN 


VIII. Pappus V p. 428, 21. 


0n rerit Mp RA ap. 

3) H. e. ducta diam: E, ducantur B 4, I6 rectis 42, 
AE parallelae, MN et. En Attis A4, EZ; u. p. 187 not. 1; 
sed ibi duae tantum parallelae ducuntur, hic quattuor; quare 
figura duplex uocatur. 


4 "35 4 


τ 8 4 


Bp. E TBp. 21 pA καί] om. ἣν μέν] 
om.P. X4]B4P;inrasestinV. 22. PN](prius) NP Pp. 
Dein add.[eovinras V. 238. γὰρ εἰσι p. 34. τὸ] corr. ex τῷ 
Ἐ. ΧΑΊ Bap. ἄρα] spmF. 'HP)PN p. ἔστιν 
ἴσον tiemes]om p. vdjom Ὁ, (6 Β. . 96. dX 
Κρ. ΤΑῚ ἴπ ταῦ Υ; κά Pp su] ἐσεί ΒΡῚ εἶσι 
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(nam 4 EZ rectus est) [I, 47]. ergo 
42? —2(AI* -- I2). 
uerum 4 41 -ἰ- 42? — 42? (nam angulus ad Z/ situs 
rectus est) itaque 445 - 42? — 2(AI?-- ΓΔ". 
uerum 4Ζ -- 48. iiaque 
A d --a4B -:2 (4Γ8 ἰ Γ45. 

Ergo si recta linea in partes aequales et inaequa- 
les secatur, quadrata in parlibus inaequalibus totius 
descripta duplo maiora sunt quadrato dimidiae cum 
quadrato rectae inter sectiones positae; quod erat de- 
monsirandum. | 


X 


Si recta linea in duas partes aequales secatur, et 
alia recta ei in directum adiicitur, quadratum totius 
simul cum adiecta et quadratum adiectae simul sumpta 
duplo maiora sunt quadrato dimidiae et quadrato rec- 
tae ex dimidia et adiecta compositae.!) 


τ 7 nam recta aliqua 4B in duas 
LA | partes aequales secetur in I7 et alia 
A 4 recta Bl ei in directum adiicia- 


iur. dico, esse 
HO 44$ -4- ABE —9 (ADI? 4- ΓΔ. 
dueatur enim a puncto Γ δὰ rectam 4B perpen- 


X. Boetius p. 386, 7. 


1) (2a - δ)" -- δ᾽ — 2 (a? J- (a -Ἐ Ὁ)". 


8. 42] Z in ras. V. 9. ἐστιν V. 12. ἐστιν . τοῦ] (alt. 
add. m. 2 V. 18. τα] om. F. 19. ἐστιν P V. 20. M 
insert, m. 2 F. 21. ἀναγραφέντι τετραγώνῳ P. 26. 
eu» V. 


—— . - 


105 
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I* — I4, erunt EI? -- I4? — 21I'4*. sed 
Ef! — EI" -- L4? [I, 41]. 
itaque EA? —2 4I". rursus quoniam ZH — EZ, 
erit ZH? — ZE?. itaque HZ! -- ZE* ——2 EZ?. sed 
EH? — HZ? --ZE? (I, 47]. itaque EH? —2 EZ?. 
uerum EZ — ΓΖ [I, 84]. ergo EH? — 2 ΓΖ". et 
demonstratum est etiam Εὶ 42 τ 2 AI?. itaque 
AE? - EH? —2(AI?* 4- I4). 
sed 4H? — AE? -- EH? [T, 41]. itaque 
AH? — 2 (AI? -]- ΓΔ". 
sed 4H? — 443-- 4H? [14.].- ergo 
44") - AH? —2(AT? 4- D). 
uerum 41H — 28. itaque 
4.4) -ἰ 48" -- 2 (AT? 4- P4). 
Ergo si recta linea in duas partes aequales seca- 
tur, et alia recta ei in directum adiicitur, quadratum 
totius simul cum adiecta et quadratum adiectae simul 


V; AT p. τετράγωνον] om. p. 3. ΓΗ] ΓῈ p. τετρα- 
γώνῳ] om. p. AI, DE ν. τετράγωνα] om. p. 4. ΓΑ] 
corr. ex AI' V; AT p. 6. ΕΓ, ΓΗ AIT, TE p. E4] AE 
P; AE τετράγωνον Ῥ. 6. τῆς τῶν F. ΕΑ τετράγωνον) 
AE p. ἐστιν V. 8. ZH] PF, V m.2; HZ B, V m.1; 
EZ p. EZ] ZE P; ZH p. ZH] HZ P, EZ b; ZH 
τετράγωνον V e m. 2 F (comp.). 9. ZE] ZH p, ΖΕ 
τετραγώνῳ V et F m.2 (comp.). HZ] PF, V m.1; ZH B, 
V m.2; EZ p. ΖΕ) ZH τετράγωνα p. ἐστιν V. 10. 
EZ, ZH p. 11. EH τετράγωνον V p, comp. supra F. 12. 
ἐστιν V. 13. τετράγωνον] om. p. ἐστιν V. 14. E 4] 
corr. ex ΕΖ m.1 P; AE p. 15. ἄρα ἀπό] φ, seq. “πὸ τὰ. 1 
(del. g). ΕΗ] Η É F. τετράγωνα] om. p. 16. ἐστιν V. 
τετραγώνων) om. p. 17. τετραγώνοις] om. p. ἐστίν V. 
18. τετράγωνον] om. p. 19. ἐστιν V. 20. ἐστιν V. 
21. τετράγωνα] om. P. διπλάσιον q (non F). ἐστιν V. 
29. ΓΖ] in ras. V. τετραγώνων] om. P. 23. τετράγωνα 
P; om. BFVp. ἐστιν V. 26. ὅλλης φ. 91. τὸ ἀπό 
om. PB; m.2 insert. F. 28. ἐστιν V. 
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sed Bf!-| 4E*-— EB*; nam angulus ad 4 positus 
rectus est [I, 47]. itaque 
DZ»ZA-- AE? — BA? -- AE: 

subtrahatur, quod commune est, 4 E?. itaque 

DZ»« ZA — 485. 
eti ΓΖ »« ZA — ZK; nam AZ — ZH. et AB? — 44. 
itaque ΖΚ — 4421. subtrahatur, quod commune est, 
AK. iaque Z6 — 671. eti ΘΖ — AB »« B6; nam 
AB — ΒΖ. οἱ Z6 — 46. itaque 4B »« ΒΘ — 6 f, 

Ergo data recta 4B in O ita secta est, ut faciat 

AB 7 ΒΘ — 0 4. : 

quod oportebat fieri. 


XII. 


In triangulis obtusiangulis quadratum lateris sub 
obtuso angulo subtendentis quadratis laterum obtusum 
angulum comprehendentium maius est duplo rectan- 
gulo comprehenso ab altero laterum obtusum angulum 
comprehendentium, eo scilicet, in quod perpendicularis 
cadit, et recta a perpendiculari ad angulum obtusum 
exirinsecus abscisa. 

Sit triangulus obtusiangulus 4 BI' obtusum habens 


XII. Boetius p. 386, 18. 


e corr. m. 3. 10. ἐστίν] FV, ἐστί uulgo; ἐστιν ἴσον p. 
ἐστι] ἐστιν V. 04 τὸ ὑπό — 11. τῆς 40] ZO τὸ ἀπὸ τῆς 
A60 τὸ δὲ O4 τὸ ὑπὸ AB, BO P, Campanus; fort. recipien- 
dum. 11. 4B] BA p. 12. ἐστίν V. 18. ΘΑ] τῆς ΘΑ 
F, V (ΘΑ in ras), τῆς 4Θ p. 1. περιεχόμενον ὀρϑογώνιον) 
om. p. 16. ποιεῖν] PF; εἶναι Bp et post ras. 3 litt. V. 

6 4] in ras. m. 2 V; 46 yp. τετραγώνῳ] om. p. 17. ποι- 
goo] δεῖξαι p, corr. mg. m. 3. 20. ἐστιν. 22. τε] in- 
ser. m. 1 F. 838. ἤν] ἣν ἐκβληϑεῖσαν p, et B m. recenti. 
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angulum BAI', et ducatur ἃ puncto B ad I'4 pro- 
ductam perpendicularis B. dico, esse 
BI? — BA? -- AI? --245»« AA. 

nam quoniam recta ΓΖ uieunque secia estí in 
puncto 4, ert ZI?-I4--.427*--204»«44 
(prop. IV]. commune adiiciatur 7/B*. itaque 

D? -ἰ 48) — D4Ó -- 43.4"- AB? -ἰ ΓΑ». AA. 
sed I'B!-— ΓΖΔ" -ἰ 485. nam angulus 
ad 21 positus rectus est [I, 47]. et 

AB! — 443 -- 485 [id]. 
itaque 

IB! — I -ἰ 4.85) -Ε ὃ ΓΑἅΑ͂ Σκ 44. 
quare quadratum rectae I'B quadratis rectarum ΓΑ͂, 
AB maius est duplo rectangulo rectis I'4, 421 com- 
prehenso. 

Ergo in iriangulis obtusiangulis quadratum late- 
ris sub obtuso angulo subtendentis quadratis laterum 
obtusum angulum comprehendentium maius est duplo 
rectangulo comprehenso ab altero laterum obtusum 
angulum comprehendentium, eo scilicet, in quod per- 
pendicularis cadit, et recta a perpendiculari ad angu- 
lum obtusum extrinsecus abscisa; quod erat demon- 
strandum. 


Z 


12. περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ) om. P. 18. ΓΑ, 

ἐστίν V. 14. 44] ΓΖ ῳ (non F). 16. ἴδον] BE,  isov 

ἐστίν V et p (ἐστί). AB] B4 p. ΓΒῚ BI'p. 16. ἐστίν 

V. 18. τετράγωνον. μεῖξὸν ἐστε p. 19. usifóv ἐστι} om. p. 
ἐστιν PV et B (» in ras). 21. iy] iv φ. τριγώνοις 

om. P. 22. γωνίαν] om. P. 23. ἐστιν V. ἀπὸ "ad 

supra F. 36. ve] insert. F. ἣν ἐκβληϑεῖσαν p. 46. 


ἐκτός) ἐκτὸς τῆς φ. 
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XIII. 


In iriangulis acutiangulis quadratum lateris sub 

acuto angulo subiendentis quadratis laterum acutum 

angulum comprehendentium minus est duplo rectan- 

gulo comprehenso ab altero laterum acutum angulum 

comprehendentium, eo scilicet, in quod perpendicularis 

cadit, et recta ἃ perpendiculari ad angulum acutum 
A inira abscisa. 

Sit triangulus acutiangulus 4 BI' acu- 
tum habens angulum ad B positum, et 
ducatur ab ^4 puncto ad BI' perpendicu- 
laris 4421. dico, esse 

B 4 P 4Γ᾽--ΓΒ) -- B.ff --2T'B»« BA. 
nam quoniam recta ΓΒ utcunque secta est in 4, 
erunt I'B* -- Bz? —20IB»«B4-- 4I? ([prop. VII]. 
commune adiiciatur 21,4? itaque 
DB! --Bz-r4-—2rB»B4-- 424 - 4Γ3 
sed 4B? — ΒΖ) - 4.45. nam angulus ad 27] positus 
rectus est [I, 47]. et AI? — 4.4) - AI? [I, 41]. ita- 
que ΓΒ“ -ἰ B.£? — AI* -2T'B»« BA. quare 
AI? —LDB-€rB4--20B»«BA. 


XlII. Pappus V p. 3*6, 21. 


τῆς] om. P. 18. ἔλασσον F. ἐστιν V. τῶν ἀπὸ τῶν] 
τῷ ὑπό F; corr. m. 2; τῶν ἀπό B. 14. περιεχόμενον φ. 

16. DB] in ras. ΕΥ̓͂, Br p. ἔτυχε Vp. 17. ἐστίν F V. 
19. 4I] L4 p. τετραγώνων Q. 21. ἐστίν F' V. 22. 
περιεχομένων φ. 438. τῶν] add. m. 2 F. — 24. ἴσον ἐστίν V 
et p (ἐστί). 26. ἴσον ἐστίν Vg, p (ἐστί). τό] om. g. 
26. ἐστίν V. — 2. τῶν] om. P. 2a. ἔλασσον F. ἐστιν V. 

Post B. ras. unius fere lin. F. 29. B4) BA g. 
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Ergo in iriangulis acutiangulis quadratum lateris 
sub acuto angulo subtendentis quadratis laterum acu- 
ium angulum comprehendentium minus est duplo rect- 
angulo comprehenso ab altero laterum acutum an- 
gulum comprehendentium, eo scilicel, in quod perpen- 
dicularis cadit, et recta a perpendiculari ad angulum 
&cutum inira abscisa; quod erat demonsirandum. 


XIV. 


Quadratum datae figurae rectilineae aequale con- 
struere. 

Sit data figura rectilinea 24. oportet igitur figurae 
rectilineae 4 aequale quadratum construere. 

construatur enim figurae rectilineae 4 aequale par- 
allelogrammum rectangulum B [I, 45] i igitur 
B E » E, effectum erit, quod propositum erat. con- 
structum enim est quadratum B. daliae figurae 
rectilineae ΑἹ aequale. sin minus, alterutra rectarum 
B E, E41 maior est. sit maior BE, 


Θ et producatur ad Ζ, et ponatur 

/ JN EZ - ΕΖ, et ΒΖ in H in duas 

| B partes aequales secetur [I, 10], et 
| 4, centro H radio autem alterutra 


r 4 rectarum HB, HZ semicirculus 
describatur BG Z, et producatur ΖΕ ad Θ, et duca- 
iur H6. 

iam quoniam recta BZ in partes aequales secta 


XIV. Simplic. in Arist. de coel. fol. 101; id. in phys. fol. 
19"; 14. Boetius p. 386, 23. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. 11 
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est in H in inaequales autem in E, erunt 
BE»« EZ -- EH? — HZ? [prop. V]. 
sed HZ — ΗΘ. ilaque BE»« EZ -- HE? — H6*. 
uerum 6 E? - EH? — ΗΘ" [I, 47]. itaque 
BE» EZ 4- HE! — 6E! -- ΕΗ". 
subtrahatur, quod commune est, H E*. itaque 
ΒΕ »« EZ — E8*, 
uerum BE»« EZ — ΒΩ; nam EZ -- ΕΖ. itaque 
B4 -- ΘΕ". sed Β4 — 4. itaque etiam figura rec- 
tilinea 4 quadrato, quod in E6 construi poterit, 86- 
quale est. 
Ergo datae figurae rectilineae 44 aequale quadratum 
constructum est, id quod in E6 describi poterit; quod 
oportebat fieri. - 


P. 19. ποιῆσαι) δεῖξαι F V. Εὐκλείδου στοιγ. B B, Ev- 
κλεέδου στοιχείων τῆς Θέωνος ἐκδόσεως B F, τέλος τοῦ δευτέ- 
ρου στοιχεέου τοῦ Εὐκλείδου τοῦ γεωμέτρου 
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rectis ad terminos ductis rectae, quae basis est seg- 
menti, a rectis ductis comprehenditur. 

IX. Ubi uero rectae angulum comprehendentes 
arcum aliquem abscindunt, angulus in eo consistere 
dicitur. 

X. Sector autem circuli est figura, quae angulo 
ad centrum circuli constructo ἃ rectis angulum com- 
prehendentibus et arcu ab iis absciso continetur. 

XI. Similia segmenta circulorum sunt, quae angu- 
los aequales capiunt, uel in quibus anguli aequales 
sunt [cfr. def. 8]. 

I. 


Dati cireuli centrum inuenire. 

Sit datus circulus 48. oportet igitur circuli 
ABI centrum inuenire. 

producatur in eum utcunque recta 
A B, ei in puncto z/ in duas partes 
aequales secetur, el ἃ 4 ad rectam 4B 
perpendicularis ducatur ΖΓ [I, 11], et 
producatur ad E, et ΓΕ in duas partes 
7 aequales secetur in Z. dico, Z centrum 

esse circuli A4BI* 

Ne sit enim, sed, si fieri potest, sit H, et ducan- 
tur H4, ΗΖ, HB. et quoniam 44 — ZB, et 4H 
communis est, duae rectae 4421, ΔΗ duabus ΗΖ, 
4B aequales sunt altera alteri. et H4 — HB; nam 


I 


V. ἐπ ἐπί B.  7.0é]om.p. 11. κύκλων] PBp, Hero, 
Simplicius, Boetius; κύκλου Vg. ἐστίν V. 17. ἤχϑω P. 
19. Post 4B ras. 1 litt. V. ADT] DA P. |. — 21. κύκλου 
om. P. 29. ἐπιξεύχγϑωσαν P. 28. καί) om. g. 26. 3o] 
δυσί TB H 4A, 4B] 4H, B4 P. 20. ἴση ἐστίν V. 
γάρ] PB; γὰρ τοῦ H F'Vp. 
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radii suni. itaque [ 4244H τῶ H.4B [1,8]. ubi uero 
recta super rectam erecta angulos deinceps positos inter 
se aequales efficit, uterque angulus aequalis rectus est 
(1 def. 10]. itaque ( H4 B rectus est. sed etiam ἰ Z44B 
reetus est. itaque /. 248 τοι HB maior minori; quod 
fieri non potest. quare H centrum non est circuli 
44 BF. similiter demonstrabimus ne aliud quidem ullum 
punetum eenirum esse praeter Z. 
Ergo Z punctum cemtrum es& circuli 418 Γ. 


Corollarium. 


Hine manifestum est, si in circulo recta aliqua 
aliam reciam in duas partes aequales et ad angulos 
rectos secel, centrum circuli in recta secanti esse.!) — 
quod oportebat fieri. 


II. 


Si in ambitu circuli duo quaelibet puncta sumpta 
erunt, recta puncta coniungens intra circulum cadet. 

Sit cireulus ΑΒΓ, et in ambitu eius duo quaelibet 
puncta sumantur 44, B. dico, rectam ab 4 ad B duc- 
tam inírg circulum casuram esse. . 

Ne cadat enim, sed, si feri potest, cadat exira& ut 


1) Nam ἴῃ ΓΖ in media 4B perpendiculari erecta centrum 
erat positum; ceterum hoc corollarium quasi parenthetice oni- 
tur, ita ut uerba ὅπερ ἔδει ποιῆσαι lin. 14 ad ipsum problema 
I referuntur; cfr. IIT, 16, al. 


14. ἐστίν V. ποιῆσαι} δεῖξαι P. ὄὅπερ ἔδει ποιῆσαι] om. 
P. 18. σημεῖα τυχόντα p. rd] PBp, V m. 1; τὰ αὐτά PF, 
V m. 2. 
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A4 EB, ei sumatur centrum cireuli 4BI' [prop. I], et 
sit. 4, οὐ ducantur 2144, 4B, et producatur ZJZE. 
iam quoniam 2/4 — 48, erit 

L4AE — ABE [1,5]. 

et quoniam in triangulo 4/44 E unum 

latus productum est 4EB, erit 
LA4EB^ 44E [I, 16]. 

uerum | 


LA4AE — ABE. 
itaque [ ZEB — 4BE. sub maiore autem angulo 
maius latus subtendit |I, 19]. itaque 4B — “1 Ε. sed 
4B --- 22. itaque Z7 4E minus maiore; quod 
fieri non potest. ergo recta ab 4 ad B ducta extra 
cireulum non cadet. iam similiter demonstrabimus, 
ne in ipsum quidem ambitum eam cadere; intra igitur 
cadet. 

Ergo si in ambitu circuli duo quaelibet puncta 
sumpta erunt, recta puncta coniungens intra circulum 
cadet; quod erat demonstrandum. 


III. 


Si in circulo recta aliqua per centrum ducta aliam 
rectam non per centrum ductam in duas partes ae- 
quales secat, etiam ad rectos angulos eam secat. et 
si ad rectos angulos eam secat, etiam in duas partes 
aequales secat. 

Sit cireulus A4BI', et in eo recta aliqua per cen- 
irum ducta I7 aliam rectam non per centrum ductam 


τὰ αὐτά g (in mg. iransit) V m. 92. 17. δεῖξαι ZA supra add. 
ποιῆσαι F m. 21. τέμνει} P, τεμεῖ BF sed cfr. 
p. 174, 19. i τέμνει} P; τεμεῖ BF p. 
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Ergo si in circulo recta aliqua per centrum ducta 
aliam rectam non per centrum ductam in duas partes 
aequales secai, etiam ad rectos angulos eam secat; et 
si &d rectos angulos eam secat, etiam in duas partes 
aequales secat; quod erat demonstrandum. 


IV. 
Si in circulo duae rectae inter se secant non per 
centrum ductae, in duas partes aequales inter se non 


secant. 
Sit circulus 4BI'4 et in eo duae 
4 rectae ΑΓ, ΒΩ non per centrum 


duciae inter se secent in E. dico, 
eas in duas partes aequales inter se 
non secare. 

nam si fieri potest, in duas partes aequales inter 
se secent, ita ut sii 4E — ΕΓ εἱ BE — ΕΖ, ei su- ὁ 
matur centrum circuli 4BI7 [prop. I], et sit Z, et 
ducatur Z E. iam quoniam, recta per centrum ducta 
ZE aliam rectam non per centrum ductam AI' in 
duas partes aequales secat, etiam ad rectos angulos 
eam secat [prop. III]. itaque ( ZE.4 rectus est. rur- 
sus quoniam recta ZE aliam rectam Bf in duas 
partes aequales secat, etiam ad rectos angulos eam 
secat [id.] itaque [| ZEB rectus est. sed demonstra- 
ium est, eliam { ΖΕ. rectum esse. quare 

LZEA- ZEB, 

minor maiori; quod fieri non potest. itaque rectae 
A Di B 4 in duas uid nins inter se non secant. 


F, ΓΝ 2. epos] dk) PBVp; τεμεῖ "P. 23. doo 
F. 94. ἮΝ PBp; om. Vg. 


Y 
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Ergo si in circulo duae rectae inter se secant non 
per centrum duciae, in duas partes aequales inter se 
non secant; quod erat demonstrandum. 


V. 


Si duo circuli inter se secant, non habebunt idem 
centrum. 


nam duo circuii ABI, DAH 
inter se secent in punctis B,I. dico, 
eos idem centrum habituros non 
L esse. 


nam si fieri potest, sit E, οὐ ducatur EI', et edu- 
catur EZH uicunque. et quoniam E punctum cen- 
irum est circuli 4BI', erit ΕΓ — EZ. rursus quo- 
niam punctum E centrum est cireuh I'/H, erit 
EI -— EH. sed demonstratum est etiam EI'— EZ. 
itaque eliam EZ — EH, minor maior; quod fieri 
non potest. itaque punctum E centrum circulorum 
A BI, ΓΖῊΗ non est. 

Ergo si duo circuli inter se secant, non habebunt 
idem centrum; quod erat demonstrandum. 


VI. 


Si duo circuli inter se contingunt, non habebunt 
idem centrum.?) 


1) Euclides eum casum, quo circuli intra contingunt, 
ut obscuriorem sibi demonstrandum sumpsit; nam ubi circuli 
extrinsecus se contingunt, propositio per se patet. ceterum 
demonstratio Euclidis de hoc quoque casu ualet. quare ἐντός 
lin. 22 mer& interpolatio est, ut etiam e codicum ratione ad- 
paret (om. Campanus). 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. - 129 
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nam duo circuli 4BI, I4 E in puncto I^ inter se 
contingant. dico, eos idem centrum habituros non esse. 

nam si fieri potest, sit Z, et ducatur ΖΓ, et edu- 
eatur ZEB utcunque. iam quoniam punctum Z cen- 
irum est circuli 4BI', erit ΖΓ - ΖΒ. 
rursus quoniam punctum Z centrum 
est circuli I'Z E, erit ZI'— ΖΕ. sed 
demonstratum est ZI'— ZB. quare 
etiam Z E — ZB minor maiori; quod 
fieri non potest. itaque Z punctum cen- 
irum circulorum ΑΒΓ, ΓΖ E non est. 

Ergo si duo circuli inter se contingunt, non habe- 
bunt idem centrum; quod erat demonstrandum. 


VII. 


Si in diametro circuli punctum aliquod sumitur, 
quod centrum circuli non est, et ab hoc puncto ad 
cireulum rectae aliquot adeidunt, maxima erit ea, in 
qua est centrum, minima autem reliqua, ceterarum 
autem proxima quaeque ei, quae per centrum ducta 
esi, remotiore maior est, et duae solae aequales ad 
cireulum adcident a puncto illo in utraque parte mi- 
nimae. 

sib cireulus 4BIZ, diametrus autem eius sit 4 4, 
et in “44 sumatur punctum aliquod Z, quod non est 
centrum circuli, centrum autem circuli sit E, et ἃ Z 


cov» Fp. ἐστίν] om. p. — 11. ἐστίν V. 18. ἐφάπτωνται] 
φ- &dd. m. 2 F. ἀλλήλων ἐντός V. 17. ἐστιν F 


12* 
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ad circulum A4BI'Z adcidant rectae aliquot ZB, ΖΓ, 

ZH. dico, maximam esse Z.4, minimam autem Z Z, 

ceterarum autem esse ZB  ZI' ei ZI' 5 ZH. 
ducantur emm BE, ΓΕ, HE. 


I et quoniam cuiusuis trianguli duo 
, E latera reliquo maiora sunt [I, 20], 
erunt EB -- EZ BZ. sed 
. A E — BE. 


quare 42.» ΒΖ. rursus quoniam 
9? BE- LE, communis autem Z E, 
duae rectae BE, EZ duabus ΓΕ, 
EZ aequales sunt. uerum eliam, [ BEZ » ΓΕΖ. 
itaque ΒΖ)» I'Z [1,24]. eadem de causa etiam 
ΓΖ» ΖΗ. ᾿ 
rursus quoniam HZ - ΖΕ» EH [1, 20], et 
EH -- EA, 
erunt HZ - ΖΕ» E. subtrahatur, quae communis 
est, EZ. itaque ΗΖ)» Z4.!) itaque Z.4 maxima 
esí, ZzZ1 autem minima, et ΖΒ)» ZI', ΖΓ» ZH. 
dico etiam, duas solas aequales ἃ puncto Z ad 
cireulum 4BI adcidere in uiraque parte rectae 
minimae Z4Z1. construatur enim ad reclam EZ et 
punctum eius E angulo H EZ aequalis ( Z EO [I, 23], 


1) Hoc Euclides ita demonstrauit: 
HZ-4-ZE-EA--z. 
EZ-EZ. ergo HZ —Zz--z [κ. ἔνν. 8], h.e. HZ ZA. 


δύο FV. 14. ἐστίν] PBF; comp. p; ἐστί V. | 165. ZH] HZ 

P. ἐσεώ)] PF p; ἐστί BV. 18. εἰσιν] PF; εἰσι BVp. 

19. λοιπῇ τῇ p. Z4] supra m. 1 V.  gerív] PF; ἐστί BV p. 
μέν] supra m. 1 F. 20. có» δ᾽ ἄλλων μείζων uiv ἡ ZB 

Ῥ. 21. τῆς] τῇ V. 22. ἴσαι] PF; εὐθεῖαι ἴσαι ΒΥ͂Ρ. 

95. ΑΒΓΔ) d add. m. 2 V. — 94. Ζ4] om. p. 
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οὗ ducatur ZO. iam quoniam HE — ΕΘ, et EZ com- 
munis est, duae rectae HE, EZ duabus ΘΕ, EZ ae- 
quales sunt. eti ( HEZ — EZ. iiaque ZH — ΖΘ. 
dico igitur, nullam aliam rectae ZH aequalem ἃ 
puncto Z ad circulum adcidere. si enim fieri potest, 
adcidat ZK. et quoniam ΖΚ — ZH et ΖΘ — ZH, 
erii eliam ZK — ΖΘ, propior remotiori; quod fieri 
non potest [u. supra]. itaque & puncto Z nulla alia 
rectae HZ aequalis ad cireulum adcidet. ergo una sola. 

Ergo si in diametro circuli punctum aliquod su- 
mitur, quod centrum circuli non est, et ab hoc puncto 
ad circulum rectae aliquot adcidunt, maxima erit ea, 
in qua est centrum, minima autem reliqua, ceterarum 
autem proxima quaeque ei, quae per centrum ducta 
esti, remotiore maior est, et duae solae aequales ad 
circulum adeident a puncto illo in utraque parte mi- 
nimae; quod erat demonstrandum. 


VIII. 


Si extra circulum punctum aliquod sumitur, et ab 
hoc puncto ad circulum rectae aliquot educuntur, qua- 
rum una per centrum, ceterae autem utcunque duc- 
iae sunt, earum reciarum, quae ad cauam partem am- 


VIII. Eutocius in Apollon. p. 12. 


ἐστ V. ἡ] om. F. ἔγγειον P. 9. τῇ] τῆς PBV g. 
ἴσῃ] del. August. ἀδύνατον] hic seq. demonstratio alia, quam 
in app. recepi. 10. σημείου] corr. ex σημεῖα m. 1 V. 11. 
HZ)| EZ F. 18. ὃ μή — 19. ἐλαχίστης) καὶ τὰ ἑξῆς PBV 
et F post ras. 1 litt. 16. δέ] δ᾽ p. 17. ἀπωτέρω p. 

ἐστί p. εὐϑεῖαι ἴσχι p. 19. δεῖξαι) seq. ἑξῆς τὸ ϑεώρημα 
V. 22 διαχϑῶσι V. — 924. ἔτυχε Vp. κοίλην) 1 eras. B; - 
κοί- in ras. m. 1 P. 
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bitus adeidunt, maxima est, quae per centrum ducta 
est, ceterarum autem proxima quaeque ei, quae per 
centrum est, remotiore maior est, rectarum autem ad 
conuexam partem ambitus adcidentium minima est, 
quae inter punctum et diameirum posita est, celera- 
rum autem proxima quaeque minimae remotiore minor, 
ei duae solae rectae ἃ puncto illo ad circulum ad- 
cident in utraque parie minimae. 

Sit circulus. ABI', οὐ extra 
ABI' sumatur punctum aliquod Z, 
el ab eo rectae aliquot educantur 
44, AE, 42, dI, οἷ 44 per 
centrum ducta sit. dico, rectarum 
ad cauam partem ambitus 4EZI' 
adcidentium maximam esse eam, 
quae per centrum ducta sit, 714, et 
A4E 42, 42» 47, earum au- 
iem, quae ad conuexam partem 
ambitus 94K H adcidant, minimam esse ΖΗ, quae 
inter punctum et diametrum 4 H posita sit, et proximam 


mutauit, sed parum recte; neque enim Euclides demonstrat 
44 maximam, 4H minimam esse omnium rectarum a 4 
adcidentium, quod tamen inde facile sequitur, quod rectae ad 
6AKH adcidentes omnino minores sunt ceteris. Campanus 
omisit p. 1821. 283: ὧν μία — 95. εὐθειῶν, cetera ut nos prae- 
bet. Eutocius p. 182, 294—285 οὐ p. 184, 3—4 ut nos legit. 

15. Post 44 add. ἐλαχίστη δὲ ἡ μεταξὺ τοῦ 4 σημείου καὶ 
τῆς διαμέτρου τῆς AH BFV; idem P (ΔΗ pro AH) et p ad- 
dito ze ante 44 et supra μεταξύ scripto ἡ 4H; ἐλαχίστη δὲ ἡ 
μεταξὺ τοῦ σημείου xol τῆς διαμέτρου τῆς 4H ed. Basil. 

16. τῆς] (alt.) τῇ FV. 17. GAKH] K corr. ex H V m. 1. 
18. ἐλαχίστη — 19. AH] om. PBFVp, ed. Basil; corr. Gre- 
gorius. 19. ἀεί] αἰεί F. 
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quamque minimae 4, Η remotiore minorem, 2 Καὶ «. 4 4, 
44A « 49.) 

sumatur enim centrum circuli 4BI' [prop. I], et 
sit .M. οὐ ducantur ME, MZ, MI, MK, MA, M8. 
el quoniam 4M — EM, communis adiciatur M 4. 
ilaque 4441 — EM -]- M4. uerum 

EM - Md — EA |I, 20]. 

quare eliam 4471 — Ε 4. rursus quoniam ME — MZ, 
et communis est MZ, erunt EM, MZ et ΖΜ, M4 
aequales.) et ( ΕΜΖΩ» ZM4A. itaque ΕΖ.» Z4 
[1,24]. similiter demonstrabimus, esse etiam Ζ 4.» ΓΖ. 
ergo maxima est 2/44, eti 4E ^ 4Z, 42» 4Γ. 

eti quoniam MK -ἰ K47 MA [I, 20], et 

MH -— MK, 
erii K 4 H4. quare etiam H4 « K Δ. eti quoniam 
in triangulo M.4z7/ in uno latere ΜΖ duae rectae 
MK, K 4 inira constitutae sunt, erunt 
MK --- KA « MA -]- 44 [I, 21]. 


1) Ne hic quidem emendationes Augusti & mutationibus 
ab eodem in propositione factis pendentes recipiendas esse 
duxi, sed emendatione Gregorii leniore, quamquam et ipsa ob 
consensum codicum incertissima, usus uerba ἐλαχίστη μέν — 
διαμέτρου τῆς 4 H transposui ἃ p. 184,16 ad lin. 19 et huic loco 
adcommodaui. eodem ducit tenor et propositionis et. demon- 
sbírationis. sine dubio et transpositio omnium codicum hoc 1oco 
et interpolatio nonnullorum p. 184,1 (cfr. 4) satis antiquo tem- 
pore à mathematico imperito ad similitudinem prop. VII factae 
sunt, in quam rursus p. 178,19 in F ex prop. VIII quaedam 
irrepserunt. 

2) Lin. 10 error codicum iàm ante Theonem ex lin..6 or- 
tus erat. 


-----.-.ο. —M——— .ὄἕ .......... .. - ὦ -.-... 


— — 


ἐλάσσων Bp. ἐστί B. Post ἐστίν add. ἐλαχίστη ἄρα ἐστίν 
PV; om. BFp, Augustus. 21. συνεστήκεσαν p. 23. αἵ 
ἄφα MK, KA] ἄρα P. Ante τῶν in F lacun. 3 litt. 
ἐλάττους P, ἐλάσσονες F. 
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uerum MK — ΜΔ. itaque ΖΚ « 21.4. similiter de- 
monsirabimus, esse etiam 21.4 «7 410. ergo minima 
est ΖΗ, οἱ AK « 44, 44 « 489. 

dico etiam, duas solas aequales ἃ puncto 2f ad 
circulum adcidere in utraque parte minimae ΖΗ. 
eonsiruatur ad rectam M. et punctum eius M an- 
gulo KM. aequalis ( 21 MB [I, 23], οὐ ducatur 4.8. 
οὐ quoniam MK -- MB, ei communis est M Z4, duae 
rectae K M, ΜΖ duabus B M, M4 aequales sunt altera 
alteri; et / K Md — BM Z4. itaque Z4K — 4B [1,4]. 
dico, rectae 7/4 K aequalem aliam rectam non adcidere 
ad circulum ἃ puncto 7f. nam, si fieri potest, adcidat 
οὐ sit. 74 N. iam quoniam 4 Κὶ — ZN, οἱ Z4K -« 2418, 
erit eliam 4/B — 41N, propior minimae ΖΗ remo- 
liori; quod fieri non potest [u. supra] quare plures 
quam duae aequales non adcident ad circulum: 48 Γ 
& 4 puncto in utraque parte minimae ΖΗ. 


Ergo si exira circulum punctum aliquod sumitur, 
et ab hoc puncto ad circulum rectae aliquot educun- 


(prins P, F m. 1, p; ἴση ἐστέ V, F m. 2; ἐστιν ἴση B. ἐστίν) 
comp. p, ἐστέ uulgo. 14. ài] om. Pp. AK] K in jt 
V, B4 F;4Bg. —15. πρὸς] post xo m. 1 πρός φ; mg. ' 
πρὸς τὸν κύκλον F. 16. -πιπτέτω in ras. V. 17. TR: 

4K] KA F. 48] B e corr. V. 18. ἄρα] supra comp. 
F m.2. ἔγγειον P, sed corr. 19. ἀπωτέρω p. ἐστιν] de- 
leo; cfr.p.182,9. ἐστιν ἴση] om. p, August. ἐδείχϑη] om. 
B, August. Post hoc uerbum legitur alia demonstratio; u. 
appen 20. ἢ δύο ἴσαι] P et sine dubio F m. 1; ἀδύνατ φ 
geq. αι τῇ. 1 (pro ἀδὺν habuit F ἢ δύο), supra scr. μόνον 
εὐθεῖαι m. 2; ἢ δύο μόνον εὐθεῖαι ἴσαι B, et V, sed μόνον 
m. 2 suprà scr. est; 7 δύο εὐθεῖαι προσπεσοῦνται p. πρός 
— 21. σημείου] ἀπὸ τοῦ 4 σημείου προσπεσοῦνται πρὸς τὸν 
ABI κύκλον B. 21. κύκλον] τὰ. 3 F. 4] corr. ex I' V. 
22. προσπεσοῦνται) om. Bp. 23. ἀπὸ δέ — p. 190,9: ἐλαχί- 
στης] καὶ τὰ ἑξῆς PBFV. 25. ἔτυχε p. 
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tur, quarum una per centrum, ceterae auiem ultcun- 
que ductae sunt, earum rectarum, quae ad cauam 
partem ambitus adcidunt, maxima est, quae per cen- 
irum ducta est, ceterarum autem proxima quaeque ei, 
quae per centrum est, remotiore maior est, rectarum 
aulem ad conuexam partem ambitus adcidentium mi- 
nima est, quae inter punctum et diametrum posita 
est, ceterarum autem proxima quaeque minimae re- 
moliore minor, et duae solae rectae a puncto illo ad 
circulum adcident in uiraque parie minimae; quod 
erat demonstrandum. 


IX. 


Si intra circulum punctum aliquod sumitur, et ab 
hoc puncto ad circulum plures quam duae rectae aequa- 
les ad circulum adcidunt, sumptum punctum centrum 
est circuli. 

Sit circulus A B I, etintra 
eum punctum Z, ei a Z 
ad 4BI' cireulum plures 
quam duae rectae aequales 
adcidant 2144, 4B, 4I. 
dico, punctum 47 centrum 
esse circuli 4.8 Γ. 

ducantur enim 4B, ΒΓ 
et secentur in duas partes 
aequales in punctis E, Z, et ductae EZ, Ζ 4 educan- 
iur ad puncta H, Καὶ, Θ, 4. 

iam quoniam 4E — EB, et communis est ΕΖ, 
duae rectae 4E, E;/ duabus B E, E41 aequales sunt. 
et 444 — 4B. itaque [| 4E4 — BEA [I, 8]. itaque 
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uterque angulus 42, BE rectus est [I, def. 10]. 
ergo HK rectam 4B et in duas parles aequales et 
ad angulos rectos secat. et quoniam, si in circulo 
recta aliqua aliam rectam et in duas partes aequales 
et ad angulos rectos secat, in secanti erit centrum 
circuli [prop. I coroll], centrum circuli in HK erit. 
eadem de causa etiam in 64 erit centrum circuli 
ABI. nec ullum aliud commune punctum habent 
HK, ΘΑ. rectae ac Z1 punctum. itaque 47 centrum 
est circuli 48Γ. 

Ergo si intra cireulum punctum aliquod sumitur, 
et ab hoc puncto plures quam duae rectae aequales 
ad circulum adcidunt, sumptum punctum centrum est 
circuli; quod erat demonstrandum. 


X. 


Circulus cireulum non secat in pluribus punctis 
quam duobus. 

nam, si fieri potest, 
cireulus ΑΒΓ circu- 
lum Z1 EZ in pluribus 
secet punctis quam 
duobus B, H, Z, 6, 
el ductae ΒΘ, BH 
in punctis K, 4 in 
duas partes aequales 
secentur, et a Καὶ, 44 ad 
BO, BH perpendicu- 


———— M————M—— MÀ 9 € I EE a ——M nM — M  À—— aM M — 


A4EH m.29 V. 19. Z, 0] corr. ex 0, Z m. 2 V. 20. B6, 
BH]P; ΒΘ, HBF m.1; BH, OBF m.2; BH, BO ΒΥ». 
τετμήσϑωσαν δίχα p. τετμήσθωσαν P. 21. ΒΘ, BH] 
ΒΕ, V m.9; BH, B6 Pp, V m. 1. 

Euclides, edd. Heiberg et Menge. 13 
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dico, rectam Z, H coniungentem per punctum con- 
tactus 44 ire. 
ne eab enim, sed si fieri potest, cadat, ut ZI'41 H, 
et ducantur 4Z, 4H. iàm quoniam Z punctum cen- 
irum est cireuli 4BI', erit Z4 — ZI rursus quo- 
niam H punctum centrum est circuli 444 E, erit 
AH — HA. 
5 sed demonstratum est, etiam 
ZA4-ZI. itaque 
LA -- 4H — ZI' A- H A. 
quare ZH — Z4-- 4H. uerum 
eliam ZH «Z4 -L- 4H (I, 20]; 
quod fieri non potest. itaque recta 


-H Z, H coniungens extra punctum 
contactus 44 non ibit. quare per 
4A ibit. 


Ergo si duo circuli extrinsecus contingunt inter se 
reca centra eorum coniungens per punctum contactus 
ibit; quod erat demonstrandum. 


XIII. 


Circulus cireulum non contingit in pluribus punc- 
tis quam in uno, siue intra siue exirinsecus contingit. 
nam si fieri potest, circulus A4BI' circulum 
EBZZA prius intra contingat in pluribus punctis quam 


—— ———M — — —À ——À — --  —— o ——Á—————M ——— ... 


18. οὐκ] supra m. 92P V. κατὰ τά v sed corr. 119. ἐντός 
ἐντὸς ἐφάπτηται P; ἐκτός B et V m. 2 (ἐντός m. 1). incid 
ἐντός BV. 90. ἐφάπτηται) om. P. 21. 48 Γ4) ABT lac. 
1 litt. g. 22. EZ, Z4 P, corr. m. rec. ἁπτέσϑω Bp et 
F m. 1 (corr. m. 2). 28. 4, B] B, 4 Pp. 
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uno 4, B. et sumatur circuli 4BI' centrum H, 
eireuli autem EBZzf centrum 6. 

ilaque recta H, 6 coniungens 
in B, 4 cadet [prop. XI]. cadat 
ut BH6.. οὐ quoniam H 
punctum centrum est circuli 
ABIA, erit BH — HZ. a- 
que ΒΗ» 67. quare multo 
magis ΒΘ.» ΘΖ. 

rursus quoniam 6 punctum centrum est circuli 
EBZ.A, erii ΒΘ — 671. sed demonstratum est, ean- 
dem multo maiorem esse; quod fieri non potest. ita- 
que circulus circulum intra non contingit in pluribus 
punctis quam uno. 

dico igitur, ne extrinsecus quidem hoc fieri. nam 
si fieri potest, circulus A4I'K circulum 4.8 ΓΖ exirin- 
seeus contingat in pluribus punctis quam uno 4, I, 
et ducatur 4I. iam quoniam in ambitu utriusque 
eireui 4BI^, AI'K duo quaelibet puncta sumpta 
sunt 4, I, recia ea coniungens inira utrumque cadet 
[prop. IIT]. sed intra cireulum ΑΒΙΓΖΙ et extra cir- 
culum 4AI'K cecidit [def. 3]; quod absurdum est. ita- 
que circulus cireulum extrinsecus non contingit in 
pluribus punctis quam uno. demonstratum autem, ne 
intra quidem hoc fieri. 

Ergo circulus cireulum non contingit in pluribus 


Fp.  £xmecs Vp. 20. 4ΓΧΊ K in ras. m. 1 P. 21. ἐφά- 
ψεται B, V supra scr. m. 2. 23. οὐκ] supra scr. F. ἐφ- 
άψεται, BF, V e corr. χη. 2. ' 
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punctis quam in uno, siue intra siue exirinsecus con- 
tingit; quod erat demonstrandum. 


XIV. 

In circulo aequales rectae aequali spatio ἃ centro 
distant, et aequali spatio distantes a centro inter se 
aequales sunt. 

Sit circulus 4BI', ei in eo aequales recige sint 
48, ΓΖ. dico, 4B,I'4 aequali spatio ἃ centro distare. 

sumatur enim centrum circu 4BI' [prop. I), 
οὐ sib E, et ab E ad 4B, I'4 perpendiculares ducan- 
4 ἴω EZ, EH, ei ducantur 4E, EI. 

iam quoniam recta quaedam per 
centrum ducta EZ aliam rectam non 
per centrum ductam 44 B ad angulos 
rectos secat, etiam in duas partes 
aequales eam secat [prop. IIT]. itaque 
AZ -— ZB. ergo 4B — 2 AZ. 
eadem de causa erit etiam I'1-— 2 ΓΗ. et 

AB — ΓΖ. 
itaque etiam 4Z — I'H.') et quoniam 4E — ΕΓ, 
eri 4E!-— EI?. uerum 42?-| EZ! — AE? (nam 
angulus ad Z positus rectus est) [I, 47], et 
ΕΗ -- HI? — ΕΓ“ | 

(nam angulus ad H positus rectus est) (id.]. quare 


1) I wow». ἔνν. 6, quae cum genuina non sit, Euolides 
usus erat I xow. £vy. 3. 


ἔστιν B. 19. ul]. ἐπί φ (non F) 20. 4E] mutat. in PE 
V, m. 2, IE in ras eras. F, in quo seq. yovov (post lacun.) 
τριγώνῳ. EI AEÉ B et e corr. V;in F euan. 21. μέν] 
om. B. ἴσα ἐστί B. EZ) ΖΕ Pp. 28. ἴσα ἐστί B. 
HI'cor.ex DH V. | H]Zg (non F) 24. ἐσείν P. 


ELEMENTORUM LIBER III. 905 


AZi --ZE! — ΓΗ" - HE. 
sed 4Ζ5 -- ΓΗ nam 4Z — ΓΗ. ilaque 
ZE? — ΕΗ". 
quare EZ — EH. in circulo autem aequali spatio ἃ 
centro distare dicuntur rectae, si rectae ἃ ceniro 
ad eas perpendiculares ductae aequales sunt [def. 4]. 
ergo 4B, ΓΩ͂ aequali spatio distant a ceniro. 
Uerum rectae 4B, I'1 aequali spatio distent ἃ 
ceniro, ἢ. e. sit EZ — EH. dico, esse 4B — ΓΖ. 
nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus 
esse 4B —2 4Z, I4 —2 ΓΗ. et quoniam 
AE-—LDE 
eri etiam 4E? — I'E*. uerum 
EZ) -- Z 4* — AE? Π, 41], 
eti EH* -- HI? — ΓΕ [id]. itaque 
EZ --Z4-—EH?*-- HI*. 
sed EZ? — ΕΗ“. nam EZ — EH. itaque 
AZ! -- Γ[Ἠ. 
quare 4Z — ΓΗ. ei erat 
AB —2 42, ΓΖ —2 ΓΗ. 
ergo 4B — I4.) 
Ergo in circulo aequales rectae aequali spatio a 
ceniro distant, et aequali spatio distantes a centro 
inter se aequales sunt; quod erat demonstrandum. 


1) I xow. £v». b. Euclides ad I xow. iv». 9 prouocare 
poterat. 


corr. ex τό m. 2 V. EH])P,Fm.1; EZ BVp, F m. 2. 
ἐστιν ἴσον] PBF; om. p; ἴσον écv/ V. — Deinde seq. in V: τῷ 
ἀπὸ τῆς EH punctis deletum (itaque V a m. prima habuit 


idem quod P). EZ) ZE p. 19 ἐστίν P. 20. ἄρα] 
corr. ex γάρ m. 2 V. ἐστίν P. L5) (prius) supra m. 1 
V. . P4]A49 (non F) 88. αἴ] om. 26. ἀλλήλοις P. 
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Xv. 


In circulo maxima est diametrus, ceterarum autem 
proxima quaeque centro remotiore maior est. 

Sit circulus 4BI'4, et diametrus eius sit 44, 
centrum autem E, et diametro 444 propior sit BI 
remotior autem ZH. dico, maximam esse 444, et 

ΒΓ» ΖΗ. 

ducantur enim a centro E δὰ ΒΓ, ZH perpen- 
diculares E6, EK. et quoniam BI' centro propior 
est, remotior autem ZH, erit ΕΚ.» ΕΘ [def. 4]. po- 
natur E4 — ΕΘ, et per 4 ad EK perpendicularis 
ducta 4M educatur ad N, et ducantur ME, EN, 
ΖΕ, EH. et quoniam ΕΘ — EA, erit 
eliam BI'— MN [prop. XIV). rursus 
quoniam 4E-— EM et E4— EN, erit 
44 -— ME--EN. sed 

ME -- EN» MN [I, 20], 
et MN — ΒΓ. itaque") 4217 BI. et 
quoniam duae rectae ME, ΕΝ duabus 
ZE, EH aequales sunt, et 

ἐ ΜΕΝ} ZEH, 
ert ΜΝ} ZH [IL 24]. sed demonstrandum est 


1) Cum dea lin. 19 in deterrimo solo eodice sermatum si 
coniecturae deberi uidetur; quare puto, uerba καὶ ἡ 44 τῆς 
MN uio» ἐστίν glosema antiquum esse. idem de uerbis 
καὶ ἡ BI τῆς ZH μείζων ἐστίν p. 908, 1— 2 iudico. 


ἐστίν) om. BVp. 30. τῆς] τῆι F. 531. ME] EM p. 
εἰσίν Ἶ PF; εἰσί uulgo. 53. ἐστίν] om. P; comp. ΒΡ; ἐστι 
BV. 38. ἀλλ᾿ F. 
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MN — BI. itaque maxima est diameirus 4.4, et 
ΒΓ.»ῬἜ ΖΗ. 


Ergo in circulo maxima est diameirus, ceterarum 
autem proxima quaeque centro remotiore maior esi; 
quod erat demonstrandum. 


XVI. 


Recta, quae ad diametrum circuli in termino per- 
pendicularis erigitur, extra circulum cadet, nec in 
spatium inter rectam et ambitum ulla alia recta inter- 
ponetur, et angulus semicirculi quouis acuto angulo 
rectilineo maior est, reliquus autem minor. 

Sit cireulus 4 BI' circum centrum 7 et diamelrum 
AB descriptus. dico, rectam ad 48 in 4 termino per-. 
pendicularem erectam exira circulum cadere. 

ne cadat enim, sed, si fieri polest, intra cadat αὖ 
AI, et ducatur ZI. quoniam 414 — 4I erit etiam 
ι 44Γ-- ATA [15]. uerum L4A4T 
rectus est. itaque etiam ( 4“Γ2 
rectus. ergo trianguli 4“ ΓΖ duo 
anguli ZAT'-- AI'4 duobus rectis 
aequales sunt; quod fieri non pot- 
est [1,11]. itaque recta ad B4 in 


P d 


19. πάσης B. 18. ἐστίν] ἔσται in ras. V. 16. 4B] (prius) 
inter 4 et B 1 litt. eras. in V. 19. ὡς} supra m. 2 F. 
4T p 21. ἐπεί) ἐπεὶ οὖν p, ante ἐπεί add. καί m. 2 F V. 
ἴση ἐστί] om. P. γωνία] om. BVp. 22. AI'A ἐστιν ἴση P. 
93. 4AT'] 4 eras. p. ἄρα] om. B. a) supra m. 1 F. 
τριγώνου δὴ τοῦ Al'4 oí δύο γωνίαι αἴ] P (ADI pro AI'zf); 
αἴ ἄρα Theon? (BFV p; ἄρα et seq. ὑπό supra m. 2 F). — 94. 
δυσίν V. 88. εἰσιν ἴσαι B. ἐστίν] om. p. τοῦ] om. V. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. 14 
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“ puncto perpendicularis erecta intra circulum non 
cadet. similiter demonstrabimus, eam ne in ambitum 
quidem cadere. extra igitur cadet. 
cadat υὖ 4E. dico, in spatium inter rectam 4E 
οὐ ambitum ΓΘ. aliam rectam interponi non posse. 
nam, si fieri potest, interponatur ut Z.4, el à 41 
puncto ad Z4 perpendicularis ducatur ΖΗ. οἷ quo- 
niam ἰ 4H 4 rectus est, et ( 2144 H minor recto, erit 
44724H [I, 19]. sed 44 — 489. ergo 440 — 4H, 
mhor maiore; quod fieri non potest. itaque in spa- 
lium inter rectam et ambitum positum alia recta non 
interponetur. 
dico etiam, angulum semicirculi recta B.4 et arcu 
ΓΘ 4comprehensum quouis acuto angulo rectilineo mai- 
orem esse, reliquum autem arcu ΓΘ 4 ei recta 4 E com- 
prehensum quouis acuto angulo rectilineo minorem esse. 
nam 81 quis erit angulus rectilineus angulo com- 
prehenso recta B.4 et arcu I'O;4 maior, et idem mi- 
nor angulo comprehenso arcu ΓΘ. Α͂ et recta AE, in 
spatium inter arcum ΓΘ 4 et rectam 4 E positum recta 
interponetur, quae angulum efficiat rectis comprehen- 
sum maiorem angulo comprehenso recta B.4 et arcu 
I'64 et alium minorem angulo comprehenso arcu 
in ras. m. 2 V. 9. ἐλάσσων p. 10. 44] 44 P. 11. 
τῇ] τῆς 9. 40] Θ in ras. p. ἄρα] ἄρα καί p. ἐλάσ- 
σῶν φ. 19. ἐστίν] om. Bp. 13. τε] om. V. 16. τε] 
Vp. I'84] Γ om. B; m. ? V. 17. ὀξείας γωνίας 
P 18. ἡ] (alt.) om. P, m. rec. B. τὲ] om. Bp. 19. ὀξείας 


γωνίας p. ὀξείας] om. B; m. 2 V. 21. ἐστιν P. τις] 
om. p; m. rec. B. 22. τε] om. p. B4] AB p. 23. ἐλάσ- 


cov F. 924. ve τῆς] om. B; τῆς p. 25. τόπον] supra m.1 
P. 26. εὐθεῖα} om. p; m. rec. B. εὐθεῖα, ἥτις p. 28. 
9x0] τὴν ὑπό B, ὑπό τε F (τε eras). ὑπὸ εὐθειῶν περιξχο- 


| μένην] om. p. περιεχομένην) -ν m. 2 V; περιελομένην P. 
14* 
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ΓΘ. οἱ recta 4E. uerum non interponitur recta [u. 
supra]. itaque nullus angulus acutus rectis compre- 
hensus maior erit angulo comprehenso recta B.4 et 
arcu I'8.4 nec minor angulo comprehenso arcu I'9 4 
οὐ recta 4E. 


Corollarium. 


Hinc manifestum est, rectam ad diametrum circuli 
in termino perpendicularem erectam circulum contin- 
gere [def. 2]. — quod erat demonstrandum. 


XVII. 


À dato puncto datum circulum contingentem rec- 
iam lineam ducere. 

Sit datum punctum 44, datus autem circulus BI'4. 
oportet igitur ἃ puncto .4 cireulum BI'4 contingen- 
iem rectam lineam ducere. 

sumatur enim centrum circuli E, et ducatur 4E, 
et centro E radio autem E 4 describatur circulus 42 H, 


——— 


1) Pars altera corollarii, per se quoque suspecta, sine du- 
bio ἃ Theone addita est; om. praeter P m. 1 etiam Campanus. 
et re uera corollarium genuinum eodem redit. itaque e uer- 
bis Simplicii concludi nequit, eum partem alteram legisse. 


— — M —MMM— —————M — —— — —À—À — 


ἅπτεται F V. 18. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} postea insert. F. 16. 
(E ] (97 F; corr. m. 2. 18. ἔστω — 30. ἀγαγεῖν] εἰλήφϑω 
γὰρ τοῦ δοϑέντος κύκλου τοῦ BI4 τὸ δοϑὲν σημεῖον tO A, 
xal ἔστω τὸ κέντρον τοῦ κύκλου τὸ E. V; in mg. m. 2: ἐν 
ἄλλῳ οὕτως γράφεται" ἔστω τὸ μὲν δοϑὲν σημεῖον τὸ A ὁ δὲ 
δοϑεὶς κύκλος ὁ ΒΓΔ' δεὲ δὴ ἀπὸ δοϑέντος σημείου τοῦ 4 τοῦ 
δοθέντος κύκλου τοῦ BI'4 ἐφαπτομένην εὐθεῖαν γραμμὴν ἀγα- 
γεῖν, et ita B, et p (ἀπὸ τοῦ δοϑέντος). 19. 4] om. φ. 
21. εἰλήφϑω --- τὸ E] mg. m. 2 V. 29. κέντρον g. 23. 
EA] P in ras. m. 1; F; AE BVp. 
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eb ἃ 41 ad E perpendicularis ducatur 42, et du- 
cantur EZ, 4B. dico, ab «4 puncto cireulum BIZ 
contingentem ductam esse 4B. 

nam quoniam E centrum esi cireulorum BI'Z, 
AZH, erit EA — EZ, et ΕΖ“ — EB. 
itaque duae rectae 4E, EB duabus 
ΖΕ, E41 aequales sunt. et communem 
angulum comprehendunt eum, qui ad 
E positus est. ilaque 242 — 48, et 

Δ AEZ - EB A, 

et reliqui anguli reliquis angulis aequales [I, 4]. ita- 
que / EZZ — EBA. uerum [, EZZ rectus est. ita- 
que eliam / EB.4 recius. et EB radius est; quae 
aulem ad diametrum circuli in termino perpendicu-. 
laris erigitur, circulum contingit [prop. XVI coroll.]. 
ergo 48 circulum ΒΓ, contingit. 

Ergo ἃ dato puncto 4 datum circulum Β ΓΖ con- 
lingens ducta est recta linea 4B; quod oportebat 
fieri. 


XVIII. 


Si recta circulum contingit, et a centro ad punc- 
ium contactus ducitur recta, ducta recta ad contin- 
gentem perpendicularis est. 

nam circulum ABI contingat recta ΖΕ in puncto 


om. P. 8. lovi] PF; comp. Pt ; ἐστι ] BV. AEZ] EAZ 
P. 9. ἐστίν] PF; om. p; ἐστί ΒΥ, 10. ἡ] τῇ B. EAZ 
e corr. Vi EBA p. 11. τῇ] ἡ B; corr. ex τῆς EF. EBA 
e corr. V; EBA ἐστιν F; EZ4Zp.  ὀρϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ EAZ 
om. p. καί) om. p. 13. ἀπ᾿ ἄκρας] om. B. 14. ἡ AB 
ἄρα ἐφάπτεται) om. F. 15. BI'A P. κύκλου] om. F. 
16. ἄρα οδοϑέντος! PF; δοϑέντος ἄρα BVp. 18. 7] m. rec. 
P. 9. ιη κ΄ F, euan. 24. ἁπτέσϑω p. 
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I, ei sumatur cireuli 4BI' centrum Z, ei & Z ad T 
ducatur ZI: dico, ΖΓ δὰ 4 Ε perpendicularem esse. 

nam si minus, ἃ Z ad Z/E perpendicularis duca- 
tur ZH. 

iam quoniam / ZHT' rectus est, ent /, ZI'H acu- 
tus [I, 17]. et sub maiore angulo .maius latus sub- 
iendit [I, 19]. itaque Z^» ZH. uerum ΖΓ — ZB. 
ilaque etiam ZB ^ ZH, minor 
maiore; quod fieri non potest. 
itaque ZH ad 4 E perpendicu- 
laris non est. similiter demon- 
strabimus, ne aliam quidem per- 
pendieularem esse praeter ΖΓ. 
ilaque ΖΓ ad ΖΕ perpendicu- 

* laris est. 

Ergo si recta circulum contingit, et a centro ad 
punctum contactus ducitur recta, ducta recta ad contin- 
gentem perpendicularis est; quod erat demonstrandum. 


2 


XIX. 

S1 recta circulum contingit, et ἃ puncto contactus 
ad contingentem perpendicularis ducitur recta linea, 
centrum circuli in ducta recta positum est. 

nam circulum 4 BI' contingat recta Z/ E in puncto 
I, et ἃ Γ ad 48 perpendicularis ducatur I'4. dico, 
centrum circuli in 4I' positum esse. 


——————————————————————.——————————————————— 


14. ἐφάπτεται 9, sed corr. 15. ἐπαφήν p. 16. ἁπτομένην 
. 18. ι΄] x seq. ras. 1 litt. F. 20. τῆς] in ras. m. 1 p. 
γωνέας)] Theon? (BF Vp); om. P. 21. ἔσται] in ras. φ; 

antecedunt uestigia uocabuli ἔσται m. 1. 23. ἀπτέσϑω ΡΒ 

F Vp; corr. Simson (Glasguae 1756. 49) p. 353. in V &- in ras. 

est. 24. Ante τῇ ras. 1 litt. F. 
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ne siti enim, sed, si fieri potest, sit Z, eti duca- 
iur ΓΖ. | | 
quoniam circulum 4BI' contingit recta 21 E, et a 
centro ad punctum contactus ducta est ZI', ZI'ad 
4 E perpendicularis est [prop. XVIII]. itaque 4, ΖΓΕ 
rectus est. uerum etiam ( 44I'E rectus. quare 
A L ΖΓΕ — 4ΓΕ, 
minor maiori; quod fieri non potest. 
B itaque Z centrum circuii ΑΒΓ 
non est. similiter demonstrabimus, 
ne aliud quidem ullum punctum 
D E extra AT positum centrum esse. 
Ergo si recta circulum contingit, ei ἃ puncto con- 
tacius ad contingentem perpendicularis ducitur recta 
linea, centrum circuli in ducta recta positum est; 
quod erat demonstrandum. 


XX. 


In circulo angulus ad centrum positus duplo maior 
est angulo ad ambitum posito, si anguli eundem arcum 
basim habent. 

Sit circulus 4 BI, et ad centrum eius angulus sit 
BEI, ad ambitum autem B.4I', et eundem arcum 
basim habeant BI: dico, esse [, BEI' — 2 B AT. 

ducta enim 4E ad Z educatur. iam quoniam 

EA-—EB, 
erit [ EA4B — EBA [I, 5]. itaque 


Z4 


MÀ ———— —— 


ój] corr. ex δεῖ m. rec. P. οὐδέ Bp. 10. ἐπί] om. BF p. 
11. ἅπτηται F m. 1; corr. m. 2. 12. ὀρθὰς γωνίας Vp. 
15. x8' F. 16. πρός] iv p. 171. ἐστίν B. 22. ΒΓῚ ΓΒ 
F. ΒΕΓ γωνία τῆς] ΒΓ λέγω ὅτι seq. ras. 8 litt. φ. 94. 
γάρ] δὲ F; corr. m. 2. 25. ἴση καί] ἴση ἐστὶ καί p. 
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LEAB-- EBA —2 EAB. 
sed |, BEZ — EAB -]- EB.A [1,32]. quare 
L BEZ-—2EAB. 
eadem de causa etiam | ZEI' — 2 Ε4Γ. itaque 
L BEI'—-2B4AI. 


4 rursus infringaltur recta, et sii 
alius angulus B ΖΓ, et ducta ΖΕ 
producatur ad .H. similiter de- 
monstrabimus, esse 

7 L HEI'2 EAI, 
quorum |, HEB —2 EZB. ita- 
Ld B que , BEI —2 BAT. 


Ergo in circulo angulus ad centrum positus duplo 
maior est angulo ad ambitum posito, si anguli eun- 
dem arcum basim habent; quod erat demonstrandum. 


XXI. 
In cireulo anguli in eodem segmento positi inter 
se aequales sunt. 
A Sit cireulus 4BI'zZ, et in eodem 
segmento BAAEz anguli sint. B A A, 
BEZ. dico, esse [| BA4z1 — BE A. 


B 4 sumatur enim centrum circuli 4 BI 4, 
I et sit Z, οὐ ducantur ΒΖ, Z 4... 
eti quoniam | BZzf ad centrum positus est, et 
L ΒΑ4 ad ambitum, et eundem arcum Β ΓΖ basim 
ἐστι] comp. supra scr. F. 11. ὑπό] om. B; add. m. rec. 


12. διπλασίων) -ν supra scr. m. 1 P. 14. αἴ γωνίαι] m. rec. 
P; m. 2 V; om. B; in ras. F. 15. κα΄] euan. F. 16.αἴ] 


T I 
om. φ. 19. BAE 4] E supra scr. P. 20. ἀλλήλαις εἰσὶν 


Ι 
ἴσαι Fm. 1. 24. BZ4] B om. g, Z e corr. m. 2 V. 25. 
ἔχουσιν PB. 
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habent, erit [prop. XX] | BZ 4 — 2 B.A Z4. eadem de 
causa eliam |, BZz -- 23 BEz. quare 
LBA44 —BEA. 
Ergo in circulo anguli in eodem segmento positi 
inter se aequales suni; quod erat demonstrandum. 


XXII. 

In quadrilateris in circulis positis anguli oppositi 
duobus rectis aequales sunt. 

Sit circulus 4BI', et in eo quadrilaterum sit 
ABI. dico, angulos eius oppositos duobus rectis 
aequales esse. 

ducantur A4I', Bf. iam quoniam cuiusuis trian- 
guli tres anguli duobus rectis aequales sunt [I, 32], 
irangulh .4BI' ires anguh I'4B-]- ΔΒΓ ΒΓΑ 
duobus rectis aequales sunt. sed /, I'4B — ΒΖΓ; nam 
in eodem sunt segmento B.471I'[prop. XXI], et 

LATB-— 448: - 
nam in eodem sunt segmento 4 1I'B. 
quare L 44I'— ΒΑΓ - 4ΓΒ. com- 
munis adüciatur [| 4BI* itaque 
|. ἢ ABI -- BAT 4- ACB— ABEY- A AT. 
uerum 48Γ -ἰ BAT'-]- AI'B duobus rectis aequales 
suni. quare etiam 4BI'-]- 441 duobus rectis sunt 
τριγώνου] om. B. 16. γωνίαι δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι εἰσὶν αἴ ὑπὸ 
I'AB, ABI, BI'A V. 17. εἰσίν euan. F. I'4AB) l'AB P. 
BAT] BAT P (ante I'ras. 1 liti). 18. εἰσιν PBF. 
19. γάρ] supra m. 9 euan. F. εἰσί] supra m. 2 euan. F; 
εἰσίν PB. 20. ἐστί») PF; comp.p; ἐστί ΒΥ. 21. Post προσ- 
κείσϑω in B add. ταῖς δύο ὁμοῦ τῇ πρὸς τὸ 4 καὶ D καὶ χω- 
elc τῇ μιᾷ τῇ πρὸς τὸ zd. ὑπὸ] (alb) om. φ, m. rec. B. 
99. ΑΒΓῚ ΒΓ 6 corr. V. εἰσί B. ἀλλά P. ἀλλ᾽ αἱ -- 


28. εἰσίν) om. B. 238. BAT, 4ΓΒ) ΒΓΑ, ΓΑΒ p. εἰσίν] 
PF; εἰσέ uulgo. 24. ἄρα] om. BF V. 
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aequales. similiter demonstrabimus, etiam 
LBAA-r- 4ΓΒὨ 
duobus rectis aequales esse. 

Ergo in quadrilateris in circulis positis anguli 
oppositi duobus rectis aequales sunt; quod erat de- 
monstrandum. 

XXIII. 

In eadem recta duo segmenta circulorum similia 
et inaequalia in eandem partem construi nequeunt. 

nam si fieri potest, in eadem recta 4B duo seg- 
A menta circulorum similia et inaequalia in ean- 

dem partem construantur 4I'B, 4.4 B, et edu- 
catur 4I, et ducantur ΓΒ, 4 8. 

iam quoniam segmentum “ΓΒ simile est 
segmento .471B, similia autem segmenta cir- 
culorum sunt, quae aequales angulos capiunt 

7 [def. 11], erit ( 4ΓΒ — 4.418, exterior interiori; 
2} quod fieri non potest [I, 16]. 

Ergo in eadem recta duo segmenta circulorum si- 
milia et inaequalia in eandem partem construi neque- 
uni; quod erat demonstrandum. 


XXIV. 
Similia segmenta circulorum in aequalibus rectis 
posita inter se aequalia sunt. 
nam in aequalibus rectis 4B, I'1 similia seg- 
menta circulorum sint 4EB, ΓΖ. dico, esse 


AEB — ΓΖ“. 
ἴσας] seq. spatium 3 litt. F. ἐστίν] om. B. γωνία) m. 2 
V. 17. ἢ ἐντὸς τῇ ἐκτός p. ἐστίν] om. p. 94. γάρ] 


supra m. 9 F. D4] 4 ecorr. m. 1 F. — 25. κύκλου g. 
P. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. 15 
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adplicato enim segmento 4 E B ad segmentum ΓΖ 4 et 
posito 44 puncto in I, recta autem 4B in ΓΖ, etiam 
B punctum in zf cadet, quia 4B — ΓΖ. adplicata 
autem recta 4B rectae ΓΖ, etiam segmentum A4EB 
in ΓΖΔ cadet. nam si recta 4B cum ΓΖ congruet, 
segmentum autem 44EB cum ΓΖ non congruet, 
E aut intra id cadet aut extra), aut 
LC UN excedet ut. ΓΗΖ, et circulus circu- 
4 3 lum in pluribus punctis quam duo- 
g —H bus secabit; quod fieri non potest 
AK X) [prop. X]. itaque recta 4B cum ΓΖ 
T 4 congruente fierinon potest, quin eliam 
segmentum 4 ΕΒ cum ΓΖ 4 congruat. congruet igitur, 
et aequale ei erit (I xow. &vv. 8]. 
Ergo similia segmenta circulorum in aequalibus 
rectis posita inter se aequalia sunt; quod erat demon- 
strandum. 


XXV. 
Segmento circuli dato circulum supplere, cuius est 
segmentum. 
Sibi datum segmentum circuli 4 BI. oportet igitur 
segmenti 4 BI' circulum supplere, cuius est segmentum. 


1) Id quod ob prop. XXIII fieri non potest. et hoc ad- 
licere debuit Euclides; sed non dubito, quin ipse ita scripserit, 
ut praebet cod. P. nam haec ipsa forma imperfecta Theoni 
ansam dedit emendationis parum felicis. 


τὰ I', H, 4 Theon (BFVp; καί m. 2 V; ὁ e corr. p. ἐστέν 
P; om. BV; πάλιν F; ἐστὶ πάλιν». 18. τό] vv p. IZ4 
ΓΖ litt. in ras. V. Dein in F V add. τμῆμα m. 2. αὐτὸ 
V. 14. τὰ ἄρα] ἄρα τά F; ante ἄρα m. 2 add. τά͵ τῶν 
ἴσων p. 16. κξα F; corr. m. 2. 18. τὸ τμῆμα F p. 19. 
τὸ δοϑέν) om. B, m. 2 V. κύκλον τμῆμα B. 21. τὸ τμῆ- 
μα PF. 
16* 
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nam .4I'in duas paries aequales secetur in .4, et 
ἃ 44 puncto ad “Γ᾽ perpendicularis ducatur 4.8, et 
ducatur 4B. ergo |, 4 B1 aut maior est angulo B 4 4 
aut aequalis aut minor. 

Sit prius maior, et ad rectam B.4 et punctum 
eius 44 construatur / BA4E — 484 [I, 23], et edu- 
catur ΖΒ ad E, et ducatur EI. iam quoniam 

LABE — BAE, 
erit etiam EB — E4 [I, 6]. et quoniam 


B qp 44 --Ξ 47, et 4E communis est, duae 
rectae 471, 4E duabus ΓΖ, 4E aequales 
I' sunt altera alteri; ei | 444E — I'AE; 


nam uterque rectus est. itaque 4E Ξ ΓΕ [1,4]. uerum 
demonstratum est, esse 4 E — BE. quare etiam BE 
τὸς ΓΕ. itaque tres rectae 4 E, EB, ΕΓ inter se aequales 
sunt. ergo circulus centro E, radio autem qualibet 
rectarum 4E, EB, EI descriptus etiam per reliqua 
puncta ibit et οὐ suppletus [prop. IX]. ergo dato 
segmento circuli suppletus est circulus; et adparet, 
segmentum 44 Γ minus esse semicirculo, quia centrum 
E extra id positum est. 

Similiter si [ 4Bzf — BA, ires rectae 4 4, 
4B, 4I' inter se aequales erunt, cum. 421 — ΒΖ 


scr. ἀλλά] P, V m. 1; ἀλλ᾽ F; ἀλλὰ καί Bp, Vm.2. — 16. 
AE| AB F. ΒΕ] (prius) bis F (semel m. 2). 16. ἴση ἐστίν 
Ῥ. EA P. ἀλλήλαις] om. V. 18. καί] om. P. 19. 
προσαναγραφόμενος F; mg. m. 1: ye. προσαναγεγραμμένος. 

20. κύκλου] ὁ κύκλος. ᾿κύκλου P. In B mg. lin. 5: ἔλαττον 
ἡμικυκλίου, lin. 24: ἡμικύκλιον, p. 230,8: μεῖξον ἡμικυκλίου." 
21. ἔλαττον] mg. m. 1 P. 22. τὸ E in ras. p; E P m. 1, 
B. 24. δέ) in ras. V; om. P. — xd» ἢ] καὶ ἐάν P; κἄν seq. 
ἢ in spatio 4 litt. g. ABA] corr. ex 4ΒΓ τὰ. 1 P; B4 in 
ras. V. ἴση ἡ P. 25. 4 ΓῚ 4 in ras. p. 26. τρεῖς] Ρ 
m. 1, F, V seq. 182. .; τρεῖς ἄρα Bp, P m. rec. 
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[L 6] et 421 — 4I eti 4 centrum erit circuli sup- 
pleti, et 4BI' semicirculus erit. 
Sin ( 4B4 « BAZ, et ad 


A 4 reciam B.4 et punctum eius 4 

, consiruimus angulum aequalem 

B 7 angulo 4B.4 [I, 23], centrum 
2 MT T. in recta ΖΒ initrà segmentum 


A BI'cadet, et segmentum A4BI' 
malus erit semicirculo. 
Ergo segmento circuli dato suppletus est circulus; 
quod oportebat fieri. 


XXVI. 


In aequalibus circulis aequales anguli in aequalibus 
arcubus consistunt, siue ad centra siue ad ambitus 
consistunt. 

Sint aequales circuli 4 BI', 
4 EZ, ei in iis aequales an- 
guli sint ad centra BHT, 
ΕΘΖ, ad ambitus autem BAT, 
E242. dico, aequales esse 
areas BKI, EAZ. 
ducantur enim BI, EZ. et quoniam aequales sunt 
circuli 48, ΔΕΖ, etiam radii aequales sunt. ergo 
duae rectae BH, HI' duabus EO, ΘΖ aequales sunt; 


οὗπέρ ἐστι τὸ τμῆμα V. ποιῆσαι] δεῖξαι PF; in F mg. m. 1: 
ye. ποιῆσαι. 10. xs] sic g. 18. dew B. 14. βεβηκυζαι} 
postea add. τι. 1 F; m. rec. P. 15. ἔστωσαν γάρ P xa 
πρὸς μὲν roig κέντροις ἴσαι γωνέαι ἔστωσαν P. 11. ΒΗΓῚ 
post ras. 1 litt. F. 29. BH] HB ΒΥ». δύο] (alt.) δυσί 
V; δυσίν p. 38. ΕΘ] GE V, corr. m.2. ἴσαι] P, F m. 1; 
ἴσαι εἰσί BVp, F m. 2. τῷ] τό Β. 
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et angulus ad H positus angulo ad 6 posito aequalis 
est. itaque ΒΓ — EZ [1,4]. οὐ quoniam angulus ad . 
Δ positus angulo ad 4] posito aequalis est, segmentum 
BAI'segmento EZZ simile est [def. 11]. et in 
aequalibus rectis posila sunt. segmenta autem si- 
milia in aequalibus rectis posita inter se aequalia 
sunt [prop. XXIV]. itaque BAI'- E.4Z. uerum 
eliam totus circulus ΔΒΓ toti cireulo ZEZ aequalis 
est. quare qui relinquitur arcus BKI" arcvi EAZ 
aequalis est. 

Ergo in aequalibus circulis aequales anguli in ae- 
qualibus arcubus consistunt, siue ad centra siue ad 
ambitus consistunt; quod erat demonstrandum. 


XXVII. 
In aequalibus circulis anguli in aequalibus arcubus 
consistentes inter se aequales sunt, siue ad centra 
siue ad ambitus consistunt. 


4 nam in aequalibus circulis 
ABI, AEZ in aequalibus 
arcubus BI', EZ ad centra 

B H,O anguli consistant B HT, 


ΕΘΖ, ad ambitus autem 
BAD, E4A4Z. dico, esse [, ΒΗΓ -- ΕΘΖ, et 
LBADI'— EZAZ. 


κύκλῳ) in ras. m.2 V. 8. τῇ] ἐστιν ἴση τῇ, P. EAZ]1ltU. 
AZ in ras. V. 9. ἐστιν ἴση] om. P. eel inter ε et » 
1 litt. eras. V. 19. ὦσιν F. 14. «t sic g. 18. ὦσιν 


P. 19. καὶ ἐπί F. — 28. γωνία] P; om. Theon (BFVp). 
ΕΘΖ corr. ex EBZ m. rec. P; ΒΗΓ g. 34. ἐστιν ἴση] P; 
heon (BF V p). 
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nam si ( BHI' angulo ΕΘΖ inaequalis est, alter- 
uter eorum maior est. sit maior ( ΒΗΓ, et ad rectam 
BH et punctum eius H angulo ΕΘΖ aequalis con- 
siruatur BH K [1, 29). et aequales anguli in aequa- 
libus areubus consistunt, si ad centra sunt positi 
(prop. XXVI]. ergo are. BK — EZ. sed EZ — ΒΓ. 
quare etiam ΒΚ « BI, minor maiori; quod fieri non 
potest. itaque ( BHI' angulo ΕΘΖ inaequalis non 
est; aequalis igitur. et angulus ad 74 positus dimidius 
est anguli BHI', angulus autem ad 7/ positus dimi- 
dius anguli ΕΘΖ [prop. XX]. itaque angulus ad 4 
positus angulo ad Z/ posito aequalis est. 
.. Brgo in aequalibus circulis anguli in aequalibus 
arcubus consistentes inter se aequales sunt, siue ad 
centra siue ad ambitus consistunt; quod erat demon- 
strandum. 


XXVIII. 

In aequalibus circulis aequales rectae aequales ar- 
cus abscindunt maiorem maiori, minorem autem mi- 
nori. 

Sint aequales circuli 4BI', Z4EZ, et in circulis 
aequales rectae sint 4B, 4E, arcus A4D'B, AZE 


add. c», cui nunc nihil respondet. 9. εὐθείᾳ] om. p; mg. . 
m. 92 V. 4. ΕΘΖ] in ras. m. 2 V. 7. ἀλλ᾽ Bp. ἴση 
ἐστί V φ. 8. ΒΓ τῇ BK B m. 1, Fp, V m. 1. 10. ἐστιν 
P. 19. ἴση ἄρα καί — 13. τῷ 4 om. F. 18. τῷ] τό B. 
14. ἐν ἄρα] e corr. m. 2 V. 15. βεβηκυῖαι γωνίαι) o, seq. 
αι m. 1; in P γωνίαι supra scr. m. 1. 16. βεβηκυῖαι ὦσιν P. 

18. 4' F. 19. ἴσας] ἴσαι y (non F). 20. ἀφαιροῦσιν P, 
ἀφεροῦσι φ. 21. ἐλάσσονα τῇ ἐλάσσονι V. 22. τοῖς κύκλοις] 
P; αὐτοῖς Theon (ΒΕ Ρ)ὴ. 28. AB, 4E] P; ΒΓ, EZ Theon 
(BF Vp). 94. ΑΓΒ] P, F m. 1; BADI' ΒΨ", F m. 2. 
A4ZE)]P; EZ4Z Bp, V e corr. m. 2; 4Z inter duas ras. F. 
ἀφεροῦσαι P; φέρουσαι V, corr. m. 9. 
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maiores abscindentes, (ΗΒ, 4/0 E autem minores. 
dico, esse arc. 4I'B — 22Ε, AHB — 2ΘΕ. 


sumantur enim centra circulorum K, 4, et du- 
cantur 4K, KB, 44, AE. ei quoniam aequales cir- 
culi sunt, etiam radii aequales sunt [def. 1]. itaque 
duae rectae 4K, K B duabus 4.4, 4 E aequales sunt; 
etl 4B — ZE. aque ( 4KB — 44E [I, 8]. sed 
aequales anguli in aequalibus arcubus consistunt, si 
&d centra sunt positi [prop. XXVI]. itaque arc. 

AHB — A40 E. 

uerum etiam totus cireulus ΑΒΓ toti circulo 4ΕΖ 
aequalis est. quare etiam qui relinquitur arcus A4I'B 
reliquo arcui ZZE aequalis est. 

Ergo in aequalibus circulis aequales rectae aequales 
arcus abscindunt maiorem maiori minorem autem mi- 
nori; quod erat demonstrandum. 


περιφερείᾳ B. ἐστίν P. — ABT] in ras. F. 13. ΕΖ εν 
suprà m. 1 F; ΕΖΔ P. ἴσος) insert. m. 2 F. καί] 

om. BVp. AT'B] F; ΑΒΓ F; Β4Γ ΒΥ». περιφέρεια 
om. V. 14. λοιπῇ τῇ] in m . transit, antecedit ἴση 1n spatio 
plurium litt. 42 ΕἸ scripsi; AEZ PF; EA4Z ΒΥ». 

15. lef ico. εὐθεῖαι] in ras. F. 16. ἀφαιροῦσιν F, -φα- e 
corr. V m. 2. μείξονι) post lac. 8 litt. in mg. transiens g. 
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XXIX. 


In aequalibus circulis sub aequalibus arcubus ae- 
quales rectae subtendunt. 

Sint aequales cireui ΑΒΓ, 4EZ, eti in iis ae- 
quales arcus abscindantur ΒΗΓ, ΕΘΖ, et ducantur 
rectae BI, EZ. dico, esse ΒΓ — EZ. 


ρ΄; / 4 7N 
A A . 
y, E^) PAN Z 
1 Ne ^ 
sumantur enim centra circulorum et sint K, 4, 
ei ducantur BK, KI, EA, 42. et quoniam arc. 
ΒΗΓ — ΕΘΖ, 
erit etiam ( BKT'— EAZ [prop. XXVII]. et quoniam 
circuli 4 ΒΓ, EZ aequales sunt, etiam radii aequales 
sunt [def. 1]. itaque duae rectae ΒΚ, ΚΓ duabus E 4, 
4Z aequales sunt; et aequales angulos comprehen- 
dunt. itaque ΒΓ — EZ [I, 4]. 
Ergo in aequalibus circulis sub aequalibus arcu- 
bus aequales rectae subtendunt; quod erat demon- 
strandum. 


XXX. 


Datum arcum in duas partes aequales secare. 


13. εἰσίν PF. αἴ om. P. ἐκ] om. p^. 14. eoís] PBF; 

εἰσί V p. ἴσας γωνίας Bp. περιέχουσιν) PB, περιέχουσι 

po, περιφέρουσιν V. 106. ὑπὸ τάς ΒΕΨΡ. 11. αἴ ἴσαι V. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι) m. 2 F. 18. 1 non liquet F. 
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Sit datus areus 471 B. oportet igitur areum 44 B 
in duas paries aequales secare. 


4 


4 r B 

ducatur 4B et in duas parles aequales secetur in 
I (I, 10], οὐ ἃ puncto Γ ad rectam 4B perpendicu- 
laris ducatur ΓΖ, et ducantur 421, ΖΒ. et quoniam 
ATI —I'B, οὐ communis est ΓΖ, duae rectae AT, 
ΓΖ duabus ΒΓ, I'4 aequales sunt; et 

L 4ΓΖ4 — BI; 

nam ulerque rectus est. itaque 421 -— 28 [I, 4]. 
uerum aequales rectae aequales arcus abscindunt ma- 
iorem maiori minorem autem minori [prop. XXVIII]. 
eb uterque arcus 44271, 418 minor esi semicirculo. 
itaque arc. 44 — 1B. 

Ergo datus arcus in duas partes aequales sectus 
est in puncto 7/; quod oportebat fieri. 


XXXI. 


In circulo angulus in semicirculo positus rectus 
esi, qui autem in segmento maiore positus est, minor 
reco, qui autem in segmento minore positus est, 
maior recto, et praeterea angulus segmenti maioris 
maior est recto, minoris autem segmenti angulus minor 
recto. 


ras. m. 1 P. 12. ἐλάτονι P. ἑκατέρων g. τῶν] τοῦ g. 
4B] om. F. 14. 4B] in ras V. περιφερείᾳ] om. b “περι- 
φέρειαν φ. j] in ras. V. 16. ποιῆσαι] δεῖξαι P 

17. γ᾽ F. 18. di ost ras. 1 litt. V. 29. γωνία] m. 2 


V. 98. debis] Pr. cri» ὀρϑῆς Bp; ὀρϑῆς ἐστιν V. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. 16 
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Sit cireulus 4BI'f, diametrus autem eius sit. BT, 
centrum auiem E, ei ducantur B4, ΑΓ, 44, AI. 
dico, angulum in B.4I' semicirculo positum ἡ B. AT 

r rectum esse, qui autem in seg- 
mento 4BI' maiore, quam est 
semicirculus, positus est, /..4 BI' 
minorem recto, qui autem in 
segmento 4477I' minore, quam 
est semicireulus, positus est, 

3 L 44I' maiorem recto esse. 

dueatur 4E, et educatur B.4 ad Z. et quoniam 
BE-— EA, erit etiam [, 4BE — B AE [I, 5]. rursus 
quoniam I'E — E 4, erit eliam [. 4I'E — DAE. ergo 
LBAI- ABI'J- AI'B. uerum etiam angulus ex- 
terior trianguli 4BI, L ZAT' — ΑΒΓ ΑΓΒ (I, 32]. 
itaque ( BAI'— ZATI. rectus igitur est uterque 
[L, def. 10]. ergo angulus B.AI' in semicirculo B.4I* 
positus rectus est. 

el quoniam trianguli 4BI'duo anguli 4BI, BAT 
duobus rectis minores sunt [I, 17], et ( B.AI' rectus 
est, ὁ 4BI' minor est recto; et in segmento ABI 
maiore, quam est semicirculus, positus est. 

et quoniam in circulo quadrilaterum est. 4BI'Z, 


zw 4 


BAET] P; EBA By, e corr. FV. 19. lE] P; AE F, V in 
ras. m. 2; EA Bp. E4] P; ED Bp,in ras. m. 2 FV. 
ἐστίν PB. καί] om P. γωνία ἡ FV (supra γωνία in V 
ras. est). 13. I'AE] in ras. m. 2 V. 15. ABI'] (alt.) Γ 
in ras. m. 2 V. γωνέαις] m. 2 V. 16. ἔση] (prius) m. 2 F. 
171. ΑΒΓ P. 18. ἐστιν PB, comp. p; ἐστι FV. 19. δύο] 
supra add. αἴ m. 1 F. 20. ABI', BAT'] ABTI' in spatio 6 
litt. m.2 F. ἐλάσσονές FV. 21. BAI] PFV; ΒΑΓ γωνία 
Bp. ἐλάσσων V. 


16* 
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ei in quadrilateris in circulis positis oppositi anguli 
duobus reclis aequales sunt [prop. XXIT], et angulus 
A BI' minor est recto, reliquus angulus 44] Γ᾽ maior 
est recto; οὖ in 441I' segmento minore, quam est 
semicirculus, posilus est. 


dico etiam, angulum maioris segmenti arcu ΑΒΓ 
οὐ recta “Γ᾽ comprehensum maiorem esse recto, mi- 
noris autem segmenti angulum arcu 4./lI' et recta 
AT' comprehensum minorem esse recto. et hoc statim 
adparet. nam quoniam angulus rectis B 4, AI' com- 
prehensus rectus est, angulus arcu ΑΒΓ et recta AT' 
comprehensus maior est recto. rursus quoniam an- 
gulus rectis ΑΓ, 412 comprehensus rectus est, an- 
gulus recta I'4 et arcu “4442 Γ comprehensus minor 
esl recto. 


Ergo in circulo angulus in semicirculo positus 
rectus est, qui aulem in segmento maiore positus est, 
minor recto, qui autem in segmento minore positus 
est, maior recto, et praeterea angulus segmenti ma- 


1; idem mg. m. rec. P); περιεχομένη ὀρϑὴ γωνία Bp. 14. 
ABI] AHD P; AHB BF, V m.2, p m.1; Γ add. p m. rec., 
ABO cum ras. inter 4 et B V m. 1. ADI] Γ΄ m ras. m. 
rec. B. 15. μείξων) μειξ- in ras. m. rec. B. 16. AI']| T4 
V. εὐθειῶν περιεχομένη in ras. m.2 V. 17. 44ΓῚ 44 
P. ἐλάττων] e corr. B m. rec., praeced. & m. 1; post ras. 
1 htt. V. 20. ἐλάττων ἐστίν BV. 21. τμήματι] om. PB 
FVyp. μείζων ἐστέν BVp. 22. γωνία] om. P, m.2 F. 
ἐστίν) om. P; m. 2 F. 
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ioris maior est recto minoris autem segmenti angulus 
minor recto: quod erat demonstrandum.!) 


XXXII. 


Si recta cireulum contingit, οὗ ἃ puncto contactus 
in circulum producitur recta secans circulum, anguli, 
quos haee cum contingenti efficit, aequales erunt an- 
gulis in alternis segmentis circuli positis. 

nam circulum 4 BIZ contingat recta EZ in puncto 
B, et à B puncto recta Bzf circulum 418 ΓΖ secans 

in eum producatur. dico, angu- 


BV los, quos Bzf cum contingenti EZ 
| efficiat, aequales fore angulis in 
22 alternis segmentis circuli positis, 
E P Ζ 


h.e. ( 284 aequalem esse angulo 
in segmento B.471 constructo, et 
L EB angulo in segmento Z4I'B 
consiructo aequalem. 
ducatur enim à B ad EZ perpendicularis B 4, et 


1) Corollarium per se parum necessarium hic prorsus 
praue collocatur, cum minime e propositione pendeat. 81 Eu- 
clides id adiicere uoluisset, post I, 82 ponere debuit. etiam 
collocatio uerborum ὅπερ ἔδει δεῖξαι et ratio codicum inter- 
polatorem arguunt; omisit Campanus. post Theonem demum 
additum esse uidetur. 


διαχϑῇ)} -α- in ras. V. — 11. τὴν ἐφαπτομένην V; corr. m. 2. 
17. αὐτό φ. 18. ἐφαπτομένης) -ς postea add. F. 19. τοῦ 
κύχλου τμήμασι V. τμήμασιν P. ὄτι] om.p. 920. ZB4 
A4BZ F;corr. m. 2. γωνία] om. Bp. ἐστί P. ἐν τῷ 
in ras. V m. 3. BA4| PF, V e corr. m. 2; 248 Bp. 

21. yovíe] seq. τῇ ὑπὸ 44B, sed eras. V. ΕΒ 4] 4 τὰ ras. 
V; ABE F, corr. m. 2. yovía] PF, V in ras. m. 2; om. 
Bp. ἐστίν P. 22. 4I'B] I'e corr. m.? V. γωνίᾳ) 
seq. τῇ ὑπὸ 4I'B V (eras), idem mg. m. 2 F. 
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in areu B Z1 sumatur quodlibet punctum I et ducantur 
44, 41, ΓΒ. ei quoniam circeulum 4.8 Γ4 contingit 
'ecta EZ in B, et ἃ puncto contactus ad contin- 
rentem perpendicularis ducta est B4, in B.4 centrum 
rit cireuli 4BI [prop. XIX]. itaque B.4 diametrus 
δῦ circuli 4BIf. quare ( 4448, qui in semicireulo 
j)ositus est, rectus est [prop. XXXI]. ergo reliqui 

BAA-- ABA ' 
mi recto aequales sunt [I, 32]. uerum etiam {. ABZ 
ectus est. itaque ( 4BZ — BA44 --- 4B. sub- 
rahatur, qui communis est, /, 4B. itaque 

L4BZ — BAA, 
|ui in alterno segmento circuli positus est. et quo- 
uam quadrilaterum in circulo positum est. 4BI'Z, 
ppositi anguli eius duobus rectis aequales sunt 
prop XXII]. sed etiam ( 4BZ--44BE duobus 
eclis sunt aequales [I, 13]. itaque 

4BZ -- ABE-— BAA -4- BIA, 

(uorum / B.4 4 — 4BZ, ui demonstratum est. ita- 
ue L ABE — 4ΓΒ, qui in alterno segmento circuli 
1I'B positus est. 

Ergo si recta circulum contingit, et a puncto con- 
actus in circulum producitur recta secans circulum, 
nguli, quos haec cum contingenti efficit, aequales 
runt angulis in alternis segmentis circuli positis; 
uod erat demonstrandum. 


í ὑπὸ BA4, 4 ΓΒ. 15. εἰσὶ δέ --- 16. ἴσαι] P (εἰσίν): om. 

heon (BF V p). 17. 4BZ] htt. 4B e corr. m.1F In 
5 mg. m.1: af εἶσι δυσὶν ὀρϑαὶς ἴσαι διὰ τὸ εὐθεῖαν τὴν 
π᾿ εὐθείαν (-ἀν non liquet) τὴν EZ ὡς ἔτυχε ἑστάναι. 

4, i. τοῖς] insert. m. 9 F. 
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XXXIII. 


In data recta segmentum circuli construere, quod 
ingulum capiat aequalem dato angulo rectilineo. 

Sit data recta 4B, et datus angulus rectilineus is, 
jui δὰ Γ΄ positus est. oportet igitur in data recta 
4B segmentum circuli construere, quod angulum ca- 
jiab aequalem angulo ad I' posito. 

angulus igitur ad I' positus aut acutus est aut 
'éctus aut obiusus. sit prius acutus, et, ut in prima 


Nr figura, ad 4B rectam et punctum 4 
4 construatur angulus aequalis angulo 
4 ad I'posito ( Β4“4 [I, 283]. itaque 


L Β44 acutus est. ducatur ad Ζ4 
perpendicularis 4E, et 4B in duas 
paries aequales secetur in Z, ei a Z 
puncto ad 4B perpendicularis ducatur 
H ZH, et ducatur HB. 
et quoniam 44Z — ZB, et communis est ΖΗ, duae 
eciae 4Z, ZH duabus ΒΖ, ZH aequales sunt; et 
. 42Η — BZH. ilaque 4H — BH [I, 4]. quare 
irculus centro H radio autem H4 descriptus etiam 
Per B ueniet. describatur et sit 44 BE, et ducatur EB. 
am quoniam ab 44 termino diametri 4 E ad 4 E per- 


1. καταστροφῆς φ. καὶ συνεστάτω Bpg; καί om. P, m. 2 
r. 19. 4 σημείῳ! πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ A V. 18. ἐστίν 
'F. x«l ἤχϑω Bp. 44| 44 ΒΥ». Dein add. ἀπὸ 


οὔ 4 σημείου Bp, P m. rec. 14. 4E] E in ras. V. καὶ 

ετμήσϑω ἡ AB] mg. m. 2 F. 18. δύο] (alt.) δυσί V p. 

IZ] ZB Bp, FVm 2. εἰσί Vp. 19. γωνίᾳ] P; om. BF Vp. 
BZH)]P; HZB Bp, V (sed H et B in ra8.); ZB SUpr& Sor 

I m.1 ἴση iov, V. 20. BH] HBF. 23. EB] BEP 
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pendieularis ducta est 42/, recta 4421 circulum 4B E 
contingit [prop. X VI xóg.). iam quoniam circulum 4 B.E 
conüngit recta 7471, et ab ^4 puncto contactus in circu- 
jum 44 B E producta est recta 4 B, erit |. 224 B — AEB, 
qui in allerno segmento circuli positus est (prop. XXXII]. 
uerum / 4.418 angulo ad I' posito aequalis est. ita- 
que angulus ad I' positus angulo 4EB aequalis est. 
ergo in data recta 4B segmentum circuli 4EB de- 
scriplum est, quod angulum capiat 4EB angulo dato, 
qui ad I' positus est, aequalem. 
iam uero angulus ad J' positus rectus sit. ei rursus 
propositum sit, ut in recta 4B segmentum circuli 
deseribatur, quod capiat angulum recto angulo ad I' 
posito aequalem. construatur rursus 
A angulus B.47/ recto angulo ad Γ 
posito aequalis, ut in secunda figura 
factum est, οὐ 4B in Z in duas partes 
aequales secetur, et centro Z radio 
autem alterutra rectarum Z 4A, Z B cir- 
DB culus describatur 4EB. itaque recta 
A 4 cireulum 4 B E contingit, quia angulus ad 4 positus 
rectus est [prop. XVI xoo.]. et ( B.421 angulo in seg- 
mento 4EB posito aequalis est; nam hie et ipse rectus 
est, quia in semicirculo positus est [prop. XXXI]. uerum 
L B.A4 eliam angulo ad I' posito aequalis est. ergo 
etiam angulus in segmento 44 E B positus aequalis est an- 


m.9 V. ἴση] PF; om. BVp. 21. τμήματι ἴση BVp; supra 
τμήματι in F duae litt. eras. (y*?). 22. iy] m. rec. P. 

καί) PF; om. BVp. 98. ἐστιν ἴση BVp. καί — 34. τῷ 
ΓῚ om. Bp; supra est ras. in V. 24. AEB] in ras. m. 2 V. 
Dein add. τμήματι P m. rec. ἴση ἐστί] P (éorív); om. V; ras. 
6litt. F. D|P,F m.1; ἴση ἐστίν add. F m. 2; I' ἐστιν ion V. 
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"ulo ad I' posito. ergo rursus in 44 B segmentum circuli 
escriptum est 4, quod angulum capiat aequalem 
ngulo ad I' posito. 

iam uero angulus ad I' positus 
obtusus sit, et ad rectam 4B et 
punctum 4 ei aequalis construatur 
L B4 4, ui in tertia figura factum 
est, el ad 4471 perpendicularis du- 
catur 4E, et rursus 4B in Z in 
duas partes aequales secetur, et ad 
AB perpendicularis ducatur ZH, 
t ducatur HB. οὐ quoniam rursus AZ -— ZB, 
ti ZH communis est, duae rectae 4Z, ZH duabus 
3Z, ZH aequales sunt; et |, 4ZH -- BZH. itaque 
1H — BH [I, 4]. itaque circulus centro H et radio 
1.4 descriptus etiam per B ueniel. cadat ut 48. 
t quoniam ad diametrum 4E in termino perpendi- 
ularis ducta est 4f, recta 471 circulum AEB con- 
ingit (prop. XVI πόρ.]. et ab 44 puncto contactus 
rodueta est 4B. itaque ( B.4241 angulo in alterno 
egmento circuli, 46 B, constructo aequalis est [prop. 
XXII]. sed ( Β44 angulo ad I' posito aequalis est. 
|uare eliam angulus in 40 B segmento positus angulo 
d I'posito aequalis est. 

Ergo in data recta 4B segmentum circuli con- 
truetum est 460 B, quod angulum angulo ad I'posito 
equalem capiat; quod oportebat fieri. 


iras. m.9 V. σσυνεσταμένῃ PF. αλλά P. 280. ἐστί V. 
21. γωνέα] om. V. ἐστίν P. 29. ἄρα δοϑείσης] PF; 
οϑείσης ἄρα BVp. 448] in ras. FV. — 23. δεχόμενον] corr. 
x ἐχόμενον m. 1 P. 
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XXXIV. 


Α dato circulo segmentum auferre, quod angulum 
capiat dato angulo rectilineo aequalem. 
Z Sit datus circulus ABT, 
Pu et datus angulus rectilineus 
is, qui ad 47 positus est. 
oportet igitur & circulo 
B5 | A BI' segmentum circuli au- 
ferre, quod capiat angulum 
a 1 aequalem dato angulo recti- 
E lineo, qui ad “7 positus est. 
ducatur EZ circulum ABI" contingens in puncto 
B, et ad rectam ZB et punctum eius B angulo ad Z 
posito aequalis construatur ZBI' [I, 23]. 
iam quoniam cireulum A4BI' contingit recta EZ, 
el à puncto contactus B producta est ΒΓ, (ΖΒΓ 
aequalis est angulo in ΒΑΓ alterno segmento con- 
siructo [prop. XXXIIJ. uerum / ZBI' angulo ad Z 
posito aequalis est. quare etiam angulus in segmento 
BAI positus aequalis est angulo ad 7f posito. 
Ergo ἃ dato circulo 4BI' segmentum ablatum 
est B.4I, quod capiat angulum aequalem dato angulo 
rectilineo, qui ad 47 positus est; quod oportebat fieri. 


XXXV. 


Si in circulo duae rectae inter se secant, rectan- 


V. ΒΑΓῚ BA e corr. m. 2 V; ΑΒΓ F. 16. συνεσταμένῃ 

F. γωνίᾳ ἴση ἐστίν V. τῇ] γωνία ἴση ἐστί vj V. 17. ἐστιν 

ἴση] om. V. τμήματι] P; τμήματι γωνέα Theon (BFV p). 

18. ἐστίν P. γωνίᾳ} P; om. BFVp. 19. τοῦ] (ali.) om. 

F. τμῆμα τι V et corr. ex τμήματι F. 22. 16] euan. F. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. 17 
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gulum comprehensum parlibus alterius aequale est 
rectangulo comprehenso partibus alterius. 
nam in circulo 4BIf duae rectae A41, B4 inter 
se secent in E puncto. dico, esse 
AE» EI' 2 AE »« EB. 
jam si 4I, Bf per centrum duc- 
iae sunt, ita αἱ E centrum sit circuli 
2 4 ABI'A, manifestum est, esse 
AE» EDI -—4EXEB, 
cum aequales sint 4E, ΕΓ, 4E, EB. 
ne sint igitur ΑΓ, 48 per cenirum ductae. et 
sumatur centrum circuli 4BI'Z, et sit Z, et à Z ad 
rectas 41, 4B perpendiculares ducantur ZH, Z6 et 
ducantur ZB, ZI, ZE. et quoniam recta per cen- 
irum ducta HZ aliam rectam AT' 
4 non per centrum ductam ad rectos 
angulos secal, eadem eam in duas 


v). partes aequales secat [prop. III]. 
A ilaque 4H — HI: iam quoniam 
X— recta A4T'in partes aequales diuisa 
D est in H, in imnaequalss autem in 


E, eni 4E »« EI' -- HE? — HI? [11,5]. commune 
idiiciatur H Z?. — itaque 

AE» ET 4- HE? 4- HZ! -- IH? -4- HZ? 
aerum ZEE? — EH? -- HZ? et 


n. 1; μὴ διά B, V m. 2, p m. 2. καί] mg. m. 2 F. 14. 
4BI'4]lhtt. I''41inras.m.9 V. Dein add. κύχλου P m. rec, F 
j)o8tea insert., V m. 9. 17. HZ] ZH P. 18. μή] postea 
nsert. F. 19. τέμνει] (alt) PFV; τεμεῖ Bp (F m. 2). 22. 
HE V m. 1, corr. m. 9. 98. ΗΓ τετραγώνῳ V. κοινόψ) 
»m. P, post προσκείσϑω add. m. rec. 25. HE, HZ] alt. H 
| corr. m. 2 V; ZH, HE P (ZH corr. ex ZE m. rec.) ἴσα 
2, ἐστίν P B. 
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ZI* -- ΓΗ -ἰ HZ? (1, 41]. 
itaque AES EI--ZE?-ZI?. sed ZI'«ZB. 
itaque 4E »« ΕΓ -ἰ EZ! — ZB. eadem de causa!) 
erit 4 E »« EB -- ΖΕ" — 283. sed demonstratum est 
eliam 4E »« EI'-- ZE? — 2853. itaque 

AE EI'--ZE! — AE» EB -- ZE*. 
subtrahatur, quod commune est, ZE?. itaque 
AES ED-—ZA4EEB. 

Ergo si in circulo duae rectae inter se secant, 
rectangulum comprehensum partibus alterius aequale 
est rectangulo comprehenso partibus alterius; quod 
erat demonstrandum. 


XXXVI. 


Si extra circulum punctum sumitur, et ab eo ad 
circulum adcidunt duae rectae, et altera harum circu- 
lum secat, altera contingit, rectangulum comprehensum 
lota recta secanti ei parte eius exirinsecus inter punc- 
ium οὗ partem ambitus conuexam abscisa aequale erit 
quadrato contingentis. 

Nam extra cireulum ΑΒΓ sumatur punctum 4f, 
ei a 4 ad cireulum A4BI'adcidant duae rectae 4 ΓΑ, 


1) ΒΘ — ΘΖ (prop.II. BE»« EA -- ΕΘ -- ΒΘ" (IL5). 


BE»xE4--E8?-L.Z8!-— Β6"-} 26" — ΒΖ" 
— ΒΕ;«Ε4-. 283 (1, 47). 


τμημάτων) τῶν τμημάτων p. 11. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] ὅπερ φ. 
18. Av 


F; corr. m. 2. 20. προσπίπτωσιν P. 52. ἔσται 
om. FV. τῆς ὅλης τῆς p, Fm.2. 24. περιφερείας] ΒΡ; 
add. περιεχόμενον ὀρθογώνιον V, F mg. m. 1. 5. icov 


ἐστί F V. 
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IB, eti I4 circulum ABI' secet, B1 autem con- 
ngat. dico, esse 471 »« 4Γ — 4B*. 
recta 71 1'4 igitur aut per centrum ducta est aut non 
er centrum. sit prius per centrum ducta, et centrum 
rculi 4 BI' sit Z, et ducatur Z B. itaque |, Z8 4 rectus 
3t [prop. XVIII]. et quoniam recta 4I' in Z in duas 
aries aequales diuisa est, et ei adiecta est ΓΖ, erit 
44» 4I -: 2Γ3.-- 24" [11,6]. sed 
ΖΓ: ΖΒ. quare 
AA x AT --ZB! -- 2 an. 
esi, autem Z4Zf? — ZB? -- B 4) (I, 41]. 
T itaque 4 4»« 4I'4- ZB? — ZB? -4- B 43. 
4 subtrahatur, quod commune est, ΖΒ 
aque 4271 »« 4Γ — 485. 
iam ne sit 7/14 per centrum ducta circuli ABT, 
ὁ sumatur centrum E, et ab E ad AI' perpendicu- 
iris ducatur EZ, οὐ ducantur EB, EI, EZ. aque 
EB rectus est [prop. XVIIIJ. et quoniam recta 
er centrum ducta EZ rectam non per centrum duc- 
tam ΑΓ ad rectos angulos seca, 
eadem eam in duas partes aequales 
E secat [prop. III]. quare 4Z — ΖΓ. 
.-44 €t quoniam recta A4T' in duas par- 
les aequales secta est in Z puncto 
el ei adiecta est ΓΖ, erit 


4 E 


2. 2r) in ras. m. 2 V. 28] ZI'P, corr. m. rec. 318. τῷ 
ILE cov δὲ τό Theon (BF Vp). ἴσα ἐστὶ τά] P; τοῖς Theon 
BFVp) 14. ZB, B4] 4B,ZB P. . Post B Theon add. 
᾿ρϑὴ γὰρ ἡ ὑπὸ ZB1 (BVp et F, ubi 4 postea insertum est). 
, 90. co (pr m.9 F. 22. EB] corr. ex EZ F. 23. δια] 
j διά BV. 26. τέμνει] (alt.) reus? Bp. 26. ΖΓ] in ras. 
n. 9 V; ΓΖ F. 
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A4 ATI - ZI* 4- 24) ΠῚ, 6]. 
ymmune adiicjatur ZE?. quare 
AA» AT 4- Z3 -- ΖΕ)" e 243... ΖΕ3 

d EI? «- ΓΖ“ -- ZE* [I, 47]; nam /, EZI' rectus 
t. οἱ ΕΖ) — 42* -- ZE? [id]. itaque 

Ad» AT - - EI? — Ε δ", 
d ΕΓ“ EB. quare 44 »« 4Γ- EB? — E 4. 
d EB? -- Bzf! — Ε 4" (I, 47]; nam / EB 4 rectus 
t. ilaque 4241 »« 4Γ -ἰ EB? — EB? -- Β “43. sub- 
&hatur, quod commune est, EB*. ilaque 

44d xd -- 4B: 

Ergo si exir& circulum punctum sumitur, et ab eo 
| cireulum adeidunt duae rectae, et altera harum 
reulum secat, altera contingit, rectangulum compre- 
xnsum iota recta secanti et parte eius extrinsecus 
ter punctum et partem ambitus conuexam abscisa 
xQuale erit quadrato contingentis; quod erat demon- 
randum. 


XXXVII. 


Si exira circulum punctum sumitur, et ab eo ad 
ireulum adcidunt duae rectae, et altera harum cir- 
ium secat, altera adcidit tantum, et rectangulum 


. Z4] 42 FP. gott δέ] ἀλλὰ τοῖς P. 6. ΓΖ] P; 4Z 5 
4 BV p. ἘΓῚ ; l'E P m.1; ΕΖ BF V, n: corr. 


o] F, τό g. 10. ΕΓῚ ἢ lÉ n 11. ἐσείν P, ut lin. 12. 
4] E corr. in Α m. rec. F. 12. τῶν] ins. m. rec. 

3, γωνέα] m. 2 V. 17. «el ἀπ᾽ αὐτοῦ — 22. τετραγώνῳ] 
xl τὰ ἑξῆς ΡΒΕΥ. 20. τῆς ὅλης τῆς p. 24. 18 

7. τέμνει F, corr. m. 1. 
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mprehensum tota recta secanti et parte eius exirin- 
cus inter punctum οἱ partem ambitus conuexam 
iscisa aequale est quadrato adcidentis, recta adcidens 
rculum continget. 
nam exira circulum 4BI' sumatur punctum 4, et 
E & 41 ad circulum ABI" adcidant 
duae rectae 4/14, 4B, οἱ 4T'4 
circulum secet, ΖΒ autem ad- 
cidat, ei sit 
A4 xx AD -— 4853. 
dico, rectam Ζ B circulum ABI" 
contingere. 
ducatur enim circulum 4 BI' contingens 4 E [prop. 
VII) et sumatur centrum circuli 4BI, et sit Z, et 
cantur ΖΕ, ZB, 24. itaque ( ZE41 rectus est 
rop. XVIIIJ. et quoniam ZE circulum 4 BI^ con- 
igit, secat autem ZI'4, erit 44 »« 4Γ — AE? 
rop. XXXVI]. erat autem etiam 421 »« Ζ Γ — 2 B*. 
que ΖΕ" — 4B*; quare 4E — 4B. uerum etiam 
E-— ZB. itaque duae rectae 71 E, EZ duabus ZB, 
Z aequales sunt; ei basis earum communis est Ζ 2f. 
ique ( 2EZ — 48Ζ [1,8]. uerum [, Z42EZ rectus 
L. quare etiam ( 4182 rectus; et ZB producta 
imetrus est; quae autem ad diametrum circuli in 


B 
A 


| dec] δὲ ἄρα, del δέ m.1 F. 20. ἐστιν B. ΖΕ] litt. Z 
ras. FF. 21. δυσί V p. 4 B, BZ] corr. ex Z E, EZ m.2 
εἰσίν». 32. Z4] litt. 44 in ras. m. 2 V. — 23. ἴση ἐστίν 
24. ZB] B, F post ras. 1 litt. (mg. m. 1: yo. ἡ 42); 

? P, et V corr. ex ZB m. 2; EZB in ras. p. 


10 
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μένη ἐφάπτεται τοῦ κύκλου ἡ 4B ἄρα ἐφάπτεται 
τοῦ A4BI' κύχλου. ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται, κἂν τὸ 
κέντρον ἐπὶ τῆς 4 τυγχάνῃ. 

᾿Εὰν ἄρα κύκλου ληφϑῇ τι σημεῖον ἐκτός, ἀπὸ δὲ 
τοῦ σημείου πρὸς τὸν χύχλον προσπίπτωσι δύο εὑ- 
ϑεῖαι, καὶ ἡ μὲν αὐτῶν τέμνῃ τὸν κύκλον, ἡ δὲ προσ- 
πίπτῃ,. ἦ δὲ τὸ ὑπὸ ὅλης τῆς τεμνούσης καὶ ᾿τῆς 
ἐκτὸς ἀπολαμβανομένης μεταξὺ τοῦ τε σημείου καὶ 
τῆς κυρτῆς περιφερείας ἴσον τῷ ἀπὶ τῆς προσπιπτού- 
656, ἡ προσπίπτουσα ἐφάψεται τοῦ κύκλου" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


1. τοῦ] τοῦ 4ΒΓ Vp, F m. 2. τοῦ κύκλου" ἡ dB ἄρα 
ἐφάπτεται) mg. m.1 B; item P, addito καί ante τοῦ. ἡ 48 
— 9. κύκλου] om. p; mg. m. 2 V. 2. δή) δέ V, corr. m. 2. 
3. 4A] l'in ras. m. 1 B. τυγχάνει P, corr. m. 1. 4. ἀπὸ 
δὲ — 10. κύκλου] καὶ τὰ ἑξῆς PBEVp. 11. Εὐκλείδου στοι- 
χείων y ΡΒ, Εὐκλείδου στοιχείων τῆς Θέωνος ἐκδόσεως y F. 
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rmino perpendicularis ducta est, cireulum contingit 
rop. XVI xog.]. itaque 24/B circulum 4 BI' contin- 
t. similiter demonstrabitur, etiam si centrum in 
I' cadit. 

Ergo si extra circulum punctum sumitur, et ab 
| &d circulum adcidunt duae rectae, et altera harum 
rculum secat, altera adcidit tantum, et rectangulum 
»mprehensum tota recta secanti et parte eius extrin- 
cus inter punctum ei partem ambitus conuexam abs- 
s& aequale est quadrato adcidentis, recta adcidens 
irculum continget; quod erat demonstrandum. 


IV. 


Definitiones. 

l. Figura rectilinea in figuram rectilineam inscribi 
diur, eum singuli anguli figurae inscriptae singula 
era eius, in quam inscribitur, tangunt. 

2. Similiter figura circum figuram circumscribi di- 
ur, cum singula latera circumscriptae singulos an- 
los eius, circum quam circumscribitur, tangunt. 

9. Figura rectilinea in circulum inscribi dicitur, 
m singuli anguli inscriptae ambitum circuli tangunt. 

4. Figura autem rectilinea circum circulum circum- 
"bi dieitur, cum singula latera circumscriptae am- 
jum circuli contingunt. 

5. Similiter autem circulus in figuram inscribi di- 
iur, eum ambitus circuli singula latera eius, in quam 
scribitur, tangit. 

6. Circulus autem circum figuram circumscribi di- 
ir, cum ambitus circuli singulos angulos eius, cir- 
m quam circumsceribitur, tangit. 


Def. 1. Boetius p. 879, 19. 2. Boetius p. 379,22. 


as. F. 11. ἐπιγραφομένου P. 16. ἐφάπτηται] Bp; ἐφ- 
τεται P; ἅπτηται ΕΥ. 17. δέ] δὲ ὁμοίως Ῥ. ὁμοίως] 
B; om. p; εὐθύγραμμον, supra scr. ὁμοίως m. 2, FV. 

ἥμα εὐθύγραμμον FV. 
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1. Recta in circulum aptari dicitur, cum termini 
eius in ambitu circuli sunt. 


I. 


In datum cireulum datae rectae non maiori, quam 
est diametrus circuli, aequalem rectam aptare. 

Sit datus circulus 4BI', data autem recta non 
maior diametro circuli sit. 7f. oportet igitur in ΑΒΓ 
cireulum rectae 7f aequalem rectam aptare. 

ducatur circuli 4BI'diametrus BI. iam si 

A ΒΓ - 2 
ΠῚ effectum erit, quod propositum est; 
nam in circulum ABI' rectae 7 
B aequalis aptata est ΒΓ. sin BI' 4, 
ponatur ΓΕ — 4, et centro I, radio 
4 autem ΓΕ circulus describatur E.4Z, 

et ducatur I'4. 

iam quoniam I' punctum centrum est circuli E AZ, 
erii I'4 — ΓΕ. sed ΓΕ — 2. quare etiam. zf — ΓΑ. 

Ergo in datum circulum A4BI^ datae rectae 7f ae- 
qualis aptata est I'4; quod oportebat fieri. 


II. 


In datum circulum triangulum dato triangulo ae- 
quiangulum inscribere. 


μή V. ἡ 4] om. V; in F euan. 13. ἐνείρμοσται B. 
γάρ] supra m. 1 P. 4) F; B g. 14. δέ] P, Campanus; 
δὲ οὔ Theon CPP: δ᾽ οὔ V). 16. κείσϑω]) καὶ κείσϑω Bp. 
κέντρῳ μέν B 16. Ε4Ζ]) PF; in ras, m. 2 V; 42 Bp. 
18. EAZ] AEZ P. 19. τῇ 4] PF, V m.2; ἡ 4 Bp, V m.i; 
4 in ras. V. ἡ ΓΕ PF, V m. 2; τῇ PE Bp, V m. 1; ΓΕ 
in ras. V. 20. 41] seq. ras. 1 litt, F. ΓΑ] 4Γ FY. 

ἴση ἐστίν F. 22. Post εὐθείᾳ add. μὴ μεέξονι οὔσῃ τῆς τοῦ 
κύκλου διαμέτρου Bp, m. 2 mg. F'V. ἐνείρμοσται B 


Euolides, edd. Heiberg et Menge. 18 
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Sit datus cireulus 4BI', datus autem iriangulus 
"EZ. oportet igitur in A4BI' circulum iriangulo 
EZ sequiangulum triangulum inscribere. 

ἀποδέον circulum 4BI' in 4 contingens H6 

(II, 17), et ad 46 rectam et 
N punctum eius ,f angulo 44 EZ 
aequalis construatur / 8 4I", et 

Z ad 4H rectam οἱ punctum eius 

4 angulo ZZ E aequalis / H.4 B 
9 [1,38], et ducatur BI. 

iam quoniam circulum 4 BI" contingit recta 446, et 
' 4 puneto contactus in circulum producta est recta 
D, erit [, 4I' -- ΑΒΓ, qui in alterno segmento 
situs est [III, 32]. sed / 64I'—— 4 EZ. quare 
iam [4 BI'— 4 EZ. eadem de causa etiam 

L 4“ ΓΒ - AZE. 
que etiam / BAI'«— EZZ [I, 32]. itaque irian- 
dus 4BI' aequiangulus est triangulo 4ΕΖ, et in 
reulum 4 BI" inscriptus est. 

Krgo in datum cireulum dato triangulo aequian- 
dus triangulus inscriptus est; quod oportebat fieri. 


III. 
Cireum datum circulum dato triangulo aequian- 
dum triangulum circumscribere. 


A ἐπαφῆς εἰς τὸν κύκλον] ἁφῆς Bp. 12. εὐϑεῖα] τις ΒΡ. 
Post ΘΑ͂Γ' in B ins. γωνέα m. rec. 14. ἀλλά P 

& γωνέα) in ras. m. 2 V; γωψέα ἄρα F. 4 EZ) litt. 4E 
ras. m. 92 V. 16. διὰ τα αὐτά — 17. ἴση] mg. m. 1 F. 
.AT'B) Be cor. m. 1 p. 4ZE] E in ras. m. 2 V, 17. 


'πῇῷ m. 2 V. E42) Eins. m.1 p; 4EZ F. 18. ἴση 
είν BF p. ἰσογώνιον — 19. eo d P. 21. ἐἰσόγω- 
ν F; corr. m. 1. ποιῆσαι) δεῖξαι BV; ἐν ἄλλῳ" δεῖξαι m. 


mg. F. 
18* 
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Sit datus circulus 4BI', datus autem triangulus 
4EZ; oporlet igitur circum 4BI' circulum triangulo 
4EZ saequiangulum triangulum circumscribere. 

educatur EZ in utramque partem ad puncta H, 
9, eb sumatur K centrum circuli 4BI*, et producatur 
itcunque recta KB, οἱ ad rectam KB et punctum 
jus K angulo ZEH aequalis construatur / BK .4, 

ν 9 angulo autem 4/Z6 aequalis 

LBKI'[I1,23]. et per puncta 

4, B, I' ducantur cireulum. 

ABI' contingentes 44M, 

MBN, NIA [III, 17]. et 

4 Z2 N quoam 4M, MN, NA 

ireulum .4BI' contingunt in punctis 4, B, Γ et 

» centro K ad puncta 4, B, I' ductae sunt KA, 

KB, KI, anguli ad 4, B, I' puncta positi recti sunt 

1Π, 18]. et quoniam quadrilateri 4MB K quattuor 

inguli quattuor rectis aequales sunt, quoniam 4 MBK 

in duos triangulos diuiditur [cfr. I, 32], et anguli 

K 4M, KBM recti sunt, reliqui 4K B -]- 4MB duo- 

bus rectis aequales sunt. uerum etiam ZEH -|- 4EZ 
duobus rectis aequales sunt [I, 13]. itaque 
AKB -- 4MB — AEH -- AEZ, 

jiorum [| 4KB — ZEH. quare ( 4MB — AEZ. 

militer demonstrabimus, esse etiam ( 4N B — ZZE. 


γωνίαι] P; γωνίαι δύο ὀρϑαί εἰσιν B et p (εἰσι); γωνίαι 
Mo ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσιν F et V (δυσίν et εἰσι). λοιπαί 
— 90. εἰσίν bis F. 420. εἰσιν ἴσαι p. 21. εἰσί] εἰαίν P. 
«ecl δέ — ἴσαι] mg. m. 2 V. 23. ἴσαι εἰσίν, ὧν ἡ ὑπό] in 
48. m. 1 B. 25. δή] δὲ F (corr. m. 1), V (corr. m. 2). 
ANB] Bp; l'NB P; ANM V (N corr. ex H); ANB Y seq. 
patio 9 litt.; 4 corr. m. 2 ex 4. 
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quate etiam ({ MAN — EZZ. itaque triangulus 
AMN irangalo ZEZ aequiangulus est; et circum 
M BI circulum cireumscriptus est. 

Ergo circum datum circulum dato triangulo ae- 
quiangulus iriangulus circumscriptus est; quod opor- 
tebat fieri. 

IV. 


In datum triangulum circulum inscribere. 
Sit datus triangulus 4BI* oportet igitur in trian- 
gulum A4BI'circulum inscribere. 
secentur enim angul ABI, 


4 AI'B in duas partes aequales 
ZA rectis B Zl, ΓΖ |I, 9], quae con- 


T Sa , currant in 7/ puncto [I ait. 5], 
c .— et a Zf ad rectas 4B, BI, LA 

Z ——p perpendiculares ducantur ΖΕ, 

42, 4H. et quoniam 
LABA — TD BA, 

el | BEZ — BZ4, quia recti sunt, duo trianguli 
EB, ZB4 duos angulos duobus angulis aequales 
habent, et unum latus uni lateri aequale, quod sub 
altero aequalium angulorum subtendit commune utrius- 
que B.Z. itaque etiam reliqua latera reliquis lateribus 
aequalia habebunt [I, 26]. itaque 4 Εἰ — 2ΖΖ. eadem 
de causa eliam 4 H — 241Z.!) ergo ires rectae 27 Ε, 
42, 4H inier se aequales sunt. itaque qui centro 


1) Nam ( PH — ATZ, A4HI' — 427, AT — AT, 
ium u. I, 26. 


ἔχοντες V, corr. m. 2. 20. τήν] om. Bp. 24. τῇ] seq Tas. 
1 litt. B. Post ἴση add. Theon: ὥστε xol ἡ 4E τ 

don» ἴση (BFp et om. ἐστιν V); om. P, Campanus. LED τρεῖς 

— 280,1: ἀλλήλαις εἰσίν} om. p; mg. m.rec. B. εὐϑεῖαι) τα Υ͂. 


ELEMENTORUM LIBER IV. 281 


γὺ radio qualibet rectarum ΖΕ, 41Z, 41H?) descri- 
ir circulus, eliam per reliqua puncta ueniet οὐ rectus , 
; BI, I:4 conünget, quia recti sunt anguli ad 
eta E, Z, H positi. nam si eas secat, recta ad 
neirum circuli in termino perpendicularis ducta 
& circulum cadet; quod demonstratum est absur- 
1 esse [III, 16]. itaque circulus centro z/ ei radio 
libet rectarum 4E, 4Ζ, 4H descriptus rectas 4B, 
; l4 non secabit. itaque eas continget, et circulus 
riangulum 44 B l'inscriptus erit. inscribatur ut ΖΗ E. 
Ergo in datum triangulum A BI' circulus inscriptus 
EZH; quod oportebat fieri. 


V. 


Cireum datum triangulum circulum circumscribere. 
Sit datus triangulus 4BI: oporlet igitur cireum 
um triangulum A4BI' circulum circumscribere. 
secentur rectae 4B, ΑΓ in duas partes aequales 
punctis Zl, E [I, 10], et à punctis 4, E ad 48, 
' perpendiculares ducantur 74/Z, EZ. concurrent 
iur aut intra triangulum A4 BI'aut in recta BI' aut 
ἃ BI. 


1) Graecam locutionem satis miram et negligentem sae- 
; (p. 280,9. 282,8. 290,22. 292,8) praebent boni codd., 
m ut corrigere audeam. 


2, 2, H] PBFVp, d Basil; ΖΕ, 4Z, 4H Gregorius. 


ὕκλος P. τεμεῖ)ὴ PV, F m. 2; τέμνει Bp, F m. 1. 10. 

| I4 e corr. m.2 V. n om. 11. ἐγγεγράφϑω ὡς 
HE] P; om. Theon (BF Vp). 13. eig) oc post ras. 2 litt. 

cort. m. 1. δοθέντι P, corr, m. 1. γέγραπται F. 


ὁ] om. P. 20. AB BA P. va] τό F, sed corr. — 29. 
A e corr. P; ΑΓ εὐϑείαις F m. rec. EZ] ZE P. 
δή) P; δέ BF Vp. 7] supra m. 1 F. 
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prius igitur intra concurrant in Z, et ducantur 
, ZI, Z4. οἷ quoniam 44 -- 248, communis 
m ei perpendicularis 7/Z, erit 4Z — ZB (I, 4]. 
liter demonstrabimus, esse etiam ΓΖ «» 42; quare 
m ZB «» ZI: ergo ires rectae Z4, ZB, ZI" inter 
vequales sunt. itaque qui ceniro Z et radio qua- 
b rectarum Z 4, ZB, ΖΓ describitur circulus, etiam 
reliqua puncta ueniei ei erit circum triangulum 
I' cireumscriptus. circumscribatur ut 4.8Γ. 


P i 


(m uero ZZ, EZ in recta BI' concurrant in Z, 
t factum est in figura altera, et ducatur 4Z.  si- 
ter demonstrabimus, punctum Z centrum esse cir- 
cireum triangulum A4BI' circumscripti.) 

um uero ZZ, EZ ultra triangilum A4BI" concur- 
t*) in Z, sicut factum est in figura tertia, et du- 
tur 4Z, ΒΖ, ΓΖ. et quoniam rursus 4 z — ΖΒ, 
4Z communis est ei perpendicularis, erit [I, 4] 
— BZ. similiter demonstrabimus, esse etiam 

ΓΖ -— 42. 


D Hunc casum segregauit Euclides, quia hic sola 4Z du- 
est. 


2) Quamquam offensionis non nihil habet inconstantia, qua 
lo ἐκεὸς τοῦ ABI' τριγώνου (p. 282,17. 984, 15) scribitur 
lo ἐκτὸς τῆς BI'(p. 280,24), tamen τῆς BI' contra codices 
80, 24 uix cum Gregorio in τοῦ 4 BI' τριγώνου corrigendum 
p. 282,15 iam ex P correctum est), cum optime intellegi 
nt, modo éxróg uertamus: ultra. 
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Ὁ etiam ΒΖ « ΖΓ. itaque qui centro Z et radio 
ἰοὺ rectarum Z4, ZB, ΖΓ describitur circulus, 
n per reliqua puncta ueniet, et cireum triangulum 
D' cireumscriptus erit. 

&rgo circum datum triangulum circulus circum- 
xus est; quod oportebat fieri. 

αὐ adparet, si centrum circuli intra triangulum 
lerit, angulum ΒΑΓ in segmento maiore, quam 
semicirculus, positum minorem esse recto, sin cen- 
1 in recta BI' ceciderit, angulum B.AT' in semi- 
alo positum rectum esse, sin centrum circuli ultra 
agulum ceciderit, angulum ΒΑΓ in segmento 
ore, quam est semicirculus, positum maiorem esse 


οὗ [III, 31]. 
VI. 


In datum circulum quadratum inscribere. 


1) Finem (lin. 17—20) genuinum esse uix putauerim; pa- 
enim necessarius uidetur, et ἡ διδομένη γωνέα ln.17 fal- 
est, ub obseruauit Simsonus p. 353, cui obsecuti locum 
igere conati sunt Gregorius et ugustus. haec uerba ideo 
jue suspecta sunt, quod speciem corollarii efficiunt, cum 
en uerba lin. 9 sqq. non corollarium sint, sed additio ei 
lis, quam in III, 25 inuenimus; nam neque in optimis codd. 
um πόρισμα habent, neque ἃ Proclo ut corollarium agnosci 
ntur (u. ad IV, 15 πόρισμα). 


«] om. P; mg. m. 2 BF; mg. m.1Vp. 9. ὅτι, ὅτε] ὅταν 

10. πίπτει) πίπτῃ E; πίπτοι P. γωνία] m. 9$ V. 12. 
ξέας — 18. γωνία] P; om. Theon (BFVp) 414. ἐστιν] P, 
iprà m. 1; ἔσται BVp. τὸ κέντρον τοῦ κύκλου] P; om. 
on (BFVp). 16. τοῦ τριγώνου] August; τριγώνου P; τῆς 
εὐθείας τὸ κέντρον BV p; τοῦ ΒΓ τὸ κέντρον, postea addito 


βέας et τοῦ in τῆς mutato m. 2 F. πίπτῃ F. Post 
l'in BFp add. γωνία; idem V m. 2. 18. τοῦ] om. F. 
γῦνται)] P; συμπεσοῦνται B Vp, et F, sed del. συμ-. 20. 


ἰσαι] PF; δεῖξαι BVyp; yo. δεῖξαι mg. m. 1 F. 
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Jik datus circulus 4 BIZ. oportet igitur in circulum 
ΓΖ quadratum inscribere. 

lucantur circuli 4ΒΓΖ duae diametri inter se 
lendieulares ΑΓ, Bf, οὐ ducantur 48, BI, ΓΖ, 


et quoniam B.E — ΕΖ (nam E cen- 
“, irum est), οὐ E.4 communis est et per- 
pendicularis, erit 4B — 44 [I, 4]. ea- 
dem de causa ΒΓ — 48 et ΓΖ — 4 4. 
itaque quadrilaterum 44BI'1 aequilate- 
JI rum est. dico, idem rectangulum esse. 
nam quoniam recta B2! diametrus 
cireui 4BI'7, semicirculus est B4. itaque 
441 rectus est [III, 31]. eadem de causa etiam 
uli anguli 4BI, BIZ, ΓΖ. recü sunt. itaque 
angulum est quadrilaterum 4BIf. sed demon- 
ium est, idem aequilaterum esse. itaque quadra- 
. est [I def. 22]. et in circulum ABI'4 inscrip- 
| est. 
Ergo in datum circulum quadratum inscriptum est 
JI'4; quod oportebat fieri. 


u 


VII. 


Circum datum circulum quadratum circumscribere, 
Sit datus circulus 4BI4. oportet igitur circum 
H4 cireuülum quadratum circumscribere. 

ducantur circuli 4 BI duae diametri inter se per- 
diculares 4I, Bf. et per 4, B, I, 4 puncta du- 


ra] 4BI'4 Bp; δοϑέντα ἄρα V. Post κύκλον add. τὸν 
I4 V et F m. 2. 19. ποιῆσαι] in ras. p. — 24. τετρά- 
voo» P. 25. γὰρ tov Bp. δύο] om. p. 86. αἴ] om. P. 
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tur cireulum 4BI'4 contingentes ZH, ΗΘ, ΘΚ, 
; [III, 17). | 
iam quoniam ZH circulum ABI'4 contingit, et 
E centro ad punctum contactus 44 ducta est E 4, 
ruli ad 4 positi recti sunt [IIT, 18]. eadem de 
88 anguli ad puncta B, I, 4 positi recti sunt. et 
niam ( 4EB rectus est, et |, EBH et ipse rectus, 
; H6 rectae AI' parallela [I, 29]. eadem de causa 
un 44I'rectae ZK parallela est, quare etiam ΗΘ 
tae ZK parallela est [T, 30]. similiter demonstra- 
ius, eliam utramque HZ, 6 K rectae BE paral- 
lelam esse. itaque parallelogramma sunt 
HK, HI, AK, ZB, BK. itaque [], 84] 

E HZ —0K, H6 —Zk. 

d quoniam 4“Γ -ῷ ΒΖ, et 
AT — H0 — ZK 

TR qB4—HZ-—96K (1934) aequilate- 
n est, quadrilaterum Z H6 K. dico, idem rectangulum 
e. nam quoniam parallelogrammum est HB E A, et 
4EB rectus est, etiam ( 4 HB rectus est [I, 34]. 
üliter demonstrabimus, etiam angulos ad 6, K, Z, 
sitos rectos esse. itaque ZH6K rectangulum est. 
demonstratum est, idem aequilaterum esse. ergo 


A 


Vp. 11. καὶ ἑκατέρα — 18. ἴση] om. P. 17. καί om. p. 
t] supra F. 18. ΗΘ] G ecorr. p. 20. ἐστι] ἐστιν P. 


. F. ὄρϑη — 22. AH B] mg. m. 1 P. 22. 4HB 
. F. 23. 60, Z, K F. 24. ἐστίν PB, comp. p. tO 
[ΘΧΚἹ P,F m. 1; om. Bp; τὸ ZHOK τετράπλευρον V, F 
2. 


B in 
L1 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. 19 
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iadratum est [I, def. 22]. et circum 4BI'4 circulum 
reumscriptum est. 

Ergo cireum d&tum circulum quadratum circum- 
riptum est; quod oportebat fieri. 


VIII. 

In datum quadratum circulum inscribere. 

Sit datum quadratum A4BI'/. oportet igitur in 
BI quadratum circulum inscribere. 

secetur uiraque 4427/7, 4B in duas partes aequales 
E, Z punctis, et per E utrique 4B, ΓΖ parallela 
icatur ΕΘ [1,31 et 30], per Z autem utrique 4 4, 
I' parallela ducatur ZK. itaque parallelogramma sunt 
AK, KB, 40, 04, AH, ΗΓ, BH, 
H 4, et latera eorum opposita inter se 
aequalia sunt (I, 34]. et quoniam 
A d — 4B, οἱ 4AE-— 14 4, 42 4 AB, 
erit 4E - A4Z. ergo etiam opposita. 
| 9 7T quare ZH — HE. similiter demon- 
rabimus, eliam esse H9 — ZH, HK — HE. 
ique quattuor rectae HE, HZ, HO, HK inier se 
quales sunt. quare qui centro H radio autem qua- 
)et rectarum H E, HZ, HO, ΗΚ describitur circulus, 
iam per reliqua puncta ueniet. et rectas 48, BI, 
4, 44 continget, quia recti sunt anguli ad E, Z, 
) K positi. nam si circulus rectas 4B, BI', ΓΖ, 
ΙΑ΄ secabit, recta ad diametrum circuli in termino 


| E 4 


. 4B] B in ras. F. 18. ἀπεναντίον) P; ἀπεναντίον ἴσαι F 
ad ἔσαι postea insert. comp.); ἀπεναντίον ἴσαι εἰσίν BV p. 

ἢ ἄρα] in ras. m. 2 seq. lacuna 3litt. F. HE] EH F, et 
corr. m. 2 ex H E. 20. ZH] HZ F. αἴ (alt.) seq. 
8. 9 litt. F. 21. εἰσίν om. P. 29. HE, HZ, H0, HK 
regorius. 24. 44] mutat. in 4I'm.2 FV. 26. τέμνῃ B. 
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erpendicularis intra circulum cadet; quod demon- 
zatum est absurdum esse (III, 16]. itaque circulus 
miro H οὐ radio qualibet rectarum HE, HZ, ΗΘ, 
ΓΚ descriptus rectas 4B, ΒΓ, ΓΖ, 414 non secabit. 
uare eas contingeli, et in quadratum 4.8 ΓΖ inscrip- 
1s erit. 

Ergo in datum quadratum circulus inscriptus esi; 
uod oportebat fieri. 


IX. 


Circum datum quadratum circulum circumscribere. 
Sit datum quadratum 4.8 ΓΖ. oportet igitur cir- 
üm .4 d quadratum circulum circumsceribere. 


ductae enim ΑΓ, BZf inter se se- 
IAN cent in E. et quoniam 214 — 4.8, et 
4 AT' communis est, duae rectae 71 4, AT' 
WZ duabus B.4, 4I' aequales sunt; et 
ΖΓ — 


BI. 


jAque 44D — BAI. ergo [ 4.418 recta. 4Γ in 
uas partes aequales diuisus est. similiter demonstra- 
imus, etiam angulos ΑΒΓ, BI', I4 rectis AT, 
1B in duas partes aequales diuisos esse. et quoniam 
44AB—ABI,et [LEAB-—X434AB, LEBA—YABT, 


κατέρα in ras. m. 2 F, supra scr. ἑκατέρα ἑκατέρᾳ m. 1 F. 

στιν ἴση ΕΥ̓. 19. ὑπό] (tert) m.2 F. 20. 448] B in ras. 
a.9 V. 21. 4ABI'] P m.1, F m.2, V (Γ in ras. m. 2), p (I'in 
a8.); 4B, BI' B, P m. 2, F om. 1. BIA) P m. 1, P τὰ, ἢ, 
T (B in ras. m.2), p (B in ras); BI, ΓΖΔ B (punctis del. m.2; 
JI'in ras. m. 1); PiPmifmL TAA] Γ' in ras. m. 
| V, I' insert. Fp; ΓΑ P m. 1; 44 P τὰ. ἃ: I4,44 B; in B 
ng. T. rec. yo. καί" ὑπὸ ABT, BIA, ΓΔΑ. 22. 48] ΓΒ 
» (non F). 94. ἐστιν P. 448] 448 F. ἡμισείας P, 
ἸΟΣΥ. m. 1. | EAB] litt. 4B ecorr. τη. 2 V; 4EBP; corr. m. 2. 
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" ἐ EAB — EB.4. quare eliam E - EB [I, 6]. 

üliter demonstrabimus, esse etiam E.4 - E, 
EB -— EI!) 

que quattuor rectae Ez, EB, ΕΓ, EZ inter se 

juales sunt. quare qui centro E et radio qualibet 

tarum ΚΑ, EB, EI, EZ describitur circulus, etiam 

* reliqua puncta ueniet, et cireum quadratum 4B I4 

cumscriptus erit. circumscribatur ut A4BI'Z. 

Ergo circum datum quadratum circulus circum- 

iptus est; quod oportebat fieri. 


X. 

Triangulum  aequierurium construere utrumque 
gulum ad basim positum duplo maiorem habentem 
iquo. 

Ponatur recta aliqua 4B, et in 
puncto I'ita secetur, ut sit 
7 AB» ΒΓ — ΓΑ) (II, 11]. 
et centro 4 radio autem 4B cir- 
culus describatur B1 E, et in 
BA4E circulum aptetur recta B. 
SA rectae 44I'aequalis, quae diametro 


circuli B 4 E maior non est [prop.I]; 


“΄ 


1) Uidetur enim scribendum esse ΕΖ, ΕΓ' pro ET, E4 


"Ὁ 


m. 1, p. 5. ἴση — EB] om. B, in ras. insert. p. 1. 
4, EB, ET, E4 Gregorius. Post 7 mg. add. σημείων F. 
περιγεγράφϑω ὡς ὁ 48 ΓΔ) om. Bp. 11. γέγραπται p. 
ΑΒ, ΒΓῚ F; alterum B om. B, in ras. m. 2 V; prius B 
d. m. 2 Py. 20. xévtQo μὲν τῷ A διαστήματι δέν. 
.AT]Iinras m.2 V. εὐϑείᾳ)] om. p; m.2 B. Β4Ε] 


supra m.1 P; JBE Bp, V (.1 in ras. m. 2); BAE F. 
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lucantur 441, ΖΓ, et circum 4I triangulum 
umscribatur circulus 44I'7/ (prop. V]. 
et quoniam 4B »« ΒΓ « AI?, et AT' « ΒΖ, erit 
»« BI'- Β “45. οἱ quoniam exira circulum 414 
iptum est punctum quoddam B, et ἃ B ad circulum 
Z1 adcidunt duae rectae B4, B 44, et altera earum 
i£, allera adcidit tantum, οὐ 4B »« ΒΓ « Bf, 
& Β4 contingit circüdlum AI [III, 37]. iam 
niam Bf contingit, οὐ ἃ 4f puncto contactus pro- 
la est ZI, erit ( Β4Γ — 44Γ, qui in alterno - 
mento positus est [IIT, 32]. iam quoniam 

L BAT — AAT, 
munis adiiciatur /| ΓΖ 4. itaque 

LBAA—DI44-- AAT. 

ΓΖ4 - 44Γ - ΒΓΖ extrinsecus posito [I, 32]. 
re etiam ( BzZf 4 --- ΒΓΖ. verum 

L BzZA4 «- ΓΒ4, 
& 471 — AB[I, 5]. quare etiam /. 2B.4 — ΒΓΖ. 
jue tres anguli B 414, 4B A4, BI'4 inter se aequales 
it. e& quoniam /[, z4BI' — BIZ, erit etiam 

B4 -- AD (I, 6]. 


V m.2, F in ras. 15. 4ATI'] I'inras. m.2V. 16. B4] 
in ras. m. 1 B. ἐστίν P. 16. 44ΓῚ 44H φ (non F). 
7. ἐστὶν 7] in ras. m. 1 p. ἐκτός) om. p. 18. καὶ ἡ] 
ρα Ρ. Β44) AAB P. ἄφα! om. P, m. rec. F. 
ἵν ἴση F. ἐστν PB. | aA F 19. B4] V m. 1; 
4 V m.9. ἴση ἐστίν BFp. 20. ἔση ἐστίν p. 4484] 
!4 P, F m. 1 (corr. m. 2). 22. εἰσίν») PF; slot BV p. 
ἐατίν V, sed y eras. — 24. πλευρᾷ] om.p. m.2 B. ἀλλ᾽ Ε. 
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supposuimus, esse Bf «x I'4. itaque etiam 
Γ4 -- ΓΖ: 
eliam / ΓΖ.“ -- 424Γ [1], 5]. itaque 
D4A-F- 44D —2 AAT. 
ΓΖ -— ΓΩ͂4 -- 441. itaque etiam 
BI4-2I4A4 Δ. 
D4-—B44-.24B4. ergo uterque B4 A, 
duplo maior est angulo 21.4 B. 
zo triangulus aequicrurius constructus est 4 B 4 
jue angulum ad 4,8 basim positum duplo ma- 
habens reliquo; quod oportebat fieri. 


XI. 

datum cireulum quinquangulum aequilaterum 

uiangulum inscribere. 

, datus cireulus 48 [ΓΖ E. oportet igitur in cir- 

A4BI4E quinquangulum aequilaterum et ae- 

rülum inscribere. 

4 Z construatur triangulus aequicru- 
^ rus ΖΗΘ voitrumque angulum ad 
A H, Θ positum duplo maiorem ha- 

ἝΝ bens angulo ad Z posito [prop. 

^ Z 9X], et in cirrelum 4BI'ZE tri- 

) ΖΗΘ aequiangulus inscribatur triangulus 

ita ut sit ( 1441 angulo ad Z posito aequalis, 

ie autem. 4I, DI'44 virique angulorum ad 


V m.9; 448 P. 10. B4 p. 15. ἔστω — 11. ἐγ- 
] om. P. 19. ἑκατέραν] om F. πρὸς τοῖς H, 
wv| λοιπῶν P. 20. cà] (prius) τό B, F m.1 (corr. 

29. vo] «o B. 93. ἑκατέρα» ἑκατέρα (α in ras.) D 
xy P. τῶν] in ras. p; τήν B qo] ἑκατέραν 
yr. p. τῶν] 9, ἄρα τῶν 
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positorum aequalis [prop. I1). quare etiam 
L AU ZA « U44-—27A4. 

ATA, ΓΖ. rectis ΓΕ, 4B in binas partes 
s secentur [I, 9], et ducantur 48, BI ΖΕ, 
iam quoniam anguli 4“Γ2,, ΓΖ. duplo maiores 
ngulo ΓΑ4 ei rectis ΓΕ, 48 in binas partes 
88 secii sunt, erii Z74LI'— AIDE — EIZ 
B -— Bzí4. et anguli aequales in aequalibus 
s consistunt [III, 26]. itaque quinque arcus 
Γ, ΓΖ, 4Ε, EA inter se aequales sunt. et 
equalibus arcubus aequales rectae subtendunt 
)] itaque quinque rectae 4B, BI, ΓΖ, 4E, 
nter se aequales sunt. itaque quinquangulum 
1E aequilaterum est. dico, idem aequiangulum 
nam quoniam arc. 4B — 4 ΕΞ, communis ad- 
r arc. BI. itaque arc. 4BIZ -- EALDB. 
&rcu BI angulus 4E consistit, in EZTI'B 
L B.AE. quare etiam ( BAE — AE 4 (IIT, 2]. 
. de causa etiam singul anguli 4BI, BI, 
utrique angulo BA4E, A4Ezf aequales sunt. 
aequiangulum est quinquangulum 4 BI'4 E. sed 
isiratum est, idem aequilaterum esse. 


Lin. 5 uidetur delendum esse ΓΖ cum Gregorio. 


uptum. 10. δέ] δ᾽ BV. 12. εἰσίν] ἐστίν V. 16. ἰσο- 
] litt. ἐσο- in ras. m.2 V. 17. τῇ 44 E περιφερείᾳ] om. F, 
m.92: τῇ EZ περιφερείᾳ. ἴση ἐστίν V. 19. ἴση ἐστί 
90. Ε4ΓΒ) ΒΓΔΕ Β- 41. ἡ ὑπὸ BAE] mg. m.2 F. 
comp. supra scr. m. 2 F. 29. γωνία ἄρα V. ἴση 
᾿ 28. καί] om. ΒΥ. 86. ἐστιν PF. 
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rgo in datum circulum quinquangulum aequi- 
un eb aequiangulum inscriptum est; quod opor- 
fieri. 
XII. 

reum datum circulum quinquangulum aequilate- 
et gequiangulum circumscribere. 
ὁ datus circulus 4BI' 4E. oportet igitur circum 
4E cireulum quinquangulum aequilaterum et 
angulum circumscribere. 
1gamus, puncta angulorum quinquanguli inscripti 
. XI] esse 4, B, I, 4, E, ita ut arcus 48, ΒΓ, 
4E, EA inter se aequales sint; ei per 4, B, 
f, E circulum contingentes ducantur ΗΘ, ΘΚ, 
AM, MH [III, 17], οὐ sumatur circu 4BI'A1E 
am Z [Π]|,1], et ducantur ZB, ZK, ZI,Z4,Z 4. 
; quoniam recta K 4 circulum 4BI'4 E contingit 
, eb ἃ Z centro ad I' punctum contactus ΖΓ 
HE ducta est, ZI' ad K 4 perpendicularis 
AM est [III, 18). itaque uterque angulus 

JM ad I' positus rectus est. eadem de 
/, causa etiam anguli ad B, 71 puncta 

positi recti sunt. et quoniam ( ZI'K 
Jf .4 rectus est, erit 
Z K? — ZI? -- r'K* [I, 41]. 

ἃ de causa etiam ZK? — ZB* -ἰ BK*. quare — 
ZI] I in ras. F. ZA| ZA g. 1. ἡ] εἰ 9, supra 
2, Post ΑΒΓΔΕ add. divlov V, supra (comp.), 

* τῶν comp. V. Post ΚΑ in F add. m. 2: εὐθεῖαν. 
F; om. BV p. 21. καί] m. 2 V. 28. ZDK] K 
ante Z ras. 1 litt. V. τῆς} om. Bp. 24. τῶν] τῆς 
V. 2Ζ2Ψθ, ΓΚῚ Τ priuset Καὶ m.2 V. — 925. ἴσον ἐστί) 


ἐστίν F. ΖΚ ἴσον V. ὥστε τά] PF; τὰ. ἄρα 
τῶν] om. Bp; τῆς V. 


Z 
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ZI*--rK?-—ZB--BK? 
um ZI*-—ZB*?*. itaque I'K? « B K*. itaque 
BK — ΓΚ. 

uoniam ZB — ΖΓ, οὐ ZK communis est, duae 
e ΒΖ, ΖΚ duabus ΓΖ, ZK aequales sunt; et 
--]'K. ii&que ( BZK — ΚΖΓ [I, 8]; et 

L BKZ -— ZKT' [I, 32]. 
e [, BZI'—2 ΚΖΓ, LBKT'-—2 ΖΚΓ. eadem 
ausa eliam /. I'Zz —2I'Z4, 44Γ -—2Z AT. 
uüoniam arc. BI'-- ΓΖ, erit. etiam 

L ΒΖΓ --- ΓΖ4 [Π|, 21]. 
BZI-—2KZI,L4ZI'-2 42Γ. itaque 

L ΚΖΓ «— 42Γ. 
m eliam | ZI'K — ZI'4. itaque duo írianguli 
D, ZAI' duos angulos duobus angulis aequales 
nt, eb unum latus uni lateri aequale, quod utri- 
ie commune est ZI, itaque etiam reliqua latera 
uis lateribus aequalia habebunt et reliquum an- 
im reliquo angulo [I, 26]. itaque 
KT -—IDA4, LZKT — ZAT. 


jS. m. 9 V. 10. ΒΚ τῆς] Uti KD τῆς in ras. m. 1 B. 
DZA] 4 in ras. m. 2 P. 4ATI'| in ras. m. 2 V; 4 in 
m. 2 P. 19. ZAT"] in ras. m. 2 V. 18. Post ΓΖ in 
. 8 add. περιφερείᾳ. ἐστίν P. ΒΖ ΓῚ ἴῃ ras. g. 
32 ΓῚ in ras. F; ΒΖΓ διπλῆ p. διπλὴ] om. p. 15. 
in ras. V; ΓΖΔ διπλῆ Bp; διπλῇ in F add. m. 2. 
AZ in ras. m. 1 p. 16. KZI'] KZ in ras. P; KZI 


; BP Vm τῇ] τῆς P. ΛΖΓ] ΜΛ et Γ' ἴῃ ras. 
Υ. ἐστὶ δὲ — 11. ἴση] P; om. Theon (ΒΕ Vp). 17. 
I] 4 in ras. P. ἐστι] om. PR 18. ZAT'] ZA P; 


| F. δυσί) δυσίν V, δύο B. Post ἔχοντα hab. V: 

ἐραν ἑκατέρᾳ, idem F mg. m. 1. 19. μιᾷ πλευρᾷ] supra 
. 29. l4] AT FP. 28. yovía] om. p. Post ZAT" 

1 litt. V, γωνέᾳ supra scr. m. 2 F. 

iuclides, edd. Heiberg et Menge. 20 
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oniam ΚΓ - Γώ, ent Κ4 —2 ΚΓ. eadem ra- 
demonsirabimus, esse eliam 6 K - 2 BK. et 
- KI. quare eliam ΘΚ — Καὶ 4. similiter demon- 
unus, esse eliam singulas rectas 6H, HM, ΜΑ 
10 6K, K.4 aequales. itaque quinquangulum 
(4M aequilaterum est. dico, idem aequiangulum 
nam quoniam / ZKT' — Z AI, et demonstratum 
esse [| 68K 14-2 ΖΚΓ, et K4M—24ZAT, 
liam /, 86K 4— K AM. similiter demonstrabimus, 
. singulos angulos K0 H, 9HM, HM 4 virique 
o 6K 4, K.A4M aequales esse. itaque quinque 
i HOK, 66K 4, KAM, AMH, MHO inter se 
les sunt, itaque aequiangulum est quinquangulum 
(4 M. sed demonstratum est, idem aequilaterum 
et circum circulum “4.8 Γ 4 E circumscriptum est. 
rgo circum datum circulum quinquangulum ae- 
lerum ei aequiangulum circumscriptum est; quod 
ebat fieri. 


XIII. 


| datum quinquangulum, quod aequilaterum et 
angulum est, circulum inscribere. 

i& datum quinquangulum aequilaterum et aequi- 
um ABI'AE. oportet igitur in quinquangulum 
4 E circulum inscribere. 


; H9 BVp. 6. M. 4] M in ras. m. 2 V. Ante ἴση 
" m. 2: ἐστιν. ἐστί) στίν Ῥ. 9. ἡ] (prius) om. p. 

Ια] ἔστιν, supra scr. ἄρα m. 2 F. τῇ] τῆς ΒΡ. ἐστιν] 
. 11. Ante καί F m. 2 ins. ὅτι. K6H) e corr. F; 
H in ras, m. 2 V; OK A P. 19. Ànte ἴση insert. ἐστιν 
a. 15. περιγέγραπται) om. Bp. 17. περί --- 18. περι- 
κται] om. codd.; add. I. Auguriu. 23. Post πεντάγωνον 
) ἐστιν BVp, Fm. 24. εἰς τό] seq. ras. 1 litt. P. 
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jecetur enim uterque angulus Β ΓΖ, ΓΖ E in binas 
es aequales utraque recta ΓΖ, ZZ, et a Z puncto, 
uo rectae ΓΖ, 4/Z inter se concurrunt, ducantur 
1e ZB, ZA, ΖΕ. et quoniam ΒΓ — ΓΖ, et IZ 
munis est, duae rectae BI, ΓΖ dusbus ZI, IZ 
1sles sunt; et /, ΒΓΖ — 4ΓΖ. itaque ΒΖ — 4Z 
II, 4], e&t A BDZ — ATZ [id], et 
reliqui anguli reliquis angulis ae- 
S quales erunt, sub quibus aequalia 
Z—?E latera subtendunt [id]. itaque 
{ΓΒ2Ζ - ΓΖ4Ζ. 
et quoniam / ΓΖΕ — ὃ Γ4Ζ, et 
L ΓΔῈ — ABI, L AZ -- ΓΒΖ, 
etium / B4 — 2 ΓΒΖ. itaque | ABZ — ΖΒΓ 
ue L ABI recta ΒΖ in duas partes aequales 
Sus est. similiter demonstrabimus, etiam utrumque 
ulum BAE, AE.4 vtraque recta Z 4, ZE in binas 
x8 aequales diuisum esse. ducantur igitur a Z 
cto ad rectas 4B, ΒΓ, ΓΖ, 4E, ΕΑ perpendicu- 
8 ZH, Ze, ΖΚ, Z4, ΖΜ. et quoniam 
(9Γ2 -— ΚΓΖ, 

. 2ΘΓ -- 2 ΚΙ, quia recti sunt, duo trianguli ΖΘ Γ, 
:I' duos angulos duobus angulis aequales habent 
mum latus uni lateri aequale, quod utriusque com- 
ne est ZI' sub altero aequalium angulorum sub- 


1) ΑΒΓ —2TBZ, [ ΓΒΖ — ΓΒΖ, tum subtrahendo 
Β2- ΓΒΖ. 


11. ΒΖ] ZB e corr F. 18. ὑπό] supra F. 31. ZH] 
om. m. 2 V. 99. Z4] in ras F, Θ ΓΖ] ἴπ ras. p. 
ἐστίν B. ὀρθῇ] om. P; ὀρϑῇ ἄρα V (ἄρα eram) — 94. 
T] Dinras B. 986. ταῖς δυσί V. 
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mns. itaque eliam reliqua latera reliquis lateribus 
iia habebunt. itaque ΖΘ -- ZK. similiter de- 
&rabimus, eliam singulas rectas Z4, ΖΜ, ZH 
ue Z6, ZK aequales esse. itaque quinque rectae 
ΖΘ, ΖΚ, Z4, ZM inter se aequales sunt. ita- 
qui centro Z radio autem qualibet rectarum ΖΗ, 
ΖΚ, Z4, ZM describitur circulus, etiam per re- 
. puncta ueniet et rectas 4B, BI, ΓΖ, 4E, E.4 
ngei, quia anguli ad puncta H, Θ, K, 4, M po- 
'ecli sunl. nam si non continget, sed eas secabit, 
let, ub recta ad diametrum circuli in termino per- 
ieularis ducta intra circulum cadat, quod demon- 
um est absurdum esse [II], 16]. itaque circulus 
Ὃ Z radio autem qualibet rectarum ZH, ΖΘ, 
ZA, ZM descriptus rectas 4B, BI', ΓΖ, 4E, 
non secabit; ergo eas continget. describatur ut 
K 4 M. 

(rgo in datum quinquangulum, quod aequilaterum 
equiangulum est, circulus inscriptus est; quod 
tebat fieri. 


XIV. 


Arcum datum quinquangulum, quod aequilaterum 
equiangulum est, circulum circumscribere. 

Jit datum quinquangulum, quod aequilaterum et 
dangulum est, ABI'E. oporlet igitur circum 
I'4 E quinquangulum circulum circumscribere. 


ZA, ZM εὐϑειῶν Gregorius. 16. κύκλος] m. 2 V. 
"εγράφϑω ὡς] καί ἐσει ἐγγεγραμμένος ὡς in ras. m. 2 Ε΄. 
6KAM)] in ras. F; litt. HO e corr. m. 1 p. 20. γέ- 
ται V, ἐπιγέγραπται F. 24. 0 ἐστιν} om. Bp. — 26. 
&yovov] mg. m. 1 F. 
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cetur igitur uterque angulus BI'Zf, ΓΖ E in binas 
s aequales utraque recta ΓΖ, 4Ζ, et ἃ puncto 
quo rectae concurrunt, ad puncta B, 4, E du- 
r rectae ZB, Z4, ZE. iam eodem modo, quo in 
edenti propositione demonstrabimus [p. 308, 16], 
singulos angulos l'B/4, BAE, AE. singulis 
LB, Z4, ΖΕ in binas partes aequales diuidi. 
ioniam / BI'4 «αἱ IAE, οἱ ( ZUA 9! BIZ, 
ΙΖ »- ^ ΓΖ E, erit etiam ( Z4 « ΖΖΓ. quare 
| ZI'z-Z. [I, 6]. similiter demonstrabimus, 
etiam singulas rectas ZB, Z 4, Z E utri- 
que rectae ΖΓ, Ζ 4 aequales esse. itaque 
quinque rectae Z4, ZB, ZI, Z4, ZE 
inter se aequales sunt. quare qui centro 
Z1 Z ei radio qualibet rectarum Z4, ZB, 
Z4, ZE describitur circulus, etiam per reliqua 
t& ueniet, et erit cireumsceriptus. circumscribatur 
& 4BIAE. 
Ergo cireum datum quinquangulum, quod aequi- 
um et aequiangulum est, circulus circumscriptus 
quod oportebat fieri. 
XV. 
[n datum cireulum sexangulum aequilaterum et 
ajangulum inscribere. 
Sit datus circulus 48 ΓΖ EZ. oportet igitur in cir- 
m ΑΒΙΓΖΕΖ sexangulum aequilaterum et aequi- 
ulum inscribere. 
)  xe«(]om. Bp 7. ΖΒ, ΖΑ, ZE] Pp; ΖΑ, ZB, ΖΓ 
'eras.) F; BZ,ZA,ZE BV. 9. ἐστιν P. 15. ZA,Z E] om. 
jorr. m. rec. 16. καί] comp. insert. m. 1 F. δὲ ἑνέ F. 


dec] PV et F, sed punctis notat.; om. Bp. δοϑὲν ἄρα 
in F ἄρα insert. m. 2. 24. κύκλο F. 27. ἐξάγωνον] mg. F. 
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üacatur circuli 4BI7f EZ diametirus 42, et su- 
9 matur H centrum circuli, et centro 4, 
radio autem 4H circulus describatur 
EHI'98, et ductae EH, ΓΗ͂ ad puncta 
B, Z educanture et ducantur 4B, BI, 
3 I4, 4E, EZ, ZA. dico, sexangulum 
A4BIA4EZ aequilaterum et aequiangu- 
» lum esse. 


am quoniam punctum H centrum est circuli 
"EZ, erit HE τὰ ΗΖ. rursus quoniam Z/ punc- 
centrum est circuli HI'8, erit 4E — ΔΗ. sed 
nsiratlum est, esse HE - HZ. itaque eliam 
-- Ef. itaque triangulus EH Z aequilaterum est. 
| eliam ires anguli eius ΕΗΖ, HAE, A4EH 
se aequales sunt, quia in triangulis aequicruriis 
li ad basim positi inter se aequales sunt [I, 5]. 
'*s simuk anguli trianguli duobus rectis aequales 
[L 32]. itaque | EH.4 tertia pars est duorum 
rum. similiter demonstrabimus, etiam ( ZHT' 
un partem duorum rectorum esse. et quoniam 
ΓΗ in EB constituta angulos deinceps positos 
7^, Ll'HB duobus rectis aequales efficit (I, 13], 
| reliquus / ΓΗΒ tertia pars est duorum recto- 

quare anguli EH Z, 4HT', ΓΗΒ inter se ae- 
/'8 sunt; quare etiam qui ad uertices eorum sunt, 


———M —À —— - —— — “ὦ .- «-... 


m. rec., sed εἰσιν eras); ἀλλὰ p. 17. ἴσαι εἰσίν Bp. 

ἄρα ἡ, sed ἡ del. m. 1 F. 18. τρίτον] ἴση 9. 19. 
*] DP in r&s. p. τρίτου P. 20. σταϑεῖσαν, sed v del. 
99. roétov P. ἐστίν PF. 24. αἴ] om. B. αὐτᾶς 


ταῖς B. 
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A4HZ, ZHE aequales sunt [I, 15]. itaque 

mh EHA4, 4HI, ΓΗΒ, BH A, 4HZ, ZHE 

) aequales sunt. aequales autem anguli in ae- 

s arcubus consistunt [III, 26]. itaque sex 

4B, BI, ΓΖ, AE, EZ, ZA inter se aequales 

& sub aequalibus arcubus aequales rectae sub- 

t [IIT, 29]. quare sex rectae inter se aequales 

ergo sexangulum 48ΓΖ ΕΖ aequilaterum est. 
idem aequiangulum esse. nam quoniam arc. 
E44, communis adiiciatur arcus 4BI'4. itaque 
ΓΖ »- ΕΖ24ΓΒ.. et in arcu ZABIA consistit 
d, in EZATI'B.A autem arcu [, AZE. itaque 

L AZE «- A4EZ [III, 27]. 

er demonstrabimus, etiam reliquos angulos sex- 
ι 4BI'A4EZ singulos aequales esse utrique an- 
4ZE, ZE. itaque sexanguilum 4BI'4 EZ ae- 
gulum est. demonstratum autem, idem aequilate- 
esse; et in circulum ABI EZ inscriptum est. 
rgo in datum circulum sexangulum aequilaterum 
quiangulum inscriptum est; quod oportebat fieri. 


ΒΟΙ. m. 1: περιφερεέᾳ. 12. ZAB I4] seq. ras. 1 litt., 
ras. V; B postea add. Bp. 14. AZE] 4ZE F; corr. 
15. JEZ] ΖΕΔ P. "Post καί in P del. ε m. 1. 


Ed] 4EZF. 18. ἐστίν F. 
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Corollarium.!) 


c manifestum est, latus sexanguli aequale « esse 
irculi. 

eodem modo, quo?) in quinquangulo, si per 
diuisionis in circulo posita rectas circulum 
entes duxerimus, circum circulum sexangulum 
lerum et aequiangulum circumsceribetur secun- 
, quae in quinquangulo explicauimus [prop. XII]. 
erea simili ratione ei, quam in quinquangulo 
aimus [prop. XIII— XIV], in datum sexangulum 
m inseribemus et cirecumseribemus; quod opor- 
leri. 

XVI. 

datum circulum figuram quindecim angulorum 
keram et aequiangulam inscribere?) 

datus cireulus 4 BIZ. oportet igitur in 48 ΓΖ 
m figuram quindecim angulorum aequilateram 
uiangulam inscribere. 
eribatur*) in ABI'A circulum AT' latus trianguli 
weri in eum inscripti [prop. II], et 48 latus 


Huc refero Procli uerba p.304,2: τὸ δὲ ἐν τῷ δευτέρῳ 
κείμενον (8c. πόρισμα) προβληματος; nam cum neque 
,4 πόρ., quod theorematis est et insuper subditiuum, 
lent neque cum alio ullo — τό enim ostendit, in eo 
de quo agitur, unum solum corollarium fuisse —, pro 
o scribendum δ΄, h. e. τετάρτῳ. hinc sequitur, Proclum 
x0Q.] pro corollario non habuisse. 

Mutauit Theon, quia cum lin. 78q. synonyma esse pu- 
quod secus est; dicit enim: 81 ut in quinquangulo con- 
es duxerimus, eodem modo demonstrabimus cet. 


Cfr. Proclus p. 269, 11. 


᾿Εγγεγράφϑω ideo ferri posse uidetur, quod latus tri- 
in circulum aptamus triangulum inscribendo. 


ELEMENTORUM LIBER IV. 391 


anguli aequilateri. itaque si ABI'4 circulus 
cim partibus aequalibus aequalis ponitur, earum 
e aequalis erit arcus A4 BI*, qui tertia pars est 
, arcus autem 4B, qui quinta pars est circuli, 
itaque reliquus arcus BI' duabus partium ae- 
n aequalis est. secetur arc. BI' in duas partes 
88 in E [II], 30]. itaque uterque arcus BE, 
ünta decima pars est circuli 4 BIZ. itaque si 
rectis BE, EI'semper deinceps rectas aequales 
xilum A4BI' apiauerimus [prop. I], in eum 
t& erit") figura quindecim angulorum aequilatera 
uiangula; quod oportebat fieri. 
dem autem modo, quo in quinquangulo, si per 
, diuisionis in circulo posita rectas circulum 
gentes duxerimus, figura quindecim angulorum 
ilera ei aequiangula circum circulum circum- 
iur [prop. XII]. et praeterea per demonstrationes 
3 iis, quibus in quinquangulo usi sumus, etiam 
lam figuram quindecim angulorum circulum in- 
mus et circumscribemus [prop. XIII— XIV]; quod 
bat fieri. 


 Aequilaterum fore figuram inscriptain, patet. tum ean- 
equiangulam esse, simili ratione demonstrabimus, qua 
ὦ Euchdes p. 316, '9 Βᾳ. — memorabilis est in hac pro- 
ne usus uocabuli κύκλος, quod contra I def. 15 pro περι- 
ponitur (p. 320, 2. 4. 5. 8). 


] in ras. V. δέ] m.2 V. τῶν ὁμοίων] corr. ex τὸ 
m. 2 B. 25. καί] postea insert. F. Post πεντε- 
ἄγωνον &dd. Theon: 0 ἐστιν ἰσόπλευρον vt καὶ ἰσογώνιον 
p; ἐστι p), sed cfr. p. 818,9. 26. ἐγγράψωμεν P. 
ἄψωμ εν P. ὅπερ ἔδει ποιῆσαι] P; om. Theon (BF V p). 
ine: Εὐκλείδου στοιχείων δ΄ Ρ εὖ Β; Εὐκλείδου στοιχείων 
ἑωνος ἐκδόσεως δ΄ EF. In fip. εζ΄ P, ες΄ F. 


cl des, edd. Heiberg et Menge. 21 


APPENDIX. 


II, 4. 
Aliter.!) 
co, esse 4 B* — AT" - B! -- 2 AP »« ΓΒ. 
m in eadem figura [p. 127], quoniam B.4 e 424, 
dam [.4B.4 — 448 [1,5]. et quoniam cuiusuis 
"uli tres anguli duobus rectis aequales sunt, erunt 
uguli trianguli 44 41 B, scilicet 
AAB 4- Β44-- 4BA 
is reclis aequales [I, 32]. uerum /[, ΒΑ 4 rectus 
itaque reliqui 484 -ἰ 441B uni recto aequales 
et inter se aequales sunt. itaque uterque 44 B 4, 
j dimidius est recti. rectus autem [, ΒΓΗ͂. nam 
alis est opposito, ei qui ad A4 positus est [tum 
81]. itaque reliquus 4, ΓΗΒ dimidius est recti 
2]. itaque | ITHB — ΓΒΗ. quare etiam 
ΒΓ -:ΓῊ |I, 6] 


D) Haec demonstratio parum differt a genuina; nam prae- 
nitium demonstrationis, qua ostenditur, ΓΑ quadratum 


cetera eadem. 


t|] BA4z Pp. 11. εἰσί] non liquet in F. καί εἶσιν p 

19. 44B, 484 p. 18. ἀπεναντίας p. 14. τῷ 
, ex τό V. 15. BH] ΓῊΒ P, F e corr, V sed corr, 
γωνία) om. p. 16. l'HB] B, F eras, V corr. ex BH 


; TDBH Pp. ἀλλά p. 
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. IB — HK [I, 34] et ΓΗ — BK [id.]. itaque 
aterum est. ΓΚ. habet autem etiam | ΓΒΚ 
1 itaque quadratum est I'K; et in ΓΒ construc- 
Sl. eadem de causa etiam ΖΘ quadratum est; 
[uale est, 4I*. ergo ΓΚ, ΘΖ quadrata sunt et 
la sunt 4l? et Il'B*. et quoniam 4H «— HE 
1 e& 4H — 4T'2« ΓΒ (nam ΓΗ͂ — ΓΒ), erit 
EH: A4I2IB. itaque 
AH -- HE —2 AI'*« ΓΒ. 

| eliam ΓΚ -ἰ ΘΖ — AI? -- D'B*. ergo 
-8Z-- 4AH-- HE — AI? -- DB! 4-2 ADSIT B. 
Κ- 9Z -- AH 43- HE— AE — 485. ergo 

AB! — AI" -- ΓΒ --2 APSXI'By 
erat. demonstrandum. 


III, 1. 
el etiam ita: ducatur EK. et quoniam 
HE — EK, 

E communis est, e£ ZH — Z K, erit. etiam 

L ΗΕΖ — KEZ [I, 8]. 
n[ HEZ —O9EZ. quare etiam 

' L OEZ — KEZ, 

r maiori; quod fieri non potest [u. fig. p. 181]. 


l. vo] τό B et V (corr. m. 38). 6. ἐστι] ἐστιν F. 

]m mg. m. 2 F. HE] EH B et FV m. 3. 8. ὑπό 
ex ἀπό p. ἴση ἐστὶ γάρ P. 9.ΕΗ] ΗΕ p. δὰ 
P. ὑπο] ἀπό P. 2. ΓΧΚῚ om. F (ras.). HE] EH 
ve] supra m. 1 p. Ἢ AT'| DA F (prius). 14. AE] 
EZ P. ZH| PF; HZ B V p. 21. γωνίᾳ] om. B. 

στιν ἴση ΒΡ. ἀλλ᾽ FV. ΗΕΖ] corr. ex EEZ τὰ. 1 
xr. ex EZ P. 6EZ] ZES9 P. Post hoc uerbum in 
m. 2 insert. γωνίᾳ comp. 23. OEZ] Z E69 P. 24. ἡ 
"ov τῇ μείξονι) in ras. V. ἐλάσσων F. ἐστίν] om. p. 
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IIT, 8. 
eliam aliter: ducatur MN. quoniam 
KM — MN, 


communis est, et. 72 K — ΖΝ, erit 
L KM - 4MN [I, 8]. 
L KM x BM. quare etiam 
LBM4-—NMA, 
maiori; quod fieri non potest [u. fig. p. 185]. 


III, 9. 

n inir& ciredlum 4BI' sumatur punctum 4, 

1 ad circulum A4BI' plures quam duae rectae 

33 adcidant 44 7, 41 B, ΖΓ. dico, sumptum punc- 

! centrum esse circuli A4BI* 

Sibi enim, sed, si fieri potest, sit E, οὗ ducta 
4E producatur ad puncta Z, H. 
ergo ZH diametrus est circuli 
ABI. iam quoniam in circulo 

4 ABI'in diametro ZH sumptum 
est punctum quoddam 4, quod 
/l' non est centrum circuli, maxima 

ert ΔΗ͂, et 
B5 AT AB, 4B» 4 4A [prop. VII]. 
| etiam aequales sunt; quod fieri non potest. ergo 
um E centrum circuli A4BI' non est. similiter 


supra scr. comp. m. 2 BF. 6. ἐλάσσων F'p. ἐστίν) 
7. ἄλλως] mg. m. 1—2 F, qui in mg. habet 

In B ante ἄλλως ras. 1 litt. 8. Post γάρ ras. 5 litt. 

10. ἴσαι] supra m. 2 F. εὐϑεῖαι ἴσαι V. — A41] PBE; 

corr. m. 2 V, pg. 12. ἐστί om. B. 14. Z, H] H, 

15. ἐστι] ἐστιν F V. 16. Post 4ΒΓ in P. del. xó- 

τῆς] c eras. F. 17. σημεῖον τὸ 4d P. τὸ 47 om. 
18. ἔσται) in ras. m. 2 V. 


DEMONSTRATIONES ALTERAE, 581 


demonstrabimus, ne aliud quidem ullum centrum esse 
praeter 4. ergo 4 punctum centrum est circuli 4BI'*j 
quod erat demonstrandum. 


III, 10. 

Nam rursus circulus ΑΒΓ circulum 4 ΕΖ in plu- 
ribus quam duobus secet punctis B, Η,Θ, Z, et sumatur 
centrum circuli 4BI' et sit. Καὶ, et ducantur KB, KH, 
ΚΖ. 

iam quoniam intra circulum ZEZ sumptum est 
punctum K, et à K ad circulum ZEZ plures quam 
duae rectae aequales ad circulum Z1 EZ adcidunt K B, 
KZ, KH, punctum K cen- 
irum erit circuli EZ [prop. 
IX]. uerum K etiam circuli 
ABI centrum est. ergo duo 
. eirculi inter se secantes idem 
centrum habent K; quod fieri 
non potest [prop. V]. ergo 
circulus cireulum non secat 
in pluribus punctis quam 
duobus; quod erat demonstrandum. 


ΠῚ, 11. 


Uerum eadat ut HZI, et producatur I'ZH in di- 
rectum ad 6 punctum, et ducantur 4 H, 4Z.?) 


1) Haec demonstratio casus alterius post genuinam parum 
necessaria esl. 


---------σππῃ ͵ π;ὋἝ--------- 
τεμεῖ F; om. p. τέμνει σημεῖα p. 1 δύο) supra m. 9 V. 
17. ἄλλως add. Vp, mg. m.2 F. Post ó* ras. 2 litt. F. 

ἢ] supra m.2 V. ΗΖ ΓΊῚ 1. H in ras. F, om. p; Γ in 


ΤΆΒ. p. xat] om. P (F?). προσεκβεβλήσϑω BVp (P2) 
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iam quoniam 4H - HZ 42 |I, 20], uerum 
Z4-—ZI,h.e. Z4 — ΖΘ, sub- 


«4 
e ἽΝ trahatur, quae communis est, Z H. 


ilaque 4H ^ ΗΘ, h.e. HZ ΗΘ, 
minor maiore; quod fieri non pot- 
est. similiter, etiam si centrum 


2 maioris circuli extra minorem fu- 
erii positum, absurdum esse de- 
monstrabimus. 


III, 31. 

Alia demonstratio, angulum B.4I' rectum esse!) 
[u. fig. p. 243]. 

quoniam [| 4EI'—2 BAE (nam 

AED. BAE--EBA [132], . 
el eliam / 4EB —2 EAT [id.], erunt 
AEB - ΕΓ —2 BAIT. 

uerum 44EB -ἰ 4EI' duobus rectis aequales sunt [I, 
18]. ergo ( B.AT' rectus est; quod erat demonstran- 
dum. 


1) Cfr. Campanus III, 30. 


EUCLIDIS 


OPERA OMNIA. 


EDIDERUNT 


1.1. HEIBERG ET H. MENGE. 


ds 


LIPSIAE 
IN AEDIBUS B. G. TEUBNERI. 


MDCCCLXXXIV. 


EUCLIDIS 


L E M E N T A. 


EDIDIT ET LATINE INTERPRETATUS EST 


I. L. HEIBERG, 


DR. PHIL. 


UOL. II. 


LIBROS V—IX CONTINENS. 


ds 


LIPSIAE 
IN AEDIBUS B. G. TEUBNERI. 


MDCCCLXXXIV. 


LIPBIAE: TYPIS B. G. TEUBNERI. 


PRAEFATIO. 


iis Elementorum libris, qui hoe continentur 
16, emendandis pro fundamento habui codices 
, de quibus uideatur breuis, quam dedi uol. I 
—]X, notitia; codicem Bodleianum B in libris 
IX?) contulit H. Menge. Parisino 2466 (p) 
libro VII uti potui, neque magni est momenti. 
m omnium Theoninorum optimus codex Lau- 
us F inde a VII, 12 p. 216, 20 ad IX, 15 
. 6 deficeret — nam eam codicis partem, quam 
q significaui, prorsus inutilem esse, adparet, 
λ re in prolegomenis uoluminis IV uberius 
—, ei cum cod. Bononiensis b (u. uol. I p. IX) 
intino in hae quidem parte non longe distaret, 
VII, 13 ad IX, 15 hoc anno Bononiae contuli 
loco scripturae discrepantiam notabo. ad sup- 
m adparatum criticum in libris VIII—IX etiam 
arisin. Gr. 2344 (q) membran. saec. XII contuli, 
Hauniam tiransmitteretur, intercedente prae- 
bibliothecae regiae Hauniensis a liberali- 
bliothecarii Parisiensis Leopoldi Delisle facile 


[In his duobus libris ab VIIT, 17 de » littera, quam 
"πτικόν uocant, uel omissa uel addita i» B nihil in 
ne adnotatum erat. 


PRAEFATIO. VII 


9: ἀλλήλους] πολλούς b. 
11: ἀλλήλους] πολλούς b. 
14: μή] μή εἰσιν οἵ Α, B ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὖ- 
τὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς Ὁ. 
18: μετροῦσι) syll με- in ras. m. 1 b. 
20: ty T] in ras. m. 1 b. 
8: τοῖς] τῶε b. 
11: xó' b et sic deinceps. 
17: εἶσι) εἶσιν of 4, B b. 
18: αὐτούς] τοὺς 4. B b. 
21: ἔστωσαν] litt. ez corr. ex ἡ m. 1 b. 
1: πεποίηκε b . 
12: ὦσιν] εἶσιν comp. b. 
3: ὦσι b. 
12: ante vig est — in b. post 4, E uacat linea in b. 
18: δή] δέ b. 
22: Αἴ, E πρῶτοι, of δέ] om. b, in extrema pag. 
26: τόν] πρὸς τόν b. 
, 1: τόν] πρὸς τὸν b. 
2: post E est — in b. 
B, T] r, B b. 
24: ὦσι b. 
, 4: τόν] τό Ὁ. 
8: δή] δέ b. 
E, 4] 4, E bJ) 
16: doi b. 
1, 3: E] in ras. m. 1 b. 
22: ὦσι b. 
9: ΓΑ] AT b. 
1: μή] supra scr. m. rec. b. 
14: μετρῇ] μετρεῖ b. 
1: ὁ B] τὸ B b. 
6: ἡγούμενον] corr. ex ἡγούμενος m. 1 b. 
9: sequitur p. 432, 10—20 b. 
p. 432, 10: ἄλλως τὸ λβ΄ τὸ ξξῆς b. 


| Hoc ergo ex P recipiendum erat. 


14: 


PRAEFATIO. IX 


ὃ H ἄρα] ἐπεὶ ὁ H ὑπὸ τῶν 4, E, Z με- 
suites, ὃ Η ὃ. 


: μή] ^ | H ἐλάχιστος ὧν ἔχει τὰ A, B, Γ 
eds 


: τῶν] om. b. 


VIII. 


: τῶν — 14: πλήθει] om. bq. 

: μείζων — 19: 0 ve] om. bq 

: τέσσαρερ)] 4 b. 

: ἔστιν] ἀριθμὸς δὴ ὁ Α δύο τοὺς 4, B moà- . 


λαπλασιάσας τοὺς I, 4 πεποίηκεν ἔστιν bq. 


: ἄρα] om. b. 


: πολλασιάσας b. 

: ὃ Z] οὕτως ὁ Z bq. 

: ὃ H] οὕτως ὁ H bq. 

: ὃ 4] οὕτως ὃ 4 bq. 

: ἀλλ᾽] ἐδείχϑη δὲ καί bq. 
: εἰσί q. 


οἵ 4, B — 24: εἰσίν) supra scr. m. 1 q (eie/). 


: δὲ τῶν] δὲ τὸν bq. 

: τοῖς] corr. ex αὐτοῖς m. 1 q. 

: τέσσαρες] ὃ q. 

: ἐάν] supra scr. m. 1 b. 

: καὶ ἐπεί — 3: ξαυτὸν μέν] οἱ ἄρα ἄκροι αὖ- 


τῶν οἱ 4, S πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
ἐπεὶ γὰρ οἱ E, Z πρῶτοι, ἑκάτερος δὲ αὖ- 
τῶν ξαυτὸν ba. 


: καί] om. bq. 


καὶ οἵ — 1: εἰσίν] πρῶτοι καὶ of Δ, 3 bq. .. 

εἰσιν] ἐπεί ba. 

ἀλλήλους] ἀλλήλους εἰσίν, ἴσος δὲ ὁ μὲν 4 
τῷ 4, 0 δὲ X τῷ 4 bq. 


X 
p. 278, 


p. 280, 


p. 282, 


p. 284, 


18: 


PRAEFATIO. 


ἀνάλογον] om. b. 


22: Z] in ras. m. 1 b. 


28: 
1: 
: 0] e corr. m. 1 b. 
10: 


ἀνάλογον] om. bq. 
καί] om. bq. 


0, Hj] H, Θ b. 
ἀνάλογον] om. bq. 


: καὶ ἐν] καὶ ἔν τε bq. 

: 9, H] Η,Θ bq. 

: ἀνάλογον] om. b. 

: ἐν τῷ ἔτε ba. 

: λόγοις λόγοις, ἔσονταί τινες τῶν Η, Θ, K, 4 


ἐλάσσονες ἀρυϑμοὶ ἔν τε τοῖς τοῦ y πρὸς 
τὸν B καὶ τοῦ Γ πρὸς τὸν 4 καὶ ἔτι τοῦ 
E πρὸς τὸν Z λόγοις α. 


: οὕτως] om. bq. 
: ἐλάσσων] ἐλάττων b. 


ἐλάσσονα] ἐλάττονα bq. 


: τὲ] om. bq. 
: B, Γ] 1,8 tq. 
: μετροῦσι bq. 


τῶν] τόν α. 


: ὁ ΗἹ (prius) supra scr. m. 1 b. 
: 0, H] H, 9 bq. 

: τὸν Z] Z q. 

: ὑπό] ὃ ὑπό bq. 

: Θ, Η] Η,Θ bq. 

: ἐπεί] καὶ ἐπεί bq. 

: ἰσάκις] ὁσάκις α. 

: ἀνάλογον] om. bq. 


ἐν] ἔν τε b. 


τε] om. b. 


: ἔτι] om. bq. 
: dy] εἰ γὰρ μή εἰσιν of N, 5, M,O iiic 


ἐλάχιστοι bq. 


: εἰ γὰρ μή] om. bq. 
: ἀνάλογον] om. bq. 


PRAEFATIO. XI 


δ: οὕτως] bis q. 
7: ss] om. bq. 
0: μετροῦσε bq.; item lin. 18. 
0: ἀνάλογον] om. bq. 
1: τόν] om. bq. 
2: vov] (bis) om. bq. 
8: ἄρα] om. b. 
ι0: D, E, 4] in ras. m. 1 b. 
ἰδ: καί] om. bq.) 
L6: πεποίηκεν) (prius) πεποίηκε q. 
[7: 4] e eorr. m. rec. b. 
18: 4] e corr. m. rec. b. 
ὡς δέ — τὸν 8] om. b. 
7T: μετρῇ] μετρεῖ q. 
18: μετροῦσιν] μετρήσουσι bq. 
14: εἰ — 15: τὸν ΓΊ λέγω γάρ ὅτι οὐ μετρεῖ ὃ 4 
τὸν I' bq. 
16: καὶ ὅσοι] ὅσοι γάρ bq. 
17: τοῖς 41] in ras. m. 1 b. 
1: ἡ] εἰ q. 
γάρ] γὰρ Z q. 
6: μετρήσει) μετρεῖ bq. 
9: μετρῇ} μετρεῖ q. 
14: ov] μή α. 
οὐδέ] οὐδ᾽ q 
15: μετρήσει) μετρήσει᾽ ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον ὑπό- 
κειταε γὰρ ὁ 4 τὸν 4 μετρεῖν α. 
16: ὁ] τό 4. 
20: μεταξύ --- ἀνάλογον] om. bq. 
8: I, 4, B] B, T, Δ tq. 
10: εἰσί q. 
11: εἰσί q. 
14: καί — 15: τὸν Z] om. 4. 


itaque quoniam bq p. 286, 18 sq. cum P consentiunt, 
Theonis in adnotatione ad locum illum tollendum est. 


Ι: 


QU W» μὸ Dg ὦ 
[LE J 


com» c 


22: 


—— 


PRAEFATIO. XIII 
ἀλλ ὡς ὃ E πρὸς τόν] in ras. m. 1 q. 


: τῶν] τόν q. 
: K] in ras. q. 


44] in ras. q. 


: B] e corr. m. 1 b. 
: καὶ ὡς — 18: τὸν Δ] om. bq. 
: D' ydo] γὰρ Γ᾽ ba. 


σεποίηκε 
: διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί] πάλιν ἐπεὶ ὁ Γ τὸν 4 


πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, ὁ δὲ A 
ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Β πεποίηκε, δύο 
δὴ ἀριθμοὶ of D, 4 ἕνα καὶ τὸν αὐτὸν τὸν 
(om. b) 4 πολλαπλασιάσωντες τοὺς E, B 
πεποιήκασιν᾽ ἔστιν ἄρα bq. 


: B] B. ἀλλ᾽ ὡς ὁ D mgóg τὸν 4, οὕτως ὁ 


Α πρὸς τὸν E bq. 


: ἄρα] om. 4. 

: ἀριθμός) ἀριϑμὸς ὃ E vq. 

: δαυτόν] ἑαυτὸν μέν bq. 

: τῶν] corr. ex τόν m. 1 q. 

: καὶ ὃ Γ᾽ ξαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν E πε- 


ποίηκεν͵] om. bq. 


: μέν) om. bq.!) 


πεποίηκε bq; item lin. 8. 


: πεποίηκε Et item lin. 11. 
: Δ] 4, οὕτως τε (om. .4) ὁ K πρὸς τὸν Br 


ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4 bq. 
0 τε] ve ὃ bq. 


: τόν] om. q. 
: τῷ] om. q. 
: μὲν 6] ὁ μέν ῬὈᾳ. 


: τετράγωνος πρὸς τετράγωνον] τετράγωνος ἀριϑ- 


μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν bq. 
εἶσιν] comp. ἐστιν corr. ex comp. εἰσιν b. 


. 806, 6 in adnot. scribatur: .,ὕ6. καὶ ὁ — πεποέηκεν) 
'heon (BVg). 7. μέν) om. BV." 


adn. p. 320, 8 delendum ,,corr. ed. Basil.''. 


PRAEFATIO. XV. 


: q. 
: καί] ἔσειν ἄρα ὡς ὃ K πρὸς τὸν M, ὁ M 


j| 


πρὸς τὸν 4, xal q. 


: πεποίηκε bq; item lin. 28, 26. 
: M, 4] 4, M ba. 
: διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί] πάλεν ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ 


Δ πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ H πρὸς τὸν Θ, 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν bq. 


: M, 4] 4, M b4. 


εἶσιν] om. b. 


: N] corr. ex H m. rec. b. 
: I, 4, E] 4, E ᾳ. 
: 44] corr. ex zfí m. rec. b. 


τόν] τὸν ἐκ τῶν Z, H xov bq. 


: IN] corr. ex H m. rec. b. 
: τόν] om. bq. 


τόν] om. b. 
IN] corr. ex H m. rec. b. 


: H] e corr. m. rec. b. 


καὶ ὡς] ὡς bq. 


: Z] in ras. m. 1 b. 

: Ν] corr. ex H m. rec. b. 

: H] H xol ὁ E πρὸς τὸν Θ q. 
: N] eorr. ex H m. rec. b. 


&dn. p. 320, 19 deleatur ,0 μέν V y; habent μὲν ὁ. 
adn. p. 320, 26 addatur: ,,26. τὸν 4| τὸν μὲν 4 BV φ." 


PRAEFATIO. XVH 
23: 4] 4, B bq. H] H, 8 b, sed corr. 
iol 


: εἰσί q. 

26: ὁ Z — ἀριθμοί] om. bq. 
2: τοῦ πρό] om. bq. 
4: τόν] om. bq. 
5: τόν] om. bq. 

καί] supra scr. m. rec. b. 
6: τοῖς] ro: b. 

xal — 1: A, T, 4] om. bq. 
12: ὅ se] ὅτε ὃ q. 
17: WN] corr. ex H m. rec. b. 


“«εἰὐροίηκε bq. 
20: N] corr. ex H m. rec. bq. 
22: δή] δέ bq. 
E] H b«.) 
1: I] B bq4!) 
D: πεποίηκε q 
6: ἐστίν] om. b. εἶσιν] om. bq. 
1: εἰσε q 
8: τόν} ἢ corr. ex τὸ m. rec. b. 
12: τὸν M] M q. 
15: A] post ras. 1 litt. b. 
16: ὅμοιοι] of 4, om. b. 
19: voíroc] y b. 
22: λέγω) λέγω δή b. 
24: I'] e corr. m. rec. b. 
26: εἰσὶ α. 
26: -τράγωνος δὲ ὃ .4 τε-] mg. m. rec. b. 
ΓῚ B bq. 
7: ἐστίν] ἔσται bq. 
12: κδ΄} om. 4. 
14: 0v] corr. ex 1j m. rec. b. 
16: τετράγωνος ἡ] ἢ ἢ τετράγωνος bq. 
17: post. B ins. λόγον m. rec. b. 
λόγον) om. bq. 
n adn. p. 380, 22 addatur: ,0 E τὸν I'] ὁ H τὸν 
BV gy. 


ides, edd. Heiberg et Menge. II. b 


XVIII 
p. 334, 


p. 336, 


p. 338, 


p. 340, 


p. 342, 


PRAEFATIO. 


: ἔστω] ἔσται q. 
: εἶσι q. 
: I'] in ras. m. 1 b. 


τόν] om. bq. 


: τὸν] om. bq. 
: 4] e corr. m. rec. b. 


δή] δέ b; om. q.)) 


: γὰρ of] γὰρ ὃ b. 


ὅμοιοι) ἄρα ὅμοιοι bq. 


: εἶσι q. 
: μεταξύ} in hoc uocabulo desinit q fol. 165"; 


λείπ. φύλλα ἢ mg.; rursus incipit p. 372, 15, 
u. ἃ. adn. (ἐνταῦϑα λείπουσι φύλλα Ἢ mg. 
fol. 1667). 


: τετράγωνοι] τεταραγμένοι Ὁ. 
: E] e corr. m. rec. b. 
: ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. b. 


IX. 


: 44] e corr. m. rec. b. 

: πεποίηκε b. 

: δέ] om. b. 

: τῶν] corr. ex τόν m. rec. b. 

: ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. b. 

: ἀριϑμοέ] om. b. 

: ἔστωσαν — 6: ποιείτω] δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 


44, B πρὸς (mutat. in πολλαπλασιάσαντες 
m. rec.) ἀλλήλους τετράγωνον τὸν Γ᾽ ποιεί- 
τωσαν b. 


: ἔστιν ἄρα] om. b. 

: τόν] bis om. b. 

: ἐμπίπτει) ἐμπίπτει ἀρυϑμός b. 

: ἐάν — ἐμπίπτῃ] om. b; ὧν δὲ ἀριϑμῶν εἷς 


μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει mg. m. rec. 


: of ἄρα] ἄρα of b. 


1) Itaque δή cum P delendum, ut suspicatus eram. 


PRAEFATIO. 


: φΈκοέηκε b. 
; sedg τόν] πρός b. 
: τὸν di] 4 b. 


: τοῦ 4] om. b; post ἀριϑμοῦ ins. m. rec. 


: γὰρ 4] 4 γάρ b. 


9" we — τὰἶῖν 


Oo Qi m BD μὲ 


f» «ἡ QJ μὲ U2 m9 uv 


of 4, B] ante ras. 2 litt. b. 
44] corr. ex 4 m. 1 b. 


κύβος ἄρα ἐστί] ἔστιν ἄρα b. 


: 4] πρῶτος b. 

: πεποίηκε b. 

: δαυτόν) ἑαυτὸν μέν b. 
: 6 4 — 28: τὸν B] τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας 


τὸν Γ' πεποίηκεν b. 


: καὶ dg] ὡς b. 
: ὃ 4] οὕτως ὃ 4 b, 4 e corr. m. rec. 


: ἔστε κύβος) ἐστι ὃ κύβος b, sed ὃ deletum. 


ὑπό] corr. ex ὑπέρ m. rec. b. 


: ἐπεί — 15: μονάδας} om. b. 
: πεποίηκε b. 

: ὁ dx] ἐκ b. 

: ἔσται] ἐστί b. 


0] πάντες, ὃ b. 


: πάντες] om. b. 

: post διαλείποντες add. πάντες b. 
: ὅτι] om. b. 

: πάντες] om. b. 

: ἅμα] ἄρα b. 


Ante τετράγωνος eras. ὃ b. 


: πᾶντες] ἅπαντες b. 
;: Post ἡ ras. 1 litt. b. 
12: 


μονάς) ἡ μονάς b. 
ἀριϑμόν] om. b. 


b* 


ΧΧ PRAEFATIO. 


p. 352, 14: τῷ 4] αὐτῷ b. 
15: πεποίηκε b. 
17: xol 0 4 ἄρα] ἄρα xol ὁ 4 b. 
20: πάντες} om. b. 
τέταρτος] 44 b. 
23: 4] 4 ἀριϑμόν b. 
οὕτως — 24: ἀριϑμόν] mg. m. rec. b. 
9: πεποίηκε b; item lin. 4. 
7: δ] m. rec. b. 
8: μονάδος] μονάδος ὁ Z b.) 
2: μονάδος] τῆς μονάδος b. 
ἑξῆς — 18: ἀριϑμοί) ἀριϑμοὶ ξξῆς b. 
17: μονάδος] τῆς μονάδος b. 
p. 356, 10: τέταρτος] zl b. 
15: B| B μετρεῖ b. 
21: εἰσι b. 
p. 358, 8: μονάδος] τῆς μονάδος b. 
ὁσοιδηποτοῦν] ὑποσοιδηποτοῦν b. 
29: ὁμοίως --- 28: icu] om. b. 
25: δή] om. b. 
ἔστω ὁ .4] corr. ex ἔστωσαν m. rec. b. 
οὐδ᾽] οὐδέ b. 
p. 360, 5: τόν] bis om. b. 
16: τετάρτου] 4 b. 
19: μονάδος] τῆς μονάδος b. 
20: ἐλάσσων b. 
23: μονάδος] τῆς μονάδος b. 
25: ἐλάχιστος] ἐλάσσων Ὁ. 
p. 362, 8: πόρισμα --- 11: αὐτοῦ] om. b. 
17: ὁποσοιδηποτοῦν) ὁσοιδηποτοῦν Ὁ. 
22: μὴ γάρ] μὴ γὰρ μετρείτω ὃ E τὸν A b. 
p. 304, 1: E] corr. ex 4 m. 1 b. 
9: μετρείτω] μετρείτω δέ b. 
4: πεποίηκε b. 


p. 354, 


i ^ DI» adnotatione p. 354, 8 addatur: μονάδος] μονάδος 
ὁ Z Theon (BY 9)". 


PRAEFATIO. XXI 


29: ἔχοντας] ἔχοντας αὐτοῖς b. 
2: ἡγούμενον μενον) τὸν ἡγούμενον b. 
6: ὑπό] ἀριθμοὶ ὑπό 

7: οὐ] om. b. 

4: ἑξῆς] om. b. 

5: πᾶς] ἅπας b. 

6: ὁ E — 1: μετρεῖται] om. b. 

2: ὃ Z οὐκ ἔστι) οὐκ ἔστιν ὁ Ζ Ὁ. 

3: εἰ γάρ] εἰ γάρ ἐστε πρῶτος b. 

2: ἅπας - — 8: μετρεῖται] om. b. 

3: ὁ Z ἄρα ὑπὸ πρώτου] ὑπὸ πρώτου ἄρα b. 


6: 4] e corr. m. rec. b. 
7: ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. b. 
20: πεποίηκε b. 
32: πολυπλασιάσαντες b. 
28: τόν] corr. ex αὐτόν b. 
25: μετρήσουσι b. 
2: μετροῦσιν] μετρήσουσιν b. 
14: ὁποιοιοῦν] ὁποιοῦν b.') 
20: πεποίηκε b; item lin. 21, 22. 
22: εἶσε b. 94: ὦσι b. 
2: ἔστε b. 
8: ἐὰν δέ — δ: ὥστε] καί b. 
5: Z4] 4Z b, sed Z e corr. m. 1. 
6: 4E] AE ἄρα b. 
ὥστε --- 1: ἐστιν] om. b. 
8: γάρ] δέ b. x] ἀπό b. 
10: ἐστιν] ἐστιν. ὥστε ὁ ἐκ τῶν Z4, 4E καὶ 
πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτός ἐστιν b. 
18: ἐστιν] ἐστι Ὁ. 
17: εἰσι b. 
19: καί] ὥστε καί b. ἐκ] ὑπό b. 
21: ἐκ) sic b.) 
a n adn. p. 374, 18 scribatur ,£govrov λόγον V'. 
rgo in adn. p. 376, 21 nomen Theonis deleatur. 


Liber V. 


Definitiones. 
Pars est minor magnitudo maioris, si maiorem 


r. 
Multiplex autem maior est minoris, si minor 
ietitur. 

Ratio est duarum eiusdem generis magnitudinum 
um quantitatem quaelibet habitudo. 

Rationem inter se habere magnitudines dicun- 
ae multiplicatae altera alteram superare possunt. 
In eadem ratione magnitudines esse dicuntur 
ad secundam et tertia ad quartam, si primae" 
iae aeque multiplices secundae et quartae aeque 
lices aut simul superant aut simul aequales * 
iut simul minores sunt suo ordine!) sumptae. 
Magnitudines autem eandem rationem habentes 
riionales uocentur. 


Hoc est: ita ut coniungantur prima secundae, tertia quar- 
respondeat loco et ordine prima tertiae, secunda quartae. 


si Ma —Nb et simul Mc — Nd, erit a:b τα c:d. 
uinkel: Zur Gesch. der Mathemat. p. 390. 


a m. 1 P. 9. ὑπερέχει») -sw in ras. V. 14. πολλα- 
'σμῶν P, corr. m. 1. 15. ὑπερέχει B. ἢ] supra m. 

ἐλλείπει B. ληφϑέντα)] -η- e corr. m. 9 V. Deff. 
ermutauit P; ut nos BF Vp, Campanus; ex Herone nihil 
di potest, cum etiam def. 8—9 ante def. 7 habeat. 
ἔχοντα λόγον μεγέθη) λόγον ἔχοντα μεγέϑη F; ἔχοντα 
ἡ λόγον V. ἀνάλογον] λόγον ἀνάλογον post ras. 7 litt. 

. transit m. 2 F. 

1* 


ELEMENTORUM LIBER V. 9 


b quotlibe& magnitudines 4B, Γ. 4 quotlibet 
magnitudinum E, Z nu- 
I e . . 
" ..pgI—-- —-— 4 mero aequalum singu- 
lae singularum aeque 
multiplices. dico, quoties 
lex sit 4B magnitudinis E. toties multiplicem 
B -- l4 magnitudinis E -]- Z. 
n quoniam “18 magnitudinis E et ΓΖ) magni- 
Z aeque multiplices sunt, quot sunt in 4B 
jdines magnitudini E aequales, totidem etiam 
' sunt magnitudini Z aequales. diuidatur 4B 
nitudines magnitudini E aequales 4 H, ΗΒ et I' 41 
gnitudines magnitudini Z aequales ΓΘ. 6.1. 
numerus magnitudinum .4H. HB numero 
tludinum I'8,071 aequalis erit. et quoniam 
- E et ΓΘ — Z, erit 4H — E et ΛΗ -- ΓΘ 
- Z. eadem de causa HB — Eet HB -- 64 
Ἐ Z. itaque quot sunt in 4B magnitudines ma- 
ini E aequales, totidem etiam sunt in 4B - D4 
tudii E- Z aequales. itaque quoties multi- 
'st. 4B magnitudinis E. toties multiplex erit 
AB -- Γ.1 magnitudinis E 4 Z. 
go si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet 
tudinum numero aequalium singulae singularum 
multiplices, quoties multiplex est una magnitudo 
, Voies etiam omnes omnium erunt multiplices; 
erat demonstrandum. 


II. 
prima secundae e et tertia quartae aeque multi- 


Z —.— 


α καὶ τὰ H B, 84: necessaria non est. 91. . ἔστι V. 95. 
ov 9 (non F). 


ELEMENTORUM LIBER V. 11 


pliees sunt, et quinta secundae sextaque quartae 
aeque multiplices, etiam prima quintaque compositae 
secundae et terlia sexiaque compositae quartae aeque 
multiplices erunt. 

nam prima 418 secundae [jet teriia “Εἰ quartae 
Z aeque mullüiplices sint, et duinta ΒΗ secundae I' 


B H sextaque EO quartae Z 
4i— τι τὴ —3À aeque multiplices sint. 
Γι dico, eliam primam quin- 
4 E e tamque compositas A H se- 

MM 7 t 7 eundae I' et terliam sex- 
Zi—3À tamque compositas 2160 


quartae Z aeque multiplices esse. 

nam quoniam 44B magnitudinis Γ᾽ et 71 E magni- 
tudinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in 4B 
magnitudini I' aequales, tot etiam in 2f E sunt magni- 
iudini Z aequales. eadem de causa etiam, quot sunt 
in tota BH magnitudini I' aequales, tot etiam in 
EG sunt magnitudini Z aequales. quare quot sunt 
in tota 4H magnitudini I' aequales, totidem etiam 
in tota ΖΘ sunt magnitudini Z aequales. itaque 
quoties multiplex est 44 H magnitudinis I, toties multi- 
plex erit etiam ΖΘ magnitudinis Z. itaque etiam 
prima et quinta compositae 44H secundae I" aeque 
multiplices erunt ac tertia sextaque 271609 quartae Z. 

Ergo si prima secundae et tertia quartae aeque 
multiplices sunt, et quinta secundae sextaque quartae 
&eque multiplices, etiam prima quintaque compositae 
secundae et tertia sextaque compositae quartae aeque 
multiplices erunt; quod erat demonstrandum. 


ELEMENTORUM LIBER V. 13 
III. 


Si prima secundae et tertia quartae aeque multipli- 
ces sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices sumun- 
tur, etiam ex aequo?) magnitudinum sumptarum altera 
secundae altera quartae aeque multiplices erunt sin- 


gulae singularum. 


A—— ——-—4À Nam prima 44 secundae B 
Βι. . et tertia I' quartae 71 aeque 
K z sint multiplices, et sumantur 
B | ' magnitudinum 4, Γ᾽ aeque 
D———3— | mulüplices EZ, HO. dico, 
d EZ magnitudinis B et H9 
A magnitudinis z/ aeque multi- 

H ' i2 plices esse. 


nam quoniam EZ magnitudinis 44 et HO magni- 
tudinis I' aeque multiplices sunt, quot sunt in EZ 
magnitudines magnitudini 44 aequales, totidem etiam 
in HO sunt magnitudini I' aequales. diuidatur EZ 
in magnitudines magnitudini 44 aequales EK, KZ, et 
HO in magnitudines magnitudini I' aequales H 4, 
40. erii igitur numerus magnitudinum EK, KZ 
numero magnitudinum H 4, 40 aequalis. et quoniam 
A4 magnitudinis B et I' magnitudinis 47 aeque multi- 
plices sunt, οὐ EK — 4, H 4 — I', erunt EK magni- 
tudinis B et H4 magnitudinis 47 aeque multiplices. 
eadem de causa KZ magnitudinis B et 49 magni- 
tudinis 4 aeque multiplices sunt. iam quoniam pri- 
ma EK secundae B et tertia H4 quartae “4 aeque 


1) Hic non proprie ad definitionem rationis &' ἴσου (17) 
respicitur. 


ELEMENTORUM LIBER V. "  .15 


mulüplices sunt, ei quinta KZ secundae B sextaque 
446 quariae 4] aeque multiplices sunt, etiam prima 
quintaque compositae EZ secundae B ei terlia sex- 
itaque compositae H6 quartae 21 aeque multiplices 
erunt [prop. Il]. 

Ergo si prima secundae et tertia quartae aeque 
multiplices sunt, ei primae terliaeque aeque multiplices 
sumuntur, eliam ex aequo magnitudinum sumptarum 
allera secundae altera quartae aeque multiplices erunt 
singulae singularum; quod erat demonstrandum. 


IV. 


Si prima& ad secundam eandem rationem habet 
ac ierlia ad quarlam, etiam primae ierliaeque aeque 
multiplices ad, secundae quartaeque aeque multiplices 
qualibet mulüiplieatione productas eandem rationem 
habebunt suo ordine sumptae. 


A-——4 Sil enim 4 : B — 
B —— I:24, et sumantur 
Ε------ΟοΟοηὀ-- magnitudinum 4, Γ' 
Ηι-- ι------οὶ aeque multiplices E, 
AK— ——————————4 Z ei magnitudinum 
Mi————MÀ—————————- —^ B, aliae quaeuis 
Γ.---: aeque multiplices H, 
4r— G. dico, esse E: H 
Zi——-——4 --- Ζ: Θ. 

Θ----ἰ-----ὶ sumantur enim 
AI —————————áÀ magnitudinum E, Z 


Ni——— ————À i aeque mulüplices K, 
44 et magnitudinum H, Θ aliae quaeuis aeque mul- 
lipliees M, N. iam quoniam E magnitudinis 4, ei Z 


ELEMENTORUM LIBER V. 11 


magnitudinis I' aeque multiplices sunt, et sumptae 
suni magnitudinum E, Z aeque mulüplices K, 4f, erit 
K magnitudinis 4 et 4 magnitudinis Γ aeque multiplex 
[prop. III]. easdem de causa .M magnitudinis B et .N 
magnitudinis 47 aeque multiplex est. et quoniam est 
4: Β-- Γ: 4, ei sumptae sunt magnitudinum 4, Γ 
aeque multiplices K, 44 et magnitudinum B, 4 aliae 
quaeuis aeque multiplices M, N, si K magnitudinem 
M superat, eliam 4 magnitudinem Ν᾽ superat, et si 
aequalis, aequalis est, et si minor, minor [def. 5]. et 
K, 4 magnitudinum E, Z aeque multiplices sunt, .M, IN 
autem magnitudinum H, € aliae quaeuis aeque multi- 
plices. itaque E: H — Z: 96 [def. 5]. 

Ergo si prima ad secundam eandem rationem 
habet ac tertia ad quartam, etiam primae tertiaeque 
aeque mulüiplices ad secundae quartaeque aeque multi- 
plices qualibet multiplicatione productas eandem ratio- 
nem habebunt suo ordine sumptae; quod erat demon- 
Sirandum. ' 

V. 

Si magnitudo magnitudinis aeque multiplex est 
atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque 
multiplex erit ac tota totius. 


καὶ τὸ Δ τοῦ N, xal εἰ ἴσον ἴσον, xal εἰ ἔλαττον ἔλαττον, 
δῆλον ὅτι καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ M τοῦ K, ὑπερέχει καὶ τὸ Ν τοῦ 
4A, καὶ εἰ ἴσον ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον ἔλαττον, καὶ διὰ τοῦτο 
ἔσται καὶ ὡς τὸ Η πρὸς τὸ E, οὕτως τὸ € πρὸς τὸ Z. Πόρισμα. 
ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον 1, 
καὶ ἀνάπαλιν ἀνάλογον ἔσται (FBV; primum ὅτε om. B; 
οὕτω pro οὕτως F; semper ἔλασσον V; in p non exstant nisi 
ultima inde a πόρισμα); idem in P. mg. m. rec. (om. priore 
ὅτι); om. P m. 1, Campanus; cfr. ad prop. VII. 24. c0] 
cOrr. ex τοῦ m. 1 F. τὸ 0àov»] supra p. 
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multiplex sit, aeque multiplicem esse 671 magni- 
tudinis Z. 

Ergo si duae magnitudines duarum magnitudinum 
aeque multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitu- 
dines earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae 
lisdem aut aequales sunt aut aeque earum multi- 
plices; quod erat demonstrandum. 


VII. 

Aequalia ad idem eandem habent rationem et 
idem ad aequalia. 

Sint aequales magnitudines 44, B οὐ alia quae- 
AC—4  4(L—.—4——.—2À uis magnitudo I* dico, 
Bi—  Ei——C — — —4 . utramque  magnitudi- 
DT—— Zi | i ——À nem 4, B ad I'eandem 
ralionem habere, et Γ δὰ utramque 4, B. 

sumantur enim magnitudinum 4, B seque multi- 
plices 7/, E, et magnitudinis Γ᾽ alia quaeuis multi- 
plex Z. iam quoniam Z/ magnitudinis 44 οὐ E magni- 
tudinis B aeque multiplex est, et 44 — B, erit etiam 
2 — E. ei alia quaeuis magnitudo est Z. itaque si 
4 magnitudinem Z superat, etiam E magnitudinem Z 
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor 
minor. et magnitudinum 4, B &eque mulüiplices sunt 
4, E, et Z magnitudinis I' alia quaeuis est multi- 
plex. erit igitur 

A: Γ -—B:I'[def. 5]. 

dico, etiam E ad utramque magnitudinem 4, B 

eandem rationem habere. 


corr. p. 21. Z] EZ F. 82. 0] om. F; add. m. 2 euan. 
ἔτυχε Vp. ἔστιν] bis P. 234. δή] om. P. 
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nam iisdem comparalis similiter demonstrabimus, 
esse 2) — E. ei alia quaeuis magnitudo est Z. itaque 
si Z magnitudinem z/ superat, eliam magnitudinem 
E superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor 
minor. et Z magnitudinis I' multiplex est, et 2f, E 
magnitudinum 4, B aliae quaeuis aeque multiplices. 
quare I': 4 τῷ Γ: B (def. 5]. 

Ergo aequalia ad idem eandem habent rationem 
et idem ad aequalia. 


Corollarium. 
Hine manifestum est, si magnitudines proportio- 
nales sint, easdem e contrario proportionales esse.) — 
quod erat demonstrandum. 


VIII. 

Ex inaequalibus magnitudinibus maior ad idem 
maiorem rationem habet quam minor; et idem ad 
minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem. 

Sint inaequales magnitudines 4B, I', et maior sit 
AB, alia autem quaeuis magnitudo sit 7f. dico, esse 
AB:4H5I:4e65 4:0» 4:4A4B. 

Nam quoniam 4B I, ponatur BE — Γ. itaque 
minor magnitudinum 4E, EB multiplicata aliquando 


—— ———— ——— 


1) Quia et 4: ΓΞ B: Det D:4--ID:B. ceterum hoc 
corollarium recte hic collocatur in P; nam si post prop. IV 
fuisset, ubi Theon id posuit, alteram partem demonstrationis 
P. 22, 24 sq. superuacuam futuram fuisse, acute obseruauit 

ugustus II p. 331. om. Campanus. 


18. usitov] τὸ ueifov P. 19. 4B] P, Fm. 1, V m. 1; 
AB vov ΓΒ, F m. 2, V m. 2. ἔτυχε». — 20. τὸ 4] (prius) 
τὸ in spatio 4 litt. g. 28. 48] B in ras. p. to] τὸ 9 
(non F). 24. τό] (prius) τῷ 9 (non F). 
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et Μ᾿ -Ὶἰ 4 «-- 4 2 οἱ N — 44; itaque M -᾿ 42 — Ν. 
sed Z6 — M -- 4. itaque ΖΘ magnitudinem N superat. 
K autem magnitudinem ΝΟ non superat. et ΖΘ, Καὶ 
magnitudinum 4B, I' aeque multiplices sunt, N autem 
magnitudinis 4] alia quaeuis multiplex. itaque 48 
: 2.» I: 4 [def. 1]. 

dico igitur, esse etiam 41: I' 21: 4B. nam 
iisdem comparatis similiter demonstrabimus, N magni- 
tudinem K superare, ZO autem magnitudinem non 
superare. et N magnitudinis z/ multiplex est, ΖΘ, Καὶ 
autem magnitudinum 4B, I' aliae quaeuis aeque mul- 
tiplices. itaque 41: Γ» 4: 4B [def. 1]. 


E jam uero sib 4» EB. ita- 
4! - que minor magnitudo EB multi- 
ΓΙ Ἢ plicata aliquando magnitudine 
Zi (— —3—3—740 41 maior erit [def. 4]. multipli- 
Κι--:-- cetur, ei sib H6 magnitudinis 
4i—3À - EB mulüplex et magnitudine 
Λι----ἰ--- 2] maior. et quoties multiplex 
Μι----ἰ----.--- est ΗΘ magnitudinis E B, toties 
Νι---- τ 0 multiplex fiat Z H magnitudinis 


A E et K magnitudinis I. iam similiter demonstrabimus, 
ΖΘ, K magnitudinum 4B, l'aeque multiplices esse. et 
similiter sumatur Ν᾽ magnitudinis 7/ multiplex et 
prima maior magnitudine ZH. quare rursus ZH 


——— —— ——— —À ——— ——— —— —À — — —— ————  —— —— 


ras. m. 2 V. &] m. 2 F. 18. τοῦ EB μεῖξον ἔστω] P; 
μεῖξον ἔστω τοῦ EB BVp; τοῦ EB m. 1 F, seq. μεῖξον ἔστω 
τοῦ EB g. τὸ δὴ ἔλαττον τὸ EB] πολλαπλα φ. 20. 
πεπολλαπλασιάσϑω) post πε- ras. 2 litt. F. 248. μέν) q in 
spatio plurium litt. τὸ] in ras m. 1 p. 94. τὰ] τό 9g 
(non F). 
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magnitudine M minor non est. et HO — 4. itaque 
ΖΘ» 24--M,h.e. ZO » N. K autem magni- 
iudinem Ν᾽ non superat, quoniam ZH, quae maior 
est magnitudine HO, h. e. maior magnitudine K, 
magnitudinem XN non superat. et eodem modo 
superipra sequentes demonstrationem conficimus. 

Ergo ex inaequalibus magnitudinibus maior ad 
idem maiorem rationem habet quam minor; et idem 
ad minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem; 
quod erat demonstrandum. 


IX. 

Quae ad idem eandem habent rationem, inter se 
aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet rationem, 
ea aequalia sunt. 

A B Sit enim 4:I'— B:I* dico, 

D————— esse 44 — B. 

nam si minus, non esset 4 : I' —— B : I' [prop. VIII]. 
al est. ilaque 44 — B. 

iam rursus Sit D': 4 — Γ: B. dico, esse 4 — B. 

nam si minus, non esset Γ: 4 — I': B [prop. VIII]. 
at est. itaque 4 — B. 

Ergo quae ad idem eandem habent rationem, 
inter se aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet 
rationem, ea aequalia sunt; quod erat demonstrandum. 


4. ὄν} corr. ex àv m. 2 P. — 5. τοῦ] (prius) P; τό BFVp. 

κατακολουθοῦντες) bis P; corr. m. 2. 6. ἀπόδειξιν) post 
ἀπο- spatium 1 litt, in quo m. 9 inser. δὲ F. — 8. τὸ ἔλαττον 
— 9: ἥπερ] mg. m. 1 P. 13. ἐστίν] F; comp. p; ἐστέ PBV. 

&] euan. F. 14. κἀκεῖνα V. 17. μή] μεῖξον 9. 18. 
εἶχε] in ras. Pg, εἶχεν B. ἔχει) yg q.. 23. εἶχε] in ras. P; 
ἔχει B; ἔχῃ F. ἐστίν F. 26. ἐστίν] comp. Fp; ἐστέ PBV. 
21. κἀκεῖνα V. 
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X. 


Eorum, quae ad idem rationem habent, quod 
maiorem habet rationem, id maius est; et ad quod 
idem maiorem habet rationem, id minus est. 
Ai————À Bi | — Sit enim 4: D» B:TI* dico, 

I'————— ——3À . esse 4 B. 

nam si minus, aut 4 — B, aut “4 « B. uerum 
non esb 4 — B; ium enim essel 4:I'— ΒΒ: } Γ 
[prop. VII] at non est. quare non est 4 — B. 
neque uero 44 « B; ium enim esset 4: Γ « B:T' 
[prop. VIII]. at non est. quare non est 4 « B. 
sed demonstratum est, idem ne aequale quidem esse. 
itaque 4 » B. 

sit rursus D: B» D: 4. dico, esse B « 4. 

nam si minus, aut B — 4 aul B — 4. uerum 
non est B — 4; lum enim esset D: 4—LI:8B 
[prop. VII] at non est. itaque non est 4 — B. 
neque uero ΒΒ» 4; tum enim esset Γ: B «I': 4 
(prop. VIII]. at non est. quare non est B — 4. sed 
demonstratum est, idem ne aequale quidem esse. 
ilaque B « 4. 

Ergo eorum, quae ad idem rationem habent, quod 


10. ege es B; F, corr. m. 29. 12. ἔλαττον F. 18. τὸν 


ἐλάσσονα ἐλάττονα E εἶχε λόγον P. 14. ἔλαττον F. 
ἐστι] m. 3 F. δὲ ὅτι V. Post B repetuntur in F: 
ἐδείχϑη δὲ οὐδὲ ἴσον᾽ sitos ἄρα τὸ 4 τοῦ B. 17. ἔλαττον 
F. 420. 4] in ras. m. 1 B. γάρ] insuper comp. add. m. 
2 V; ἄρα B. 21. εἶχε] 9; εἶχεν PB; ἔχει F. 22. ἐστί 
ἐστίν P; comp. F addito ἐστέ g. τό] vo Υ.. τῷ] τό V. 
93. ἔστιν Ῥ τὸ] (prius) τοῦ V, corr. m. 1. ἐλάττονα F. 


25. οὐδ᾽ q (non F), -e in ras. m. 1 B. 26. ἔλαττον] 9, seq. 
oy m. 1; ἔλασσον P. 27. τό] (alt.) om. g. μείξονα)] g, 
Seq. ovo m. 1, eras. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 8 


ELEMENTORUM LIBER V. 41 


nam quoniam sunt quaedam!) magmitudinum I, E 
aeque multiplices, mmagnitudi- 


E————1 
Zi —4 num autem 4f, Z alae quaeuis 
ϑ. .. —4 aeque multiplices, et multiplex 
ALLEE —áàu magnitudinis I' multiplicem 


magnitudinis z/ superat, mul- 
tiplex autem magnitudinis E multiplicem magnitudinis 
Z non superat [def. 7], sumantur, et sint magnitudinum 
IE aeque multiplices H, 8, magnitudinum autem 2f, Z 
aliae quaeuis aeque multiplices K, 4, ita ut H magnitu- 
dinem Καὶ superet, 9 autem magnitudinem 4 non superet. 
et quoties multiplex est H magnitudinis I', toties 
multiplex sit M magnitudinis 44, quoties autem multi- 
plex est K magnitudinis 47, toties multiplex sit N 
magnitudinis B. et quoniam est 4: B-slI:2, et 
sumptae sunt magnitudinum 4, I' aeque multiplices 
M, H, magnitudinum autem B, 7/ aliae quaeuis aeque 
multiplices N, K, si M magnitudinem NN superat, 
etiam H magnitudinem K superat, et si aequalis, 
aequalis est, et si minor, minor [def. 5] uerum H 
magnitudinem K superat; quare etiam M magnitu- 
dinem NN superat. Θ᾽ autem magnitudinem ^ non 
superat. et .M, magnitudinum 4, E aeque mulü- 
plicees sunt, N, 4 autem magnitudinum B,Z aliae 
quaeuis aeque multiplices.?) itaque 
4A:B^ E:Z. 
Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar- 
tam eandem rationem habet, tertia autem ad quar- 
1) uq» et óé lin. 1—2 inusitate quidem posita sunt, 


neque tatnen tas ut ferri nequeant. 
2) Cfr. lin. 6—8 cum lin. 9 sq. 
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lam maiorem rationem habet quam quinta ad sextam, 
eliam prima ad secundam maiorem rationem habebit 
quam quinta ad sextam; quod erat demonstrandum. 


XIV. 


Si prima ad secundam et tertia ad quartam eandem 
rationem habet, prima autem tertia maior est, etiam 
secunda quarta maior erit, eb si aequalis, aequalis erit, 
el si minor, minor. 
A41i———— — DT1—À Sit enin 4: B — Γ: Ζ, οὐ 
Bi |! — 4i—3À ΑΓ. dico, esse etiam B 4. 

nam quoniam esbí 4» I, et alia quaeuis magni- 
ludo est B, ert 4:Ἔ ΒΓ: Β [prop. VIII]. uerum 
4:B-—ID:24. quare eliam Γ΄: 47 I': B. sed ad 
quod idem maiorem rationem habet, id minus est 
[prop. X]. itaque B — ΖΔ. 

similiter demonstrabimus, si 44 — I', esse eliam 
B — 24, et si A «T, esse etiam B « 4. 

Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar- 
iam eandem rationem habet, prima autem tertia 
maior est, etiam secunda quarta maior erit, eti si 
aequalis, aequalis erit, οὖ si minor, minor; quod erat 
demonstrandum. 


2. τὸ τέταρτον B. ἔχει Vg. ἥπερ Vg. 8. ἤπερ Vg. 

9. κἄν] καὶ ἄν V. κἂν] καὶ d» Vg. 18. 4] 4 9. 
15. μεῖξόν ἐστι τὸ 4 τοῦ I'P. τό] corr. ex τοῦ V. τοῦ 
corr. ex τό V. 16. ἔτυχε Vp. μέγεϑος) om. P. 20. 0 
m. 9 P. ἔλαττον F. 21. ἔλαττον F. ?93.9|supra m.1 F. 94. 
x&»] καί, suprà scr. ἐάν m. 9 V. ἔλαττον F. 98. ἔλατ- 
τον F. καί] om. V. 26. πρῶτον] -tov inras. m. V. 29. 
ἔλασσον ἔλασσον p. 


44 TIOIKE£Z£eN ,΄. 


ui. 
Te μέρη roi; ὠσείτω; πολεαπξασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον ηφᾳφϑέετα xercádxáe. 
Ἔστω γὰρ ἰσέχι; πολλεεεξέσιον τὸ AB τοῦ D xe 
$ fo ΖΕ tot Z^ λέγω. ὅτι ἐστὶν ὡς; ro Γ πρὸς τὸ L, 
οὕτω; to 4B xgos τὸ ΖΕ. 
Ἔχει γὰρ ἰσάκι; ἐστὶ πολξαπλάσιον τὸ AB τοῦ 
I x«i to 4Ε τοῦ Ζ. 00c &gc ἐστὶν ἐν τῷ AB pe 
7695 ἴσα τῷ I, τοσεαῖτα xci ἐν τῷ AE ἴσα τῷ Z. 
10 ὀιῃρήσθω τὸ μὲν AB εἰς τὰ τῷ Γ ἴσα τὰ 4H, H6, 
6B, τὸ ὁὲ AE d; τὰ τῷ Ζ ἴσα xà AK, ΚΑ. AE 
ἔσται δή, ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 4H, HO, 0B τῷ πλή. 
ϑει τῶν ΖΚ, ΚΑ, AE. καὶ ἐπεὶ ἴσα den τὰ AH, 
H6, 6B ἀλλήλοις, ἔστι δὲ xai τὰ AK, KA, AE 
15 ἴσα ἀλλήλοις, ἔστιν ὥρα ὡξ τὸ AH πρὸς τὸ AK, 
οὕτως τὸ ΗΘ πρὸς τὸ ΚΑ, καὶ τὸ ΘΒ πρὺς τὸ AE. 
ἔσται ἄρα xal ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν 
ἑπομένων, οὕτω: ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα 
τῷ ἐπόμενα᾽ ἔστιν ὥρα ὡς τὸ 4H πρὸς τὸ 4Κ, 
70 οὕτως τὸ 48 πρὸς τὸ AE. icov δὲ τὸ μὲν AH 
τῷ I, τὸ δὲ ΖΚ τῷ Z- ἔστιν ὥρα ὡς τὸ Γ πρὸς 
τὸ Z οὕτως τὸ 48 πρὸς τὸ 4Ε. 
Τὰ ἄρα μέφη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον ληφϑέντα χατάλληλα᾽ ὅπερ ἔδει 
20 δεῖξαι. 


XV: l'appus V p. 338, 4. 


5, , ἐστίν] τη. 29 F. 1. ἐστίν F. 8. μεγέϑει V. 11. 
εἰς τὰ τῷ Z] in ras. m. 2 V. Z) seq. ras 8 liti, Vy £ 
μεγέθη p. 12. 6B] € Eg (non F), Be B 13. ΚΑΊ 
HA V. lou ἀλλήλοις V. ἐστίν B. 14. ἀλλήλοις] om. V. 
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XV. 


Partes et similiter multiplices eandem rationem 
habent suo ordine sumptae. 

Sit enim 4B magnitudinis I' et ZA E magnitudinis 
Z aeque multiplex. dico, esse I': Z — 4B: 4E. 

nam quoniam .4B magnitudinis Γ᾽ et 4 E magni- 

He tudinis Z aeque multiplex est, 
4i—:'—3—3B ΓΙ quot sunt in 4B magnitudines 
magnitudini Γ᾽ aequales, tot 
eliam in Z/E sunt magnitudini 
Z aequales. diuidatur 4B in partes magnitudini I' 
aequales, 4H, HO, ΘΒ, οὐ 4 E in partes magnitudini 
Z aequales, 4 K, K 4, AE. erit igitur numerus mag- 
nitudinum 4H, HO, ΘΒ numero magnitudinum ZÉK, 
KA4,A4E aequali. et quoniam 4H -— ΗΘ — ΘΒ 
el 7/K — KA — AE, erit 4H : 4K — HO:K4A 
— ΘΒ: 4E [prop. VIIJ. quare etiam ut una prae- 
cedentium ad unam sequentium, ita omnes praece- 
dentes ad omnes sequentes [prop. XII]. itaque 4H 
: Z4K — AB: 4Ε. uerum AH — I, 4K — Ζ. 
itaque 


K A 
4i———E  Z—4 


D:ZzA4B:ZE. 
Ergo partes et similiter multiplices eandem ratio- 
nem habent suo ordine sumptae; quod erat demon- 
strandum. 


ἐστίν B. δὲ xal vc] δή seq. lacuna g. 16. 9B] B6 F. 
AE] post ras. 2 litt, P. 21. v0] corr. ex τῷ m. 1 p. 
4K| 4 in ras. m, 2 P. Z] corr. ex K m. 2 EF. 24. 
ἕξει BF V p. 
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Sint tres magnitudines 4, B, I' et aliae iis numero 
aequales binae si- 
mul coniunctae in 
eadem propor- 
lione 2, E, Z, et 
perturbata sit 
earum proporlio, ita ut sib 4: B —— E:Z,et B: D'— 4:E 
[def. 18]. dieo, esse 4: I'— 4:Z. 
sumantur magnitudinum 44, B, 4/4 aeque multiplices 

H, 9, Καὶ et magnitudinum I, E, Z aliae quaeuis aeque 
mulüiplicees 44, M, N. et quoniam H, 6 magnitudi- 
num 4, B aeque multiplices sunt, parles autem et aeque 
multiplices eandem rationem habent, erit 4: B — H:0 
[prop. XV]. eadem de causa erit E: Z — M: N. et 
4:B-E:Z. itaque etiam ἢ : 9 -- M:N [prop. XI]. 
el quoniam B:I'- 4:E, eliam permutando erit 
B:4 —LI:E([prop. XVI]. et quoniam 0, K magni- 
tudinum B, 7/ aeque multiplices sunt, partes autem et 
aeque multiplices eandem rationem habent, erit 

B: 4 -—0:K [prop. XV]. 
uerum est B: 71 — Γ: E. ilaque etiam 

0: K —I:E [prop. XI]. 
rursus quoniam 4, M magnitudinum I, E aeque mul- 
liplices sunt, eri& I': E — 4:MM [prop. XV]. uerum 


Ar—3 BiA I'"— 
di— Ei—4 Zi 
Hi—3——-——4 06——- Ai——3À 
K—--——:- Mi————34 Ni-4 


om. ΒΕ». 17. οὕτως om. BF V p. 18. Post E add. καὶ 
εἴληπται τῶν μὲν B, 4 σάκις πολλαπλάσια τὰ Θ, K τῶν δὲ 
I,E ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ 4, M, ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ Θ πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ Καὶ πρὸς τὸ M Bp et y 
mg. m. 2. 18. og] om. 'F. B] seq. ras. 8 litt. F. οὔ- 
tog] om. BFVp. 19. B, 4] in ras. 21. οὕτωρ] om. 
FV. 22. οὕτως, om. BEY p. 28. ὡς ἄρα τὸ Θ] in ras. 
m. 9 V. 24. οὕτως] om. BFVp. 26. ovrog] om. F. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. b 


VI. 


Definitiones. 


I. Figurae rectilineae similes sunt, quaecunque et 
angulos singulos aequales habent et latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia. 

[II. Reciprocae autem figurae sunt, ubi in utraque 
figura et praecedentes et sequentes rationes sunt]. 

III. Secundum extremam ac mediam rationem recta 
linea seeari dicitur, ubi tota ad partem maiorem ean- 
dem rationem habet ac maior pars ad minorem. 

IV. Cuiusuis figurae altitudo est recta ἃ uertice ad 
basim perpendicularis ducta") 


I. 
Trianguli et parallelogramma sub eadem altitudine 
posita eandem inter se rationem habent ac bases. 


1) Haec definitio nusquam ab Euclide usurpatur; neque 
enim ad illustrandam locutionem λόγον ἀντιπεπονθϑότα ἔχειν 
aut opus est, aut, si opus esset, sufficeret. praeterea λόγοι 
lin. 7 obscurum est. itaque puto, Simsonum p. 870 iure eam 
damnasse. fortasse ex Herone sumpta est, apud quem legitur. 

2) Def. 4 om. Campanus. Def. 5 sine dubio interpolata 
est; nam nusquam usurpatur nec apud Campanum exstat neque 
in ipsis codd. locum eundem obtinet. sed cum P & manu 
prima addito signo, quo in textum referatur, eam in mg. 

abeat, fortasse ante Theonem interpolata est. ἃ. Simson 
p. 372 sq. 


def. 5 in Bp.  9.7]0om.PBp.  «ó]om.F. 10. ἔλασσον 
FV. 13— 15. mg. m. 1 P; om. hoc loco B p. 17. τά ] (alt.) 
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iriangulique 4BI' basis €I' οὐ triangulus ΑΘΓ, et 
basis ΓΖ triangulique .4 Z/I' aliae quaeuis aeque multi- 
plices basis 4I' et triangulus 441*; et demonstratum 
est, si € I' basis basim ΓΖ superet, etiam triangulum 
AGI'iriangulum 44I' superare, et si aequalis sit, 
aequalem esse, et si minor, minorem. itaque erit 
ΒΓ: I4 -ῷ 4ΒΓ: 4Γ24 [V def. 5]. 
ei quoniam EI' — 2 ABI' eL ΖΓ — 34 ΓΖ [], 34], et 
partes eandem rationem habent atque aeque multi- 
plices [V, 15], erit A 4BDI': 4ΓΖ4-- ΕΓ: ΖΓ. iam 
quoniam demonstratum est, esse 
BI:DI4-—ABDU: ADA 
et 4BDI: 4“ ΓΔ — ΕΓ: ΓΖ, erit etiam 
BI':I4- EI:ZI [V,11]. 

Ergo trianguli et parallelogramma sub eadem alti- 
iudine posita eandém inter se rationem habent ac 
bases; quod erat demonstrandum. 


II. 


Si in triangulo uni laterum parallela ducitur recta, 
latera trianguli proportionaliter secabit; et si latera 


II. Schol. in Archim. III p. 388. 


ἔλασσον F ἔλαττον B, et Ε΄, corr. m. 2; ἐλάττων p. ἔλαττον 
BFp. 9. μὲν τοῦ V. — 10. δέ m. 9 V. 11. ἐστιν P; 
comp. 12. πολλαπλασίοις παραπλησίοις B; corr. m. 9. 
16. Zrj IZ BFp, V m. 2. 16. ἡ μέν p. ABI 
ΑΓΒ. 17. 4Γ 4) corr. ex 44ΖΓ F. τρέγωνον om. 
18. rd om. V. Α Γ4] e corr. F. τρίγωνον m. 2 V. 
19. ΓΖ V m. 1; ΖΓ BFp, V m. 2. 20. ΓΖ) 4T'p. 
21. παραλλ᾽λόγραμμὸν (alt. om. V. 27. παρὰ μίαν] mu- 
tat. in παράλληλος μιᾷ B m. recentissima; in V supra sor. 
m. 2: ἤτοι μιᾷ τῶν πλευρῶν παράλληλος. 
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Sit triangulus ΑΒΓ, et ( BAT' in duas partes 
aequales secetur recta 44. 
dico, esse 

B:UZcz-BA:AI. 

ducatur enim per I' rectae 

4.4 parallela ΓΕ, et pro- 

5 7" ducta B4 cum ea concurrat 

in E [I eiv. 5]. et quoniam in rectas parallelas 4 2, 

ἘΓ recta incidit AI erit |. 4IT'E — I'42 (I, 29]. sed 

supposuimus [ I'471 — B7. quare etiam [, B.A44 

—3: AI'E. rursus quoniam in rectas parallelas A4 Z1, ET' 

recta incidit B 4 E, erit |, B/421 — AEI' exterior angu- 

lus interiori (I, 29]. demonstratum est autem, esse etiam 

L ATI'E — Β4 4. quare etiam [, ΓΕ — AEI* quare 

eliam ΑΕ — AI'([I, 6] et quoniam in triangulo 

BI'E uni laterum EI' parallela ducta est 44271, erit 

ΒΖ: 4Γ --, Β4: AE [prop. Il. sed AE — AT. 
ltaque erit 

BA4: AD — BA: AI. 

iam uero sib ΒΖ: ZzI' -- BA: AD, et ducatur 4 4. 

dico, /. B.AT' in duas partes aequales secari recta 4 2. 

nam iisdem comparatis quoniam est Bzf: 4D 

— BA: AI, uerum etiam B: ZzI'— BA4:4 E (nàm 


2 V; εὐϑείας εὐθεῖα Bp. 12. ἐνέπεσε V. — BAE] litt. E in 
ras. m. 9 P. 7] (tert.) in ras. V. 18. ἴση] - e corr. m. 
2 P. AETLD] lit. EI'inras.P. 14. BAd| corr. ex Bád4d 
m. 1 p. ἄρα γωνία] om, V. 16. AE] 40 z (non P), 
EA g. πλευράν z (non P). 18. πρὸς τήν] τήν comp. sorip- 
tum cum 7900 coaluit in F, πρός φ, eb sic in seq. Saepius. 

20. ὡς ἄρα] P; ἔστιν ἄρα ὡς Theon? (BFV p); ofr. p. 68, 16. 

22. B4] 4 corr. p. ,4D]I4F. 26. ἐπεὶ γάρ q. — 27. 
AT'— p. 84, 1: πρὸς τήν] om. Bp. 28. τὴν] om. F (inser. 
m. rec., sed eras). 

e* 


- 
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spondentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt 
[prop. IV]. erit igitur 4B: ΒΓ — HE: EZ. sed 
AB: ΒΓ — 4Z4E : EZ, ut supposuimus. quare 
A4E:EZ—HE:EZ([V,1ll) itaque utraque ΖΕ, HE 
ad EZ eandem rationem habet. ergo ΖΕ — HE 
[V, 9]. eadem de causa etiam 42 — HZ. iam 
quoniam 42Ε — EH, ei communis est EZ, duae 
rectae 4E, EZ duabus HE, EZ aequales sunt; et 
4Z -— ΖΗ. aque ( 4EZ — ΗΕΖ [1,8], et AA EZ 
— Δ ΗΕΖ, et reliqui anguli reliquis angulis aequales, 
sub quibus aequalia latera subtendunt [I, 4]. itaque 
L 4ZE ΞΕ HZE, [L EZ4Z — EHZ. et quoniam. 
L ZE4 — ΗΕΖ, οἱ [| HEZ — ABI, erit etiam 
LABI' —.A4EZ. eadem de causa erit etiam /[, 4ΓΒ 
— /1ZE, ei praeterea angulus ad 44 positus angulo 
ad 4] posito. itaque irianguli 4BI', 4EZ aequi- 
anguli sunt. 

Ergo si duo trianguli latera proportionalia habent, 
aequianguli erunt irianguli et eos angulos aequales 
habebunt, sub quibus correspondentia latera subten- 
duni; quod erat demonstrandum. 


VI. 


Si duo trianguli unum angulum uni angulo aequalem 


om. BFp. καὶ ὡς ἄρα P. ὅ. τήν] bis om. BFp. 6. HE] 
EH V. 7. τὰαῇ om. p. 8. ἴση ἐστίν p. 10. εἰσί V p. 

42] Z4P.  ZH)]postras ilitt. V. 11. ἐστιν] om. P. 
13. Post ἴσον add. ἐστί Bp, F m. 2, V m. 9. 14. Post ἔσαι 
add. ἔσονται Bp, F m. 2. — 15. ἐστίν PB. — AZE] AEZ F. 

HZE| H supra m. 1 F. — 17. ἔση ἐστίν φ. ἀλλά P. 18. 
48 ΓῚ (prius) ABI ἐστιν ἴση V. 19. ἢ] ἡ μέν P. ΑΓΒ] 
ABI'yp. 20. ἔτι] e cor. V. τῷ! bis τό B et V (corr. 
m. 2) 21. 4 ἐστιν ἴση ΕΥ̓͂. ἐστίν P. 
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ductam rectam mediam inter partes basis proportio- 
nalem fore. — quod erat demoirtsirandum.!) 


IX. 
À data recta linea partem quamuis datam abscindere. 
Sit data recta 4B. oportet igitur ab 4B quamuis 
datam partem abscindere. 
sib data pars tertia, et ducatur ἃ puncto 44 recta 
ΑΓ cum 4B quemlibet angu- 


A^ 1] 
E um comprehendens, ei. suma- 
4 tur in “4 Γ' quoduis punctum Z, 
et ponatur ΖΕ — 42 — EI, 
a Z B et ducatur BI, et per 4 rec- 


iae BI' parallela ducatur 472 [I, 31]. 

iam quoniam in triangulo 4BI' uni laterum BI' 
parallela ducta est ZZf/, erit [prop. II] 

D4:244-BZ:ZA. sed ΓΖ“ —2 24. quare 
eliam ΒΖ —2Z.A. ilaque B.4 — ὃ AZ. 

Ergo ἃ data recta 4B tertia pars AZ abscisa 
est, ut iussi eramus; quod oportebat fieri. 


X. 
Datam rectam lineam non sectam datae sectae 
congruenter secare. 


1) Nam demonstrauimus p. 102, 9 sq. B: 44-44 
: 4I. reliqua pars corollarii p. 102, 26 sq. sine dubio inter- 
polata est; nam et post sollemnem illum finem demonstratio- 
num corollariorumque ὅπερ ἔδει δεῖξαι p. 102, 26 additur et a 
bonis codd. Theoninis aberat nec usquam usui est. habet tamen 
Campanus et P, quamquam sine clausula illa. itaque et in 
nonnulhs codd. ante Theonem et in quibusdam CTheoninis 
simul sponte interpolata est. 


20. τρίτον] in ras. F. 29. δοθείσῃ] P, Simplicius, Cam- 
panus; δοθείσῃ εὐθείᾳ Theon (BF Vy). 
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Sit data recta linea non secta 4B, recta autem 
ΑΓ secta in punctis Z/, E, et ponantur ita, ut quem- 
libet angulum comprehendant, 
et ducatur ΓΒ, et per Z4, E 
rectae BI' parallelae ducantur 
4Z, EH, ei per 4 rectae 4B 
parallela ducatur 4/6 Καὶ [I, 31]. 
itaque utrumque ΖΘ, ΘΒ par- 
allelogrammum est. quare 

40 «- ZH et GK''— HB 
[I, 34]. et quoniam in triangulo ZzKI' uni lateri KT' 
perallela ducta est recta 6 E, erit ΓΕ: EZ «- ΚΘ: ΘΖ 
[prop.Il]. sed K60— ΒΗ, ΘΖ2Ζ — HZ. itaqueI'E: ΕΖ 
— BH:HZ. rursus quoniam in triangulo 4H E uni 
lateri HE parallela ducta est ZZf/, erii E : 44 
-- ΗΖ: ΖΑ͂ prop. II]. et demonstratum est, esse 
etiam ΓΕ : ΕΖ — BH: HZ. itaque 

DE: Ed — BH: HZet Ez: 4 — HZ:ZA. 

Ergo data recta linea non secta 4B datae rectae 
lineae sectae 4I' congruenter secta est; quod opor- 
lebat fieri. 


XI. 


Datis duabus rectis tertiam proportionalem inuenire. 


m. 2. 9. καί] postea ins. F. 11. τὴν Ed] EZ Bp et in 

ras. F. ΚΘ. corr. m. 2 ex 6K V. 12. τήν] om. BFp. 
13. πρὸς τήν] πρός BF p, et sic deinde per totam prop. 

15. HE| corr ex EH m. 2 V. 17. 1], postea ins. F. 

οὕτως" m. 9 V. ἔστιν ἄρα ὡς — 20: τὴν HZ] postes insert. 

in ras. m. 1 F; mg. m. 2 V. 19. τὴν HZ] H V. 
20. Ἐ 4 corr. ex 4E m. rec. P. πρὸς 44 Ld uc bis F. 
7] ins. m. rec. P. 24. ποιῆσαι) in ras. m. 1 P. 
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Sint datae rectae B4, 4lI' et ponantur ita, ut 
quemlibet angulum comprehendant. oportet igitur rec- 
larum ΒΑ, ΑΓ terliam proportionalem inuenire. 

4 producantur enim ad punc- 

ia 4, E, ei ponatur AT 

— ΒΖ, et ducatur BI, ei 

B 7 1 per 4 ei parallela ducatur 
p" —^  AEH|l 81]. iàm quoniam in 

triangulo 471E uni lateri 

4 4E parallela ducta est BI, 
ert 4B: B1 — ADT': ΓΕ 
[prop. II. sed Bzf — AI: 
ilaque 4B : 4Γ —  4Γ:ΓΕ. 

Ergo datis duabus rectis 4B, ΑΓ teriia earum 
proportionalis inuenta est ΓΕ; quod oportebat fieri. 


E 


XII. 
Datis tribus rectis lineis quartam proportionalem 
inuenire. 
Sint datae rectae 44, B, I. oportet igitur rectarum 
"4, B, Γ quartam proportionalem inuenire. 

E ponantur duae rectae ΖΕ, 4Z 
ita, αὖ quemlibet angulum com- 
prehendant EZ41Z, ei ponatur 
ΔῊ — 4, HE — B, 49 — I. 
et ducta recta HO ei parallela 

4 9 Z per E ducatur EZ [I, 31]. 
iam quoniam in iriangulo 4EZ uni lateri EZ 


τυχοῦσαν] om. P. καί] om. p. τῇ ] £m 9. 925. μέαν 
τῶν πλευρῶν Theon (BF V p). 
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parallela ducta es& HO, erit 44 H: HE « 40 : ΘΖ. 
sed ΖΗ -- 4, HE -— B, 409 — I: itaque 4:B 
- Γ: ΘΖ. 

Ergo datis tribus rectis lineis 4, B, I' quarta pro- 
porüonalis muenta est ΘΖ; quod oportebat feri. 


XIII. 


Datis duabus rectis lineis mediam proportionalem 
inuenire. 
Sint duae rectae datae 4B, BI: oportet igitur 
rectarum 4B, BI' mediam proportionalem inuenire. 
4 ponantur in eadem recta, et 
in ΜΓ describatur semicirculus 
44, εὐ ἃ B puncto ducatur 
ad rectam ,4I' perpendicularis 
A E Pl BA,ei dueantur 44, ΖΓ. 
iam quoniam in semieirculo est / 4421 Γ, rectius 
est [II], 31]. et quoniam in triangulo rectangulo 
4 A4T' ἃ recto angulo ad basim perpendicularis ducta 
est 28, 4B parilium basis 4B, BI' media propor- 
tionalis est [prop. VIII coroll]. 
Ergo datis duabus rectis lineis 4B, BI' media pro- 
portionalis inuenta est 7/B; quod oportebat fieri. 


XIV. 
In parallelogrammis aequalibus et aequiangulis 


$9síc] om. Bp. 16. xal ἐπεί V. 19. 48] B.4 F; V, corr. 
m. 92. 4B] B4 V, corr. m. 2. 21. μέσην P, ged corr. 


22. προσηύρηται F. 24. ve] om. p. καί] m. 2 F. ἐσο- 
yovíovy] P, Philoponus; μέαν uad ἴσην ἐχόντων γωνίαν Theon 
(BVp; in F om. μέαν et supra scr. μιὰ seq. ras. 1 litt.), P 
supra m. rec. 
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latera aequales angulos comprehendentia in coniraria 
proportione sunt; ei parallelogramma aequiangula, 
quorum latera aequales angulos comprehendentia in 
contraria proportione sint, aequalia sunt. 
Sint aequalia et aequiangula 
EX T parallelogramma 4 B, BI'aequa- 
les habentia angulos ad B po- 
sitos, et ponantur in eadem 
recta. 1B, BE. itaque etiam 
ZB, BH in eadem recta sunt. 
dico, in 4B, BI' latera aequa- 
4 A4 les angulos comprehendentia in 
contraria proportione esse, h. e. 
esse 2B: BE-— ΗΒ: ΒΖ. 
expleatur enim Z E parallelogrammum. iam quoni- 
am 4B — BI, et alia quaedam magnitudo est ZE, 
erii. 4B: ZE — ΒΓ: ΖΕ [V, 1]. sed AB : ZE 
— 28Β: ΒΕ [prop. I, et BI': ZE — HB: ΒΖ [id]. 
quare etiam 4B: BE — ΗΒ: ΒΖ. itaque in parallelo- 
grammis 4B, BI' latera aequales angulos comprehen- 
dentia in contraria proportione sunt. 
iam uero sit 4B: BE — ΗΒ: ΒΖ. dico, esse 
48 — ΒΓ. 
nam quoniam est 4B: BE— HB:BZ,et 4B: BE 


Z 7,4 


BF p. BE] corr. ex BO m. rec. P. 11. τήν] om. BF p. 
BZ] ZB F. 12. ZE] EZ p. 17. τήν] om. BF; τό 
τὸ ΖΕ] ΖΕ BF; Z in ras. m. 92 V. 18. πρὸς viv] πρὸς 
BFp, et sic deinde per totam prop. ὡς ἄρα] ὥσπερ V. 

4B] B4 y. 19. ἄρα supra m. 1, sed post BI'P. 242, 
ἀλλὰ δή] in ras. m. 1 p. Post δή add. Theon: ἀντιπεπον- 
ϑέτωσαν αἴ πλευραὶ αἵ περὶ τὰς ἴσας γωνίας καί (BF M 

28. ΒΖ] ZB P. ἐστίν P. — 925. τὴν] corr. ex τῇ m. 2 V. 
26. ὡς] e corr. F. z]om.F 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 8 
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in contraria proportione sint, aequales sunt; quod 
erai, demonstrandum. 


XVI. 


Si quattuor rectae proportionales sunt, rectangulum 
exiremis terminis comprehensum aequale est rectan- 
gulo mediis comprehenso; et si rectangulum extremis 
lerminis comprehensum aequale est rectangulo mediis 
comprehenso, quattuor rectae proportionales sunt. 

Sint quattuor rectae proportionales 4B, ΓΖ, E, Z, 
itl ui sil 4B: I'4 — E:Z. dico, esse AB »« Z 


ze 127: E. 
HL ——— e 
Ld 
DP ——— 4a 
EL——— —À ! 


Z1———3À 


ducantur a punctis 41, Γ δὰ recias 48, ΓΩ͂ per- 
pendiculares 4 H, ΓΘ, et ponatur 4H — Z et ΓΘ — E. 
ei expleantur parallelogramma B H, 216. 

eb quoniam est 4B: ΓΖ — E:Z, eti E—I'8, 
Z — AH, erit AB : ΓΖ — ΓΘ: 4Η. itaque in 
parallelogrammis BH, 409 latera aequales angulos 
comprehendentia in contraria proportione sunt. paral- 
lelogramma autem aequiangula, quorum latera aequales 
angulos comprehendentia in contraria proportione 


16. γάρ] om. P. 18. συμπεπληρώσθωσαν BFVp. 22. 4H] 
corr. ex 44 m. rec. P. 283. AH] post ras. 1 litt., H e 
corr. V; corr. ex 46Θ m. rec. P. ἄρα] m. 2 V. 924. ot 
eol] περί P. 
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sint, aequalia sunt [prop. XIV]. itaque BH — 210. 
ei BH — 4B»«Z (nam 4H - 2) et 40 —I'4»« E 
(nam E--I'9) itaque 48 »« Z — I4 E. 

iam uero sib 4B»« Z — ΓΖ »« E. dico, quattuor 
rectas proportionales esse, 4B : ΓΖ -- E:Z. 

ham iisdem comparatis, quoniam 4B »« Z — ΓΖ 
» E, οἱ 4B »« Z — BH (nàm 4} --Ξ Z), et l'4»« E 
e 42Θ (nam ΓΘ — E), ert BH -— 2410. eadem 
autem  aequiangula sunt. et in parallelogrammis 
aequalibus et aequiangulis latera aequales angulos com- 
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV]. 
ilaque 4B: ΓΖ — ΓΘ: AH. sed ΓΘ « E, 4H —Z. 
quare 4B: ΓΖ — E:Z. 

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, rectan- 
gulum exiremis terminis comprehensum aequale est 
rectangulo mediis comprehenso; ei si rectangulum 
extremis terminis comprehensum aequale est rectan- 
gulo mediis comprehenso quattuor rectae proportionales 
sunt; quod erat demonstrandum. 


περιεχομένων ὀρϑογωνίων F, sed corr. 8. τῶν] mutat. in 
τῶι F. — 9. ὀρϑογωνίων F, sed corr. 14. ἐστιν] om. V. 7 
AH τῇ Z] τῇ Z144H V; in F m. 2 ex τῆι Z fecit τῇ HZ. 

15. ἴση γὰρ ἡ — 16: τῷ 460] mg. m. rec. P. 16. ἐστιν] P; 
εἰσιν BF V p. 19. ἡ] (alt.) qose. ins. m. 1 P 20. rej 
corr. ex ΗΘ m. 1 p. AH] corr. ex ZH 1p. 23. 
ὦσι PBVp. 26. x&v] καὶ c£ V. — 26. 7] dou F. 27. 
τέσσαρες eq. ras. 2 litt. F. 
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XVII. 


Si tres rectae proportionales sunt, rectangulum 
extremis terminis comprehensum aequale est quadrato 
medii; el si rectangulum exiremis terminis compre- 
hensum aequale est quadrato medii, tres rectae pro- 
portionales erunt. 

Sint tres rectae proportionales 44, B, I', ita ut sit 
4A: B—B:I. dico, esse 4»« I' — B*. 


A1 ———————————À 
Bi1———————À4 41———————4À 
I'———À 


ponatur 4, — B. et quoniam est 4: B — B:I, 
οὐ B -- 4, erit 4: B — 41: Γ. sin quattuor rectae 
proportionales sunt, rectangulum extremis terminis 
comprehensum aequale est rectangulo mediis com- 
prehenso [prop. XVI] itaque 4 »« Γ z B »« 4. 
uerum B »« 4 — B*'; nam B — 7. quare 

4 » Γ — B*. 

iam uero sib 4»« I'— Βα. dico, esse 4: B — B:I. 

nam iisdem comparatis, quoniam .4 »« I'-— B, 
οὐ B* — B »« 4 (nam B — 4f), erit 4»5« D'— B »« 4. 
sin rectangulum extremis terminis comprehensum 


XVII. Philoponus in Arist. de anima g II. 


19. κείσϑω γάρ. — 41] postras. 1 litt. F. 16. ὦσι codd. 
17. ὀρθογώνιον) om. P. 19. B, 4] (prius) in ras. m. 2 V. 
ἀλλά — B, 4] insert. m. 1 F. 920. ἐστιν ἴση] eras. F. — 94. 
4) Βπ. 26. ἐπεί) corr. ex ἐπί m. 2 V. — 97. ἀλλὰ τὸ ἀπὸ 
τῆς B τὸ ὑπὸ τῶν B, 4 ἐστιν] PBp; idem, sed τῷ ὑπό V, 
F mg.; τουτέστιν τῷ ὑπὸ τῶν B, 4 F. 28. ἴση] -ἢ 1n ras. B. 
τῇ 4] in mg. transit m. 1 V (supra est raa.). 
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aequale est rectangulo mediis comprehenso, quattuor 
rectae proportionales sunt [prop. XVI]. itaque 
4: B -τῷὸ 4: Γ. sed B — 4. itaque 4: B — B:I. 

Ergo si tres rectae proportionales sunt, rectan- 
gulum exiremis terminis comprehensum aequale est 
quadrato medii; et si rectangulum extremis terminis 
comprehensum aequale est quadrato medii, tres rectae 
proportionales erunt; quod erat demonstrandum. 


XVIII. 


In data recta datae figurae rectilineae similem et 
similiter positam figuram rectilineam construere. 

Sit data recta 4B et daia figura rectiliea ΓΕ. 
oportet igitur in recia .4B figurae rectilineae I'E 
similem οὐ similiter positam figuram rectilineam 


construere. 
E 
Z 6 
I IN 


ducatur 412 et ad rectam 4 B et puncta eius 4, B 
angulo ad Γ᾽ posito aequalis construatur / | H.4B, 
angulo autem I'ZZ aequalis ( 4BH [I, 28]. itaque 
L ΓΖ4 — AHB (1, 32]. quare Δ ZI'Z triangulo 
HAB aequiangulus est. itaque ΖΖ : HB — ΖΓ: ΗΑ 
— ΓΖΩ͂ : 48 (prop. IV]. rursus ad rectam BH et 


ὁμοίας x (non P). 920. 4Z] Z4 P. συνεστοτο x (non P). 

22. τῷ] τῇ P. ἴση] om. V. HAB] BAH P; AB F, 
HAB ἴση V. 23. BÉ om. V. tjj] λοιπῇ τῇ V. 24. 
AHB] 4"B'H F. ἐστί] om. V. 26. og] supra F. 828. 
t7] corr. ex τῆς m. 1 p. ΒΗ] H supra scr. 
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Sint similes trianguli 4BI,4 EZ angulum ad 
B positum angulo ad E posito aequalem habentes, 


4 


/l NA 
ΓΙ": PE Z 

et 4B: BI'— 4E: EZ, ita ut ΒΓ lateri EZ respon- 
deat. dico, esse 4BI': 4 EZ « BI": EZ?, 

sumatur enim rectarum BI, EZ tertia proportio- 
nalis BH [prop. XI], ita ut sit BD: EZ & ΕΖ: BH; 
et ducatur AH. 

iam quoniam est 4B: BI'z 4E: EZ, permu- 
tando erit 4B: 4E-— ΒΓ: EZ[V, 16]. sed ΒΓ: EZ 
— ΕΖ: ΒΗ. quare 4B: 4E -— EZ:BH. itaque in 
triangulis ΑΒΗ, 4EZ latera aequales angulos com- 
prehendentia in contraria proporüione sunt. írianguli 
autem unum angulum uni aequalem habentes et quo- 
rum latera aequales angulos comprehendentia in con- 
iraria proportione sint, aequales sunt [prop. XV]. 
ilaque ^A 4BH — 4EZ. οἱ quoniam est ΒΓ: EZ 
— EZ:BH, ei si ires rectae proportionales sunt, 
prima ad tertiam duplicatam rationem habet quam 
ad secundam [V def. 9], erit ΒΓ: BH — ΓΒ": EZ* 
sed ΓΒ: BH — ABI: ABH [prop. I]. itaque etiam 


14. AB] B eras. F. τὴν 4E V. τὴν BH V. 15. ἄρα] 
supra m. 1 p. 17. τριγώνων] om. Theon (BF V p). 19. 
4EZ)] Z paene eras. V. 22. διπλασιοναονα P, sed corr. 
m. rec. 23. ἔχῃ P. BI'] ΓΒ seq. ras. 1 litt. P. 24. 
BH] seq. ras. 1 litt. P. 26. DB] (prius) ΒΓ V. 

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II, 9 
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ABDI:ABH — ΒΓ": EZ. erat autem 4BH — AEZ. 
quare etiam 4BI': 4EZ — ΒΓ": EZ*. 

Ergo similes trianguli inter se duplicatam rationem 
habent quam latera correspondentia. | 


Corollarium. 


Hine manifestum est, si tres rectae proportionales 
sint, esse ut prima ad tertiam, ita figuram in prima 
descriptam ad figurám in secunda similem et similiter 
descriptam.") — quod erat demonstrandum. 


XX. 

Similia polygona in triangulos et smiles et aequales 
numero eti totis correspondentes diuiduntur, et poly- 
gonum ad polygonum duplieatam rationem habet 
quam latus correspondens ad latus correspondens. 

Sint similia polygona 4 ΒΓΖΕ, ZHGK A, ei AB 
lale ZH respondeat. dico, polygona A4BI'4E, 


1) Hoc ex proportione ABI: dEZ — ΒΓ : BH concludi 
uoluit Eucldes, paullo audacius sane; nam huic corollario 
post prop. 20 demum locus erat. sed τρέγωνον lin. 11 sine 
dubio Theoni soli debetur; nam εἶδος tuentur P et Campanus 
et aliquatenus saltem Philoponus et Psellus (hic corollarium 
suo numero citat) τετράγωνον praebentes, quod cum scriptura 
εἶδος conciliari potest, cum τρίγωνον non potest. et prop. 20 
coroll. 2 in P in mg. additum et a Campano omissum ἃ Theone 
interpolatum merito uideri potest, id quod et ipsum sen- 
ientiaàm meam de huius corollari forma confirmat. tum 
Pappus VIII p. 1100, 15 nostrum locum respicere putandus 
est, et sane scriptura eius loci tam incerta est, ut inde de 
numero, quem indicat, corollarii nihil adfirmari possit. itaque 
puto, Euclidem ipsum εἶδος scripsisse et Theonem, quo corol- 
larium facilius pateret, nostrum locum mutasse et prop. 20 
coroll 29 addidisse. sed uerba ἐπείπερ lin. 12 — 4 EZ lin. 14 
interpolata esse putauerim, neque Campanus ea habuit; sed 
Theone antiquiora sunt. 

9* 
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sed [prop. I] 4M: MI'— ΑΒΜ: MBI' — AME 
: EMI nam eandem inter se rationem habent quam 
bases, itaque etiam ut unus terminorum praecedentium 
ad unum sequentium, ita omnes praecedentes ad 
omnes sequentes [V, 12]. itaque 4MB:BMI'-—A4BE 
:I'BE. sed 4MB: BMI'— AM: MI. quare etiam. 
A4M:MI'-—A4BE:EBI. eadem de causa erit etiam 
ZN:N0 —— ZHA:HAO0. et 4M: MI'-2 ZN: NO. 
quare etiam 4BE: ΒΕΓ — ZHA: H A0, et permu- 
tando [V, 16] 4BE:ZHA4-—— ΒΕΓ: HAO. similiter 
demonstrabimus ductis Bzf, HK, esse ΒΕΓ: 4H0 
es EI41:40K. et quoniam οὐ 4BE:ZHA-— ΕΒΓ 
: 4H0 — EDT'4: A0K, erit etiam, ut unus termi- 
norum praecedentium ad unum sequentium, iià omnes 
praecedentes ad omnes sequentes [V, 12]. itaque 
ABE:ZHA— ABIAE:ZHOK A. sed ABE: ZHA 
-- 4B* : ΖΗ". nam similes trianguli duplicatam inter 


v0] om. P. 4. ἄρα] om. V. 8. τὴν ΜΓ. 
ΜΙ. 10. ΝΘ] N in ras. Bj; ΗΘ φ (non F); deve Y 
11. τό] om. P. 12. τὴν ΜΓ BFVp. τὴν N6FV. 
H A8] corr. ex HO A m. 2 V. 16. T P Vus n. B HA] 
mutat. in 4 ΗΘ m. 2 V. 18. ΒΕΓΊ P, V m. 1; ΕΒΓ ΒΡ», 


V m. 2. 19. ΕΓΖ τρίγωνον] P; PETZ Theon? XE Vp) 
20. καὶ ἐπεί ἐστιν 5s | mg m. rec. 25. ZH A]'H"ZA 
Post οὕτως eras. πρός 29. del ἄρα g. 
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se rationem habent quam latera correspondentia 
[prop. XIX]. quare etiam 
ABIAE:ZHOKA -— AB':ZH?* 

Ergo similia polygona in triangulos et similes et 
aequales numero et totis correspondentes diuiduntur, 
et polygonum ad polygonum duplicatam rationem 
habet quam latus correspondens ad latus correspondens. 


Corollarium. 


Et similiter etiam in quadrilateris demonstrabitur, 
ea duplicatam rationem habere quam latera correspon- 
dentia; et idem in triangulis demonstratum est. quare 
omnino similes figurae rectilineae inter se duplicatam 
rationem habent quam latera correspondentia. — quod 
erat demonstrandum. 


ὡσαύτως] ὡὧ- τα. 2, V. ὁμοίων] supra m.rec. P. 12. εἰσίν F, 


ἐστί Bp. 16. εἰσί] PV, FP m. 2, p; εἰσιν B; ἐστι F m. 1. 
16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] P; om. Theon (BFVp). Totum co- 
rollarium om. Campanus. 17. πόρισμα β΄] om. codd., seq. 


cum coroll. priore coniunctis. lin. 18—28 in mg. inferiore m. 1P 
pro scholio, signo κ΄ huc relatum. 18. ZH] H in ras. F. 

19. τὴν X] seq. ras. 1 litt. V; corr. ex τῆι ΝΞ Ε. ἡ 54] 
e corr. F. A] post ras. F, ante ras. V (1 liti). 20. 4B 
BA P. 21. i) corr. ex καί m. 2 V; om. Bp. 28. πλευ- 
ράν] P, om. BFVp. 25. πόρισμα mg. BVp. καὶ φανδρόν p. 

27. εἶδος] sequente ras. 1 litt. g (uestigia sunt syllabae 
ον EF). προς] supra V. 98. Sequitur alia demonstratio 
secundae partis propositionis, quae u. in appendice. 
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XXLJ) 


Quae eidem figurae rectilineae similes sunt figurae, 
eliam inter se similes sunt. 


Sit enim utraque figura rectilinea . 
Y | 44, B figurae I' similis. dico, etiam 
4 figuras 44, B similes esse. 
nam quoniam .4 figurae I' similis 
est, et aequiangula est ei, et latera 
aequales angulos comprehendentia pro- 
portionalia habent [def. 1]. rursus quo- 
niam B figurae I'similis est, et aequiangula est ei, et 
latera aequales angulos comprehendentia proportionalia 
habent [def. 1]. itaque utraque figura 4, B et aequi- 
angula est figurae I, et latera aequales angulos com- 
prehendentia proportionalia habent. quare 44  Β 
[def. 1]; quod erat demonstrandum. 


XXII. 


Si quattuor rectae proportionales sunt, etiam 
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae 
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in iis 
similes et similiter descriptae proportionales sunt, 
etiam ipsae rectae proportionales erunt. 

Sint quattuor rectae proportionales 4B, ΓΖ, EZ, 


1) Nam coroll 9 p. 138, 17—928 Theoni uidetur deberi; u. 
p. 131 not. 1; om. Campanus (sed is quidem etiam coroll. 1 
omisit), et in B adscribitur mg. m. rec. ἐν ἄλλῳ οὐ γράφεται 
TOvtO. 


κβ΄] κδ΄ p et F, sed corr. m. rec. 17. ὦσιν] P et B, aed y 
eras.; ὦσι F V p. 23. εὐθεῖα F. 
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Fr ΗΘ, ita ut sit 4B: ΓΖ — ΕΖ: ΗΘ, 
P, et in 4B, I'Z similes el. similiter 
/N Δ positae figurae  rectilineae descri- 
4. DI 4 bantur KAB, AI'4, in EZ, ΗΘ 
1] 77 autem similes et similiter positae 
gu ἡ 9 figurae reclilineae MZ, ΝΘ. dico, 
esse K AB: AI — MZ: ΝΘ. 
Sumatur enim rectarum 4B, ΓΖ terüia propor- 
tionalis X, rectarum autem EZ, HO ieriia 
&'—  proportonalis O [prop. XI]. et quoniam est 
E AB:I4-—EZ:H8 e L'4:5-— H8:0, 
— ex aequo erit [V, 22] 4B: 5 — ΕΖ: Ο. sed 
48: τὸ Κ48: 4“Γ2 [prop. XIX coroll.] et 
ἘΖ:0Ο -- ΜΖ: ΝΘ [id] itaque etiam 
KAB: AI'4 — ΜΖ: ΝΘ. 
Uerum siti K AB: A4I'41 — MZ: ΝΘ. dico, esse 
eliam 4B: ΓΖ — ΕΖ: ΗΘ. nam si non est 
AB : Γ4 Ξε ΕΖ: ΗΘ, sit AB: ΓΖ — EZ:IIP 
[prop. XII], et in ΠΡ utrique MZ, ΝΘ similis et: 
similiter posita construatur figura rectiimea ΣΡ 
[prop. XVIII et XXI]. 
Iam quoniam est 4B: ΓΖ — EZ: ΠΡ, et in 418, 


e 


1) Nam ex hypothesi est, 4B : ΓΖ — I4:5&et EZ: H0 
— H0:0;et 4B:I'4-— ΕΖ: ΗΘ. 


— 


ATA]IA4F. 19. τό] (prius) eras. ΒΕ. ἐστίν PB; comp. p. 

20. εἰ γὰρ μή ἐστιν, ὡς ἢ 4B πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ EZ 
πρὸς τὴν HO] mg. m. 1 P; om. Theon (BFVp) 22. ἔστω 
ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΓΩ͂, οὕτως ἡ EZ πρὸς τὴν ΠΡ καὶ dva- 
γεγράφϑω) P; γεγονέτω γὰρ ὡς κτᾶ. Theon (BFVp), P mg. 
m. rec. 283. ἀναγεγραφῶ p. 34. ὁποτέρᾳ ῳ (non F) 248. 
εὐθύγραμμον] om. ΒΕΡ. 
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D4 similes et similiter positae descriptae sunt K 4 B, 
ATA, in EZ, ΠΡ autem similes et similiter positae 
MZ, EP, ernt KAB: ATA «- MZ: XP [u. supra]. 
sed supposuimus, esse etiam K 4B: 4T -—— MZ: ΝΘ. 
itayie MZ: EP «ΜΖ: ΝΘ. itaque MZ ad utram- 
que ΝΘ, Zi P eandem rationem habet. quare ΝΘ — ΣΡ " 
[V, 9]. uerum etiam ei similis est et similiter posita. 
itaque ΗΘ — II P.) et quoniam est 4 B:I'4 — EZ:IIP, 
et IIP — HO, erit 4B: ΓΖ — EZ: ΗΘ. 

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, etiam 
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae 
proportionales erunt; et si figurae recüilineae in iis 
similes et similiter descriptae proportionales sunt, etiam 
ipsae rectae proportionales erunt; quod erat demon- 
strandum. 


1) Nam cum ΝΘ : ΣΡ -— H6? : IIP* [prop. 20] et 
ΝΘ «e ΣΡ, erit ΠΡ πὶ H0*; h. e. ΠΡ τα 
οὐ hoc ipsum uia indirecta in lemmate ostenditur; sed cum ἃ 
ratione Euclidis abhorreat, eius modi res postea demum demon- 
Stirare nec suo loco in demonstratione insertas, puto, lemma 
subditiuum esse (sed Theone antiquius est); om. Campanus, 
nec res propria demonstratione eget. 


corr. ex EP P, in ras. V; supra hoc uocabulum et proxime 
sequentia in V ras. est. | MZ] in ras. V; Z insert. m. 1 F. 
8. NO] in ras. V. 9. λόγον ἔχει p. ἐστίν P, comp. p. 


10. αὐτό p. 11. ἄρα] supra add. καί m. 9 comp. F; ἄρα 
ἐστίν V. — 15. ὦσι V. 16. ἀναγεγραμμένα] seq. insert. in 
ras. m. 1 F. 18. καί] m. 9 V. 21. λῆμμα) κε΄ p et ε 


ΘΙΆΒΟ Εἰ; m. rec. PBV. 22. δέ] m. rec. P. 9] om. V. 
Post ὅμοια add. V m. 2: ἐστιν. 28. εἰσί BFVyp. δείξομεν 
corr. ex δείξωμεν m. 1 P. 25. τὰ] e corr. V. ΝΘ, ΣΡ 
inter NV οὐ 6 ras. 1 litt, item inter Σ et P V. 26. PII 


mutat. in IIP m. 2 V; IIP Bp. 217. τήν] om. F. 28. 
ἄνισος V. εἰσιν] PB; εἰσι Fp; ἐστιν V. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 10 
- 
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. XXIII. 

Parallelogramma aequiangula inter se rationem ex 

ralionibus laterum compositam habent. 

Sint parallelogramma aequi- 
angula 4I, ΓΖ habentia 
L BI'4 —- EIH. 

dico, parallelogramma 4T, ΓΖ 

rationem ex rationibus!) late- 
rum compositam habere. 

5 Ζ ponantur enim iia, ut in 
eadem recta sint ΒΓ, ΓΗ. itaque etiam ZI, ΓΕ in 
eadem recta sunt. et expleatur parallelogrammum 
ΖΗ, ei ponatur recta K, et sii 

BI:DH-K:24et 4D: ΓΕ — 4: M. 
itaque rationes K : 4 et 4: M eaedem sunt ac 
rationes laterum, ΒΓ: ΓΗ͂ et ZI': I'E. sed K: M 
-— Κ: 4»« 4: Μ. quare Καὶ ad M rationem ex ratio- 
nibus laterum compositam habet. et quoniam est 


1) Ἐκ τῶν πλευρῶν per totam propositionem neglegentius 
dicitur pro ἐκ τῶν τῶν πλευρῶν (λόγων); sed cum semper ita 
in codicibus traditum sit et idem apud Theonem et Eutocium 
seruatum sit, de errore librarii cogitandum non est. 


PII]IIPP. τήν] om. BFp. οὕτως] om. BFp. 4. τήν] 
om. BFp.  IIP] P, V m. 1; PII sp: m.2, FE? μείξων 
ἄρα] bis p. 5. μείξων F. ON] N e corr. m. 2 V, 


eras. F. 7. H0] ΘΗ P. ἄρα ἐστίν P. 8. κρ΄ p et deleto 
e F. 11. ἴσον V, corr. m. 2. 12. ET'H] mutat. in ΕΓ Θ B. 

13. DZ] in ras. m. 1 V. 14. πλευρῶν] P; πλευρῶν τοῦ 
τε ὃν ἔχει ἡ BI (corr. ex ΓΒ p) πρὸς DH (τῇ ΓΗΥ͂, ΓῊ 
mutat. in ΓΘ B) καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ “4 πρὸς ΓΒ (τὴν ΓῈ V) 
Theon (BFVp). 16. ΓΗ] mutat. in ΓΘ B. ἐστίν B. 17. 
4H) mutat. in 460 B. 18. K] post ras. 1 htt. V. 19. 
ΓΗ mutat. in ΓΘ B. 21. τήν] om. BFy. 22. τήν] om. 
BFp. εἰσιν PF. 23. τήν] om. Bp. ΓΗ] mutat. in ΓΘ B. 

τὴν) om. Bp. 

10* 
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ΒΓ: ΓΗ -Ξ- 4“ ΓΊ ΓΘ 6U([prop. I et BT: TH —K: 4, 
eri eliam K: 4 -- 4I':I'98. rursus quoniam est 
Z40T:DE-—I9:IZ 6[prop. I], et ZI': I'E 2 4: Μ, 
erii eliam 4: M — ΓΘ: ΓΖ. iam quoniam demon- 
Biratum est, esse K : 4 — AD: ΓΘ et 4: M— T8 
:ΓΖ, ex aequo [V, 22] erit K : M — ΑΓ: ΓΖ. sed 
K δὰ M rationem ex rationibus laterum compositam 
habet. quare etiam 4“Γ ad ΓΖ rationem ex rationi- 
bus laterum compositam habet. 

Ergo parellelogramma aequiangula inter se ratio- 
nem ex rationibus laterum compositam habent; quod 
erat, demonstrandum. 


XXIV. 


In quouis parallelogrammo parallelogramma cir- 
eum diametrum posita similia sunt et toti et inter se. 

Sit parallelogrammum ABI, diametrus autem 
eius 4I, et parallelogramma circum «Γ᾽ posita sint 
EH, ΘΚ. dico, parallelogramma EH, ΘΚ similia 
esse et toti 4BI' et inter se. 


mutat. in ΓΘ B. 4. 10] ἡ p. AT] AK e cor. V; I 
mutat, in 4 m. recentissima p. ὅ. v0] tjv p. ΓΘ mutat, 
in ΓῊ B; Γ' mutat. in 4 m. recentiss. P. 6. 6 | mutat. 
in TH ME. 7. τήν] om. BF p. eq] om. P. 10. 7) 
μέν p. 11. ΓΘῚ mutat. in ΓΗ B. ἡ] τό 9 (non F). 

12. ΓΘῚ mutat. in ΕΘ F, in PH B. 14. 4r] PV; AT 
παραλληλόγραμμον Bp et comp. F. In figura litterae H, 6 
in B permutatae sunt & m. 1, sed mutationes in textu huc 
spectantes & m. 2 uidentur esso. 16. ἄρα] m. 2 V. 17. 
συγκειμένων P, corr. m. 1. xt' Fp. 28. ἐστιν PB; 
comp. p. $T. E H] Jat) μὰ as. F. 28. ἐστιν PBF; 
comp. p. ὅλῳ] m. 2 V 
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nam quoniam in triangulo ABI' uni lateri ΒΓ 
parallela ducta es& EZ, erit BE: ΕΑ — UZ:ZA 
[prop. II]. rursus quoniam in tri- 
angulo 414 uni lateri ΓΖ parallela 
6 ducta est ZH, erit 

DIZ:Z4-—4H:HA 
4A F l1 [id.] | sed demonstratum est, esse 
IZ:Z4- ῥ ΒΕ: ΕΑ͂. quare eliam 

BE:EA-— 4H:HA, et componendo [V, 18] 

BA: AE— 44: AH, 

et permutando [V,16] B.4: 441 — E44: 4H. itaque latera 
communem angulum B 41 comprehendentia parallelo- 
granmorum 4BI', EH proporütonalia sunt. et quo- 
niam HZ rectae Z1 T' parallela est, erit ( 4Z H — Z4I'4 
(I, 29]; et duorum triangulorum 444I, 4HZ com- 
munis est ( 42. itaque triangulus 447/I' aequi- 
angulus est triangulo 4H Z [I,32]. eadem de causa 
etiam triangulus ΑΓΒ iriangulo A4ZE aequiangulus 
est, et totum parallelogrammum A4BI'1 parallelo- 

grammo EH aequiangulum est. itaque!) erit 
AA : AT — AH : HZ, AU: DA — HZ:ZA e 
ADL:IB-—AZ:ZE, 'B:BA—ZE:EA [prop. IV]. 


4A HE 


: 1) Hoe ἄρα lin. 21 non ad ultima uerba, sed ad proxime 
antecedentia lin. 17—19 refertur. 


BFVp. EH] E postea insert. F; deinde ἄρα add. m. 2 BEN: 
18. αἴ] (alt.) om. F. 14. ἴση] im δέ F. 15. DAL HIP 
4HZ Theon (BF Vp). γωνία] m. iv 
AAT ἡ δὲ ὑπὸ HZA (LHA F) τῇ Theon (BÉ 
AHZ] PF, V m. 1; AZH Bp, V m. 2. 17. veris] om. B». 
τὸ AAT] P, V m. 1; om. F; τὸ 44I' Bp, V m. 2. 18. 
2E74 litt. HZ e corr. p. AT B] ABI' V. 19. ὅλον] ὅλον 
ἄρα 20. ἰσογώνιόν ἐστι τῷ EH παραλληλογράμμῳ V. 
25. EA] AE, eraso E F. 


; τῇ ὑπὸ 
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Nam rectae BI'iriangulo 4 BI' aequale adplicetur 
parallelogrammum BE [I, 44], rectae autem ΓΕ 


figurae 4] aequale parallelográmmum I'M in angulo 
ΖΓΕ aequali angulo ΓΒ. (I, 45]. itaque BI, ΓΖ 
in eadem recta sunt et item AE, EM. et sumatur 
rectarum BI, ΓΖ media proportionalis H6 [prop. XIII], 
et in H6 triangulo 4BI' similis et similiter positus 
construatur ΚΗΘ ([prop. XVIII]. et quoniam est 
BI': H0 — ΗΘ: ΓΖ, et si tires rectae proportionales 
sunt, est ut prima ad tertiam, ita' figura in prima 
descripta ad figuram in secunda similem et similiter 
descriptam [prop. XIX coroll.], erit 
ΒΓ: ΓΖτ: 4ΒΓ: ΚΗΘ. 

uerum etiam ΒΓ: I'Z«e ΒΕ: ΕΖ [prop. IJ. quare 
eliam 4BI': KHO — BE: EZ. ypermutando igitur 
[V, 16] 4BI': ΒΕ - ΚΗΘ: EZ. sed ABI' — BE. 
itaque etiam ΚΗΘ — EZ. sed EZ -— 4. quare 
eliam ΚΗΘ — 7. «erat autem etiam K H6 -- ABI. 

Ergo datae figurae rectilineae .4BI' similis et 


8. τε] om. V. 10. ἡ] eras. F. 11. ἔστιν] om. P. 15. 
τρίγωνον) om. V. Supra ΒΓ ser. βάσις et supra ΓΖ lin. 16 
βάσιν m. rec. P. 17. καὶ ὡς ἄρα — 19: παραλληλόγραμμον] 

is p; corr. m. 1. 19. EZ] ZE p (sed in repetitione E? 

25. ἴσον" καί) in mg. transit F. KH9O] in ras. m. 
ἄρα τῷ 4 ἐστιν ἴσον] om. F. 26. ἔστι δὲ «0] 9 cum Tas. 
2 litt. ante τό. 
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ali figurae datae 4 aequalis eadem (onstruota est 
figura K H6; quod oportebat fieri. 


XXVI. 

Si ἃ parallelogrammo aufertur parallelogrammum 
ἰοῦ! simile et similiter positum et communem angu- 
lum habens, circum eandem diametrum positum est 
ac totum. 

Nam a parallelogrammo 4BI'71 auferatur paralle- 
logrammum .4Z simile parallelogrammo 4BI' et 
similiter positum et communem habens angulum 7/4 B. 
dico, 4BI' et 4Z circum eandem diametrum po- 


sila esse. 
ne sint enim, sed, si 


4 H 4 feri potest, diametrus sit 

/ NL AI) et producta HZ 

E πον ad 6 educatur?), et per 
G utrique 4421, BI'paral- 
T lela ducatur ΘΚ [I, 31 

8 et 80]. iam quoniam 


ΑΒΓΔ οἱ KH circum eandem diametrum sunt po- 
sita, erib 214 : 4B — H4: AK.?) sed propter 
similitudinem parallelogrammorum 4BI'7, EH erit 
eliam [def. 1] 44: 4B-— HA: AE. itaque etiam 


1) Debuit ita dicere: nam si AZI diametrus parallelo- 
grammi A4I' non est, sit 46 I* adparet, αὐτῶν lin. 13 ferri 
non posse, sed malim cum FV delere quam cum Peyrardo in 
αὐτοῦ corrigere; glossema sponte et in P et in Theoninis 
nonnullis ortum esse potest. 

2) Uerba καὶ ἐκβληϑεῖσα cet. lin. 14—15 om. Theon, quia 
in figura codd. permutatae sunt litterae E, Z et K, 6; cfr, 
p. 158, 3. ego cum Augusto his uerbis retentis errorem 
p. 158, 8 et figuram corrigere malui. Campani figura nostrae 
similior est. 

3) Nam similia sunt (prop. 24); tum u. def. 1. 
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H4: AK — ΗΑ: AE. ergo HA ad utramque 
AK, 4E eandem rationem habet. quare 4E — ΑΚ 
[V, 9] minor maiori; quod fieri non potest. quare 
fieri non potest, αὖ 4BI'41, 4Z circum eandem dia- 
meirum posita non sint. ergo  parallelogramma 
ABI4, 4Z circum eandem diametrum posita sunt. 

Ergo si ἃ parallelográmmo aufertur parallelo- 
grammum toti simile et similiter positum et commu- 
nem angulum habens, circum eandem diametrum po-. 
situm est ac totum; quod erat demonstrandum. 


XXVII. 


Omnium parallelogrammorum eidem rectae adpli- 
catorum eti deficientium figuris parallelogrammis simi- 
libus et similiter positis ei, quae in dimidia describi- 
iur, maximum est parallelogrammum dimidiae ad- 
plicatum defectui simile. 

Sit recta 4B et in duas partes aequales secetur 
in I, et rectae 4B adplicetur parallelogrammum 4 Ζ 
deficiens figura parallelogramma 21B in dimidia rec- 
iae 4B, hoc est in ΓΒ, descripta. dico, omnium 
parallelogrammorum rectae 44 B adplicatorum et figuris 


BVp. 6.dov(» P. 10. ἔχον γωνίαν. αὐτήν] supra m. 1 p. 
12. λ΄ F p. 17. τὲ ἐστι p. 18. παραλαμβανόμενον P; 
corr, m. rec. παραλληλόγραμμον) m. rec. P. ὅμοιον] corr. 
ex ouo. P. 19. ὃν τῷ] ὃν τό q in ras. ἐλλείματει p. 21. 
τήν] τὴν αὐτήν P. A4] 4 ἴῃ ras. m. 2 Vi AB φ. 23. 
4 5 468 φ (non F). Post hoc uocab. add. Theon: ópoío τε 
καὶ ὁμοίως ἀναγραφέντι (F; pro ὁμοίῳ Bpg, V m. 2 hab. 
ὅμοιον; pro ἀναγραφέντι Bp: ἀναγραφέν, κειμὲν S6Q. ΓΆ8.; 
-τι in F punctis del.) ἀναγραφέντι] P; τῷ Theon (BF y» 
ἡμισείας] ἡμισείας ἀναγραφέντι FV. — 4B] A4 9 (non F). 
τουτέστιν P. 26. εἴδεσι] q (aliud uerbum habuit F); εἴδεσιν P. 
26. παραλληλογράμμοις]" om. P. 
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similibus et similiter positis figu- 


4 rae 4 B deficientium maximum esse 
4241. adplicelur enim rectae 4B 
parallelogrammum . 4Z deficiens 

A IK 


figura parallelogramma ZB simili 
el similiter posita figurae 4.8. dico, esse 421 7 4Ζ. 

nam quoniam 418 -— ZB, circum eandem diame- 
irum sunt posita [prop. XXVI]. ducatur eorum dia- 
meirus 418, et describatur figura. iam quoniam 
ΓΖ — ΖΕ [I, 43] et commune est ZB, erit ΓΘ — K E. 
sed ΓΘ — ΓΗ͂, quoniam AI'— ΓΒ [prop. I]. quare 
eliam HI'— EK. commune adiiciatur ΓΖ. itaque 
AZ — AMN. quare ZB AZ, h. e. 44 AZ. 

Ergo omnium parallelogrammorum eidem rectae 
adplicatorum et deficientium figuris parallelogrammis 
similibus et similter positis ei, quae in dimidia 
describitur, maximum est, quod dimidiae adplicatur; 
quod erat demonstrandum.?) 


1) H. e. producantur HZ ad 6 et KZ usque ad 4E; 
cfr. II, 7, 8. 

2) Itaque is solus casus tractatur, ubi A4K 7 AI, nec 
opus est alterum, ubi AK «7 AI propria demonstratione 
ostendere nec hoc moris est Euclidis. sane in codd. omnibus 
additur demonstratio huius quoque casus. sed apertissime 
interpolata est; nam primum ante lin. 18 sq. non post eas 
inserenda erat, deinde iam ab initio in praeparatione duo 
casus respiciendi erant nec hoc unquam neglexit Euclides, ubi 
plures casus habet; ita etiam in altero casu eaedem litterae, 
quae in priore, usurpatae essent, quod iure postulat Simsonus 
p. 380. Campanus VI, 26 utrumque casum demonstra. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. II. 11 
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similiter posita EBZH [prop. XVIII], et expleatur 
parallelogrammum 44H. iam si 4H -5 I, effectum 
erib propositum. nam datae rectae 4B datae figurae 
rectilineae I' aequale parallelogrammum adplicatum 
est 4H deficiens figura parallelogramma HB simili 
figurae 7. sin minus, sit ΘΕ» I.) sed ΘΕ — HB. 
itaque ΗΒ. I: iam excessui, quo maius est HB 
figura I, aequale et parallelogrammo 47 simile et simi- 
liter positum idem construatur K 4M N [prop. XXV]. 
sed 24 ὦ HB. quare etiam K M — HB [prop. XXI]. 
iam correspondeant inter se ΚΖ, HE et 4M, HZ. 
et quoniam HB — I'-- K M, erit HB — KM. quare 
eliam HE ^ KA4, ΗΖ)» AM?) ponatur HX — Κα 
et HO — 4 M, et expleatur parallelogrammum αὶ HOII. 
itaque aequale et simile?) est parallelogrammo K M. 
quare etiam HII -- HB [prop. XXI, cfr. lin. 13]. 
itaque HII, HB circum eandem diametrum posita 
sunt [prop. XXVI]. sit eorum dia&metrus HIIB, et 
describatur figura [p. 161 not. 1]. - 


1) Ex hypothesi; quare debuit esse ἔσται lin. 8, sed ἔστω 
ferri posse negare non ausim. 

2) Nam per prop. 20 erit HB: KM — HE?: K 43 -α- HZ? 
: AM?,. iam cum ΗΒ.» KM, erit HE* — K A*, HZ?» AM, 
h. e. ΗΕ} KA, ΗΖ» AM. 

3) Quia HB - KM, ent [ OHES — KAM. itaque HII, 
KM aequiangula sunt. quare et similia sunt (def. 1) et aequa- 
lia (prop. 14). cfr. p. 144, 11. 


τῇ uiv KA] Bp; τῇ KA μὲν PF; uiv τῇ KA V. 18. HO] 
corr. ex ΗΘ m. rec. P; O e corr. m. 2 V; ΗΘ F? 20. τὸ 
HII] om. P. τῷ] 6 corr P. ἀλλὰ τὸ KM τῷ HB ὅμοιόν 
ἐστιν} τὸ ΗΠ. ἀλλὰ τὸ ΚΜ τῷ ΗΒ ὅμοιόν ἔστι supra m. 

. KM] K in ras. m. 2 V. 21. ἐστι B Vp. ἐστι 
BF V, comp. p. 
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secetur 4B in duas partes aequales in puncto E, 
ei in EB figurae 47 simile et similiter positum con- 
struatur parallelogrammum ΒΖ, et ΒΖ -ἰ- I' magni- 


tudini aequale, parallelogrammo Z/ autem simile et 
similiter positum idem construatur H6 [prop. XXV]. 
correspondeant!) autem ΚΘ, ΖΑ et KH, ΖΕ. εἰ 
quoniam ΗΘ)» ZB, erit etiam K87- Zi et ΚΗ» ΖΕ 
[p. 165 not. 2). producantur Z4, ΖΕ, et sit 
ZAM — ΚΘ, ZEN — KH, 

et expleatur parallelogrammum ΜΝ. itaque ΜΝ et 
aequale et simile est parallelogrammo ΗΘ [p. 165 
not 3] sed ΗΘ. ΕΑ. quare etiam MN . ΕΑ 
[prop. XXI]. itaque cireum eandem diametrum posita 
sunt ΕΑ, MN [prop XXVI] ducatur eorum dia- 
metrus ZA, et describatur figura. 

iam quoniam ΗΘ — E 4 -- Γ e& ΗΘ — MN, erit 
etiam MN — ΕΑ -Ἐ I. subtrahatur, quod commune 
est, ΕΑ. itaque est P Xd — Γ. et quoniam 4 Ε -α EB, 
erit ΑΝ — NB — 40 [I, 48]. commune adiiciatur 


1) 8c. in ΘΗ, E4 parallelogremmis, quae figurae Z simi- 
lia suni; unde etiam inter so sitiilin sunt (prop. 21). 
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EH. itaque 45 -— DX. sed ΦΧΨ-- Γ. quare 
eliam 4X — I: 

Ergo datae rectae 4.8 datae figurae rectilineae I" 
aequale adplicatum est parallelogrammum ΑΞ exce- 
dens figura parallelogramma IIO, quae similis est 
figurae 74, quia ΟΠ c- E.4 [prop. XXIV]; quod opor- 
tebat fieri. 


XXX. 


Datam rectam terminatam secundum rationem 
extremam ac mediam secare. 

Dp ze Sit data recia terminata 4B. opor- 
iet igitur rectam 4B secundum exire- 
mam ac mediam rationem secare. 

describatur enim in 4B quadratum 

4A ad BI, et rectae ΑΓ. adplicetur paralle- 
logrammum ΓΖ quadrato BI' aequale 

οὐ excedens figura 414] simili figurae 

ΒΓ [prop XXIX]. quadratum autem est BI* itaque 
eliam 4421 quadratum est. et quoniam BI'- ΓΖ, 
subtrahatur, quod commune est, I'E. quare ΒΖ - 4 4. 
uerum etiam aequiangulum ei est.) quare in paral- 
lelogrammis ΒΖ, 471 latera aequales angulos com- 
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV]. 
itaque ΖΕ: ΕΖ — AE: EB. sed ΖΕ — AB?) οὐ 


1) Nam utrumque rectangulum est, 
2) Nam ΖΕ — ΑΓ (1, 34) et AT — AB. 


(non F) ἴσον ἐστίν F. 23. τήν] om. BFp. 924. AE] 
AB g. viv] om. BF p. ΖΕ τῇ AI, τουτέστι τῇ AB 
Theon (BFY p). 25. AE] AB φ. 
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ἘΖ τι 4E. itaque B4: 4E — AE: EB. sed 
AB AE. quare etiam [V, 14] AE EB. 

Ergo recta 44B secundum extremam ac mediam 
rationem secta est in E [def. 3], et maior eius pars 
est 4E; quod oportebat fieri. 


XXXI. 


In iriangulis rectangulis figura descripta in latere 
sub recto angulo subtendenti aequalis est figuris in 
lateribus rectum angulum comprehendentibus similibus 
et similiter descriptis. 

Sit iriangulus rectangulus 4BI' angulum BAT 
rectum habens. dico, figuram in BI' descriptam 
aequalem esse figuris in B.4, A4I' similibus et simi- 
lnter descriptis. 

ducatur perpendicularis 4124. iam quoniam in 

iriangulo rectangulo ΑΒΓ ab 


d angulo recto ad .4 posito ad 
basim BI'perpendicularis ducta 
est 47, lirianguli 4B Z, 44T' 

B J' ad perpendicularem positi et 


toti 4BI' et inter se similes 
sunt [prop. VIII]. et quoniam 
ABI — ABA, erit [def. 1] FB: B4 — AB: BA. 
el quoniam ires rectae proportionales sunt, erit ut 
prima ad tertiam, ita figura in prima descripta ad 
figuram in secunda similem et similiter descriptam 


13. ὑπὸ τό p. 14. εἴδεσιν P. 16. ὁμοίως], ὁμοίοις V. 
18. τῷ] τό FV, sed corr. m. 2. 19. 44 ΓῚ corr. ex 4418 m. 
rec. P. ἄρα πρός V. 20. ἔσειν P. 25. τό (alt.) om. F; 
inser. m. 2, sed euan. . 
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lateri ZI, AI' autem lateri ΖΕ 
parallelum. dico, BI'et I'Ein eadem 

4 “ recta esse. 

nam quoniam 44B reciae ΖΓ 
parallela est, ei in eas incidit recta 
ΑΓ, alterni angudh ΒΑΓ, 4Γ4 
aequales sunt [I, 20]. eadem de causa etiam 

L I'4E -— 4Γ4. quare etiam ( BAT — IZ E. 
el quoniam duo irianguli sunt ΑΒΓ, ΖΓΕ unum 
angulum, qui ad 44 positus est, uni angulo, qui ad 4 
positus est, aequalem habentes et latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia, 

BA: ADI --. ΓΖ: AE, erit A ABD 
triangulo ΖΓΕ aequiangulus [prop. VI]. quare 
L ABI'— ALE. 
sed demonstratum est, esse etiam ( 4I'4 — BAI. 
quare eril / ΑΓΕ — ABI 4- ΒΑΓ: communis 
adiiciatur /[, 4I'B. itaque 
AD'E -- AT'B — BAT' -4- AI'B -- ΓΒΑ. 

uerum ΒΑΓ - ABI'-- AI'B duobus rectis aequales 
sunt. quare etiam ΑΓΕ -]- ΑΓΒ duobus rectis aequa- 
les sunt. itaque ad rectam AI'et punctum eius I' 
duae rectae BI, ΓΕ non ad eandem partem positae 
angulos deinceps positos ΑΓΕ, AI'B duobus rectis 
aequales efficiunt; itaque BI'et I'E in eadem recta 
sunt [I, 14]. 

Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus 


Bg r 


P; ΒΆ' ΓΕ; TAB BVp. ΑΓΒ] ABT P.  DBA] supra 
scr. F; 4ΓΒ P. 18. ἀλλ᾽ af — 19: εἰσίν] om. P. ABT 
ADLTB V.  ALB]rTIBAV. 19. εἰσί ΒΥ». 280. εἰσί BV. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. Il. 12 
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aequalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita 
ut correspondentia latera etiam parallela sint, reliqua 
latera triangulorum in eadem recta erunt posita; quod 
erat demonstrandum. 


XXXIII. 


In circulis aequalibus anguli eandem habent ra- 
lionem quam arcus, in quibus consistunt, siue ad 
centra siue ad ambitus positi sunt.!) 

Sint aequales circuli 4BI, ΔΕΖ, el ad centra 
eorum H, Θ᾽ positi sint anguli B HI; ΕΘΖ, ad ambitus 


autem BAI, EZzZ. dico, esse 
are. BI': arc. EZ — L ΒΗΓ: ΕΘΖ — Β4Γ: EAZ. 
ponantur enim deinceps arcui BI' aequales quot- 
libet areus ΓΚ, K 4, areui autem EZ quotlibet aequa- 
les ΖΜ, MN, et ducantur HK, H4, ΘΜ, ΘΝ. 
iam quoniam arcus ΒΓ -ἪἬ. ΓΚ — Καὶ 4, erit etiam 


1) De interpolationibus Theonis lin. 9 et lin. 16 ofr. p. 188 
not. 1; om. Campanus VI, 32. 


m. rec. P. 21. ἴσαι] καί P, corr. m. rec. εἰσίν) om. p. 
ΓΚῚ “ΚΤ F. 
12* 
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LBHI-—IHK-KH.A|üI,2T] itaque quoties 
multiplex est B 44 arcus BI, toties multiplex est etiam 
LBH.A anguli BHI. eadem de causa quoties multi- 
plex est NE arcus EZ, toties multiplex est etiam 
L NOE anguli ΕΘΖ. iam 81 B.4 — EN, erit etiam 
L BHA — ΕΘΝ, et s Β4 » EN, erii etam 
LBHA» EON, et & Β4 « EN, erit 
LBHA «ΕΘΝ. 

ergo datis quattuor magnitudinibus, duobus arcubus 
BI, EZ et duobus angulis BHI', ΕΘΖ, sumpti sunt 
arcus ΒΓΓ οὐ anguh BHI' aeque multiplices arcus 
BA ei angulus ΒΗ, arcus autem EZ et aiguli 
ΕΘΖ arcus EN et angulus EON. οὐ demonstratum 
est, si arcus Β. arcum EN superet, etiam- ( BH.A4 
angulum EON superare, et si aequalis sit, aequalem 
esse, el si minor, minorem. itaque [V def. 5] erit 
arc. BI': arce. EZ— [ BHI': ΕΘΖ. sed 

LBHI':EOZ-—L BAT: EZ4Z [V, 15]; 
nam uterque utroque duplo maior est [III, 20]. quare 
etiam 
arc. BI: are. EZ — ἰ BHI': EGEZ — BAT: EZAZ. 


11. ἐλάττων ἐλάττων F. 12. μὲν} supra F. δέ] supra F. 
18. EG Z] e EZ F. 17. yovía] add. m. 2 F. 20. γωνέας] 
P; om. Theon (BF Vp). ἐλάττων F. 21. ἐλάσσων] comp. F. 
ἡ] οἵω. V. 22. BHI'] l' add. m. 2 V. 24. διπλασίων V. 

926. γὰρ ἐστιν Bp. 27. ὑπὸ ΕΘΖ] ΕΘΖ P. ὑπό] ὑ- 
supra m. 1 P. 
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"Ev ἄρα τοῖς ἴσοις κύκλοις αἵ γωνίαι τὸν αὐτὸν 
ἔχουσι λόγον ταῖς περιφερείαις, ἐφ᾽ ὧν βεβήκασιν, 
ἐάν τε πρὸς τοῖς κέντροις ἐάν τὲ πρὸς ταῖς περιφε- 
ρείαις ὦσι βεβηκυῖαι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1, Ἐν] inter s et v rae. 1 litt. V; é seq. ras. 2 liti. F. 

2. βεβήκασι p. 8. ἐάν τε — 4: βεβηκυῖαι) καὶ τὰ ἑξῆς p. 

8. κέντροις ] κύκλοις B. τὰς περιφερείας V. — 4. ὦσιν B. 1n 

fine libri Εὐκλείδου στοιχείων δ΄ PB, Εὐκλείδου στοιχείων 
τῆς Θέωνος ἐκδόσεως δ᾽ FF. 
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Ergo in circulis aequalibus anguli eandem habent 
ralionem quam arcus, in quibus consistunt, siue ad 
centra siue ad ambitus positi sunt; quod erat demon- 
strandum.!) 


1) Sequitur additamentum Theonis in BF V p, de quo ipse 
profitetur comm. in Ptolemaeum I p. 201 ed. Halma — p. 50 
ed. Basil.; om. P m. 1 (add. manus recens in mg.) et Cam- 
panus; huc pertinent etiam additamenta p. 178, 9 et 106. 
demonstratio u. in app. 


. e. 
Ὅροι. 
α΄. Μονάς ἐστιν. xa9' ἣν ἕκαστον τῶν ὄντων 
ἕν λέγεται. 
β΄. Δἀφιϑμὲς δὲ τὸ ἐκ μονάδων συγκείμενον 
ὅ πλῆϑος. 
γ΄. Μέρος ἐστὶν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ ὁ ἐλάσσων τοῦ 
μείξονος, ὅταν καταμετρῇ τὸν μείξονα. 
δ΄. Μέρη δέ, ὅταν μὴ καταμετρῇ. 
ε΄. Πολλαπλάσιος δὲ ὃ μείζων τοῦ ἐλάσσονος, 
10 ὅταν καταμετρῆται ὑπὸ τοῦ ἐλάσσονος. 
ς΄. 4oviog ἀριϑμός ἐστιν ὁ δίχα διαιροίμενος. 
ξ΄. Περισσὸς δὲ ὁ μὴ διαιρούμενος δίχα ἢ [ὃ] 
μονάδι διαφέρων ἀρτίου ἀριϑμοῦ. 
η΄. ἀρτιάκις ἄρτιος ἀριϑμός ἐστιν ὃ ὑπὸ 
16 ἀρτίου ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν. 
ϑ΄. ᾿Αρτιάκις δὲ περισσός ἐστιν Ó ὑπὸ ἀρτίου 
ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ περισσὸν ἀριϑμόν. 


Def. 8--ὅ: Psellus p. V. 6—7: Martianus Capella VII, 748. 
8. Iamblichus in Nicom. p. 27. Philop. in Nicom. ed. Hoche 
1864 p. 16. 9. Iamblichus p. 81. 


1. ὅροι] om. PB. numeros om. codd. 2. ἐστι PBF p. 
ἢν] 9 BF V. 10. ἐλάττονος V. 12. 0] om. P. 14. προσ- 
ὑπακουστέον" μόνον P mg. m. 1. 10. ἐσειν ἀριϑμός ἐστιν Ῥ, 
ἐστιν ἀρυϑμός p. κἀνταῦϑα προσυπακουστέον᾽ μόνον mg. m. 1 
τοῦ ἀρτίου deleto τοῦ V. 


VII. 


Definitiones. 


1. Unitas est ea, secundum quam unaquaeque res 
una nominatur. 

2. Numerus autem est multitudo ex unitatibus 
composita. 

. 8. Pars est minor numerus maioris, ubi maiorem 

metitur. 

4. Partes autem, ubi non metitur. 

5. Multiplex autem maior minoris, ubi minor eum 
metitur. 

6. Par numerus est, qui in duas partes aequales 
diuiditur. 

1. Impar autem, qui in duas partes aequales non 
diuiditur, siue qui unitate differt à pari numero. 

8. Pariter par est numerus, quem par numerus 
secundum parem numerum metitur.) 

9. Pariter autem impar esti, quem par numerus 
secundum imparem numerum metitur.?) 


1) Def. 8 scriptor nescio quis, qui Philoponi commen- 
tarium in Nicomachum retractauit, apud Hoche Philop. 18685 
p. V in quibusdam ἀντιγράφοις ita inuenit expressam: ἀρ- 
τιάκις ἄρτιός ἐστιν ἀριϑμὸς ὁ ὑπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ κατὰ ἄρτιον 
ἀρυϑμὸν μόνως μετρούμενος, de qua scriptura falsa u. Studien 

. 200. 


2) De def. ;' interpolata ἃ. Studien p. 198 sq.; om. ed 
Basil. et Gregorius. 


10 


1ὅ 


20 
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[/. Περισδάκις ἀρτιός ἐστιν ὁ ὑπὸ περισσοῦ 
ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν]. 

ια΄. Περισσάκις δὲ περισσὸς ἀριϑμός ἐστιν 
ὁ ὑπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ περισσὸν 
ἀριϑμόν. 

ιβ΄. Πρῶτος ἀριϑμός ἐστιν ὃ μονάδι μόνῃ με- 
τρούμενος. 

ιγ΄. Πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοί εἰσιν οἵ 
μονάδι μόνῃ. μετρούμενοι κοινῷ μέτρῳ. 

ιδ΄, Σύνϑετος ἀριϑμός ἐστιν ὁ ἀριϑμῷ τινι 
μετρούμενος. 

ιε΄. Σύνϑετοι δὲ πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοί εἰσιν 
οἱ ἀριϑμῷ τινι μετρούμενοι κοινῷ μέτρῳ. 

ι5΄. ριϑμὸς ἀριϑμὸν πολλαπλασιάξειν λέγε- 
ται, ὅταν, ὅσαι εἰσὶν ἐν αὐτῷ μονάδες, τοσαυτάκις 
συντεθῇ ὁ πολλαπλασιαξόμενος. καὶ γένηταί τις. 

ιξ΄. Ὅταν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσί τινα, ὃ γενόμενος ἐπίπεδος καλεῖται, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ οἱ πολλαπλασιάσαντες ἀλλήλους 
ἀρυϑμοί. 

ιη΄. Ὅταν δὲ τρεῖς ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὃ γενόμενος στερεός ἐστιν, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ οἱ πολλαπλασιάσαντες ἀλλήλους 
ἀριϑμοί. 


12. Iamblichus p. 42. Martianus Capella VII, 751. Philop. 
in anal. post. fol. 15Y. 18. Alexander Aphrod. in anal. pr. 
fol 87. Martianus Capella VIT, 751. Philop. in anal. post. 
fol. 15v. 14. Philop. in anal. post. fol. 15». 16—17. Psellus 
p. 6. 18—920. Psellus p. 7. 


1. δὲ ἄρτιος P, litt. . GQr- in ras. ἄρτιος ἀριϑμός p. προσ- 
υὑπαχουστέον' καί κατὰ ἄρτιον mg. m. 1 P. 3. e o.O uos] 
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10. Impariter autem impar numerus est, quem 
impar numerus secundum imparem numerum me- 
litur. 

11. Primus numerus est, quem unitas sola me- 
titur. 

12. Primi inter se numeri sunt, quos unitas sola 
communis mensura metitur. 

18. Compositus numerus est, quem numerus ali- 
quis metitur. 

14. Compositi inter se numeri sunt, quos numerus 
aliquis communis mensura metitur. 

15. Numerus numerum multiplicare dicitur, ubi 
quot sunt in eo unitates, toties componitur numerus 
multiplicatus, et oritur aliquis numerus. 

16. Ubi autem duo numeri inter se multiplicantes 
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus planus 
uocalur, latera autem eius numeri inter se multi- 
plicantes. 

17. Ubi autem tres numeri inter se multiplicantes 
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus soli- 
dus est, latera autem eius numeri inter se multi- 
plicantes. 

18. Quadratus numerus est aequaliter aequalis, 
siue qui duobus aequalibus numeris comprehen- 
ditur. 


om. V. 8. δὲ πρός P. 14. πολυπλασιάξειν PBp. 16. 


σεολλαπλασιαξόμενος) -fousvog e corr. m. 92 p. 18. ποιῶσιν 
PB. 92. ποιῶσιν B. ἐστιν] F, comp. p: ἐστε P, Psellus; 
καλεῖται BV. 28. Supra of in P m. rec. δύο. 


ὄ 


10 


18 


20 
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νυϑ΄. Τετράγωνος ἀριϑμός ἐστιν ὁ ἰσάκις ἴσος 
ἢ [δ] ὑπὸ δύο ἴσων ἀριϑμῶν περιεχόμενος. - 

κ΄. Κύβος δὲ ὁ ἰσάκις ἴσος ἰσάκις ἢ [δ] ὑπο 
τριῶν ἴσων ἀριϑμῶν περιεχόμενος. 

κα΄. ᾿Αριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν, ὅταν ὁ πρῶτος 
τοῦ δευτέρου καὶ ὃ τρίτος τοῦ τετάρτου ἰσάκις ἦ 
πολλαπλάσιος ἢ τὸ αὐτὸ μέρος ἢ τὰ αὐτὰ μέρη ὦσιν. 

κβ΄. Ὅμοιοι ἐπίπεδοι καὶ στερεοὶ ἀρεϑμοί 
εἰσιν οἱ ἀνάλογον ἔχοντες τὰς πλευράς. 

κγ΄. Τέλειος ἀριϑμός ἐστιν ὃ τοῖς ἑαυτοῦ μέρε- 
ὅιν ἴσος ὦν. 


’ 


α΄. 

Δύο ἀριϑμῶν ἀνίσων ἐκκειμένων, ἀνϑ- 
υφαιρουμένου δὲ ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ 
μείξονος. ἐὰν ὁ λειπόμενος μηδέποτε καταμε- 
τρῇ τὸν πρὸ ἕαυτοῦ, ἕως οὗ λειφϑῇ μονάς, 
oí ἐξ ἀρχῆς ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλέλους 
ἔσονται. 

Ζύο γὰρ [ἀνίσων] ἀριϑμῶν τῶν AB, ΓΖ ἀνὃ- 
υφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείξονος o 
λειπόμενος μηδέποτε καταμετρείτω τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, 
ἕως οὗ λειῳφϑῇ μονάς" λέγω, ὅτι οἵ 4B, ΓΖ πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, τουτέστιν ὅτι τοὺς AB, ΓΖ 
μονὰς μόνη μετρεῖ. 

Εἰ γὰρ μή εἰσιν οἵ 48. I'41 πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους, μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. μετρείτω. καὶ 


283. Martianus Capella VII, 788. 


2, 6] om. PB. 3. 0] om. P. 4. ἴσων] om. P; mg. 
m. 1 V, supra m. 2 B; hab. Psellus, Fp. ἀριϑμῶν ἴσων P. 
6. Ante ἰσάκις in F add. 7; idem V supra scr. m. 1. 10. 
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19. Cubus autem est aequaliter aequalis aequaliter, 
siue qui tribus aequalibus numeris comprehenditur. 

20. Numeri proportionales sunt, ubi primus se- 
eundi et tertius quarti aut aeque multiplex est aut 
eadem pars aut eaedem partes. 

21. Similes numeri plani et solidi sunt, qui latera 
proportionalia habent. 

22. Perfectus numerus est, qui partibus suis aequa- 
lis est. 


I. 


Datis duobus numeris inaequalibus eti minore sem- 
per uicissim & maiore subtracto, si reliquus nunquam 
proxime antecedentem metitur, donec relinquitur uni- 
tas, numeri ab initio dati primi erunt inter se. 

Nam duorum numerorum 4B, I4 


lg minore semper uicissim a maiore subtracto 
Z. p reliquus ne metiatur unquam proxime 
| -H antecedentem, donec relinquitur unitas. 
.  dieo, numeros 4B, I'7 inter se primos 
p e8se, hoc est, unitatem solam numeros 

pl -4. 4B, ΓΖ metiri. 


nam 81 4 B, I4 inter se primi non erunt, 
aliquis numerus eos metietur. metiatur et sib E. et ΓΖ 


ἑαυτοῦ] αὐτοῖς V, corr. in αὐτοῦ m. 2. 12. «'] om. V. 
18. δύο] P; ἐὰν δύο Theon (BFVp) ἐκκειμένων») ἐκ- 
eras. F. ἀνθυφαιρομέψνου V; corr. m. 3. 14. δέ] P; om. 


Theon (BFVp). 15. ἐάν] P; om. Theon (BFVyp). Post 
λειπόμενος ras. 2 litt. V. 16. ληφϑῇ V. 19. ἀνίσων] om. P. 
τῶν) τῶ F, v add. m. 2. ἀνϑυφαιρομένου F. 21. πρό] su- 
pra m. 9 V. 22.459945 V. 28. εἰσί Vp. 26. ἀριϑμὸς αὖ- 
τούς F. μετρήτω P, corr. m. rec. 


10 


15 


20 
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τρεῖ, καὶ ὃ H ἄρα τὸν BE μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ 
ὕλον τὸν B.4' καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν AE μετρήσει. 
ὁ δὲ AE τὸν 412 μετρεῖ καὶ ὃ Η ἄρα τὸν 41Ζ με- 
τρήσει᾽ μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν 4I" καὶ λοιπὸν ἄρα 
τὸν ΓΖ μετρήσει ὃ μείξων τὸν ἐλάσσονα' ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον᾽ οὐκ ἄρα τοὺς 48, I'41 ἀριθμοὺς ἀριϑμός 
τις μετρήσει μείξων ὧν τοῦ I'Z: ὁ ΓΖ ἄρα τῶν AB, 
ΓΖ μέγιστόν ἐστι κοινὸν μέτρον [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


Πόρισμα. 

Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν ἀριϑμὸς δύο ἀριϑ- 
μοὺς μετρῇ. καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

γ΄. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοθέντων μὴ πρώτων πρὸς 
ἀλλήλους τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
εὑρεῖν. 

Ἔστωσαν οἱ δοθέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ μὴ πρῶτοι 


πρὸς ἀλλήλους οἵ 4, Β, Γ' δεῖ δὴ τῶν 4, B, Γ τὸ 


μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Εἰλήφϑω γὰρ δύο τῶν 4, B τὸ μέγιστον κοινὸν 
μέτρον ὁ 4 ὁ δὴ 4 τὸν Γ ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. 
μετρείτω πρότερον" μετρεῖ δὲ καὶ τοὺς 4, Br ó 4 
ἄρα τοὺς 4, B,I' μετρεῖ" ὃ 4 ἄρα τῶν 4, B,ID 
κοινὸν μέτρον ἐστίν. λέγω δή, ὅτι καὶ μέγιστον. 


8. μετρεῖ" καί] corr. ex μετρήσει m. 1 p. τὸν 4Ζ ἄρα F. 
μετρήσει] μετρεῖ P. 4. τὸν] corr. ex τὸ m. 1 p. AI] 
ΓΖ p. 6. ἐστίν] om. B. 8. ἐστιν PV. 10. τοῦτο P, 
sed corr. 19. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] P; om. BF'V p. 19. ué- 
vQ0v] bis p. 20. δύο γάρ p. 22. μετρεῖ] (alt) om. F. 

94. ἐστίν) comp. Fp; ἐστί PBV. δδὲη] om. P. 
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metitur, etiam H metitur B.E. uerum etiam totum 
B.4 metitur. quare etiam reliquum 4E  metietur. 
sed 4E melitur ZZ. quare etiam H melietur 271Z. 
uerum eliam totum Z2/I' metitur. quare eliam relh- 
quum ΓΖ melietur maior minorem; quod fieri non 
potest. ergo numeros 418, ΓΖ non metietur numerus 
maior numero ΓΖ. ergo ΓΖ maxima est communis 
mensura numerorum 418, ΓΖ. 


Corollarium. 


Hine manifestum est, si numerus duos numeros 
metiatur, eum etiam maximam eorum mensuram 
communem mensurum esse!) — quod erat demon- 
strandum. 


III. 


Datis tribus numeris non primis inter se maximam 
mensuram communem inuenire. 

T Sint tres numeri dati non 

| primi inter se 4, B, I. oportet 

T |. igitur numerorum 4, B, Γ 

r 4 E z maximam mensuram commu- 

l il nem inuenire. 

sumatur enim duorum numerorum 44, B maxima 

mensura communis Z/ [prop. II]. 4 igitur aut meti- 

tur I' aut non metitur. prius meltiatur. metitur 

autem etiam 44, B. 4 igitur numeros 44, B, I' meli- 


2] 
» 
| 


1) Nam H et AB, ΓΔ et communem eorum mensuram 
maximam ΓΖ metitur (p. 194, 5). 


13* 
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maxima non esi mensura communis, numerus aliquis 
maior numero E numeros 4, B, I' metietur. metiatur 
οὐ sib Z. et quoniam Z numeros 4, B, Γ᾽ metitur, 
eliam 4, B metitur; quare etiam maximam numero- 
rum ΑἹ, B mensuram communem metietur [prop. II 
coroll] uerum numerorum Z4, B maxima mensura 
communis est Ζ. Z igitur 7/ metitur. uerum etiam 
I' metitur. Z igitur 4,, I' metitur. quare etiam nu- 
merorum Z/j,l' maximam mensuram communem me- 
litur uerum numerorum 4f, I' maxima mensura com- 
munis esb E. Z igitur E melitur maior minorem; 
quod fieri non potest. itaque numeros 4, B, Γ 
non melielur numerus maior numero E. ergo E 
maxima esti communis mensuga numerorum 4, B I* 
quod erat demonstrandum.!) 


IV. 
Minor numerus maioris semper aut pars est aut 
partes. 
Sint duo numeri A4, BI, et minor sit BI. dico 
BI' numeri 4 aut partem aut partes esse. 
nam 4, BI'aut primi sunt inter se aut non primi. 
prius 44, BI' primi sint inter se. diuiso igitur BI' 


1) Cfr. p 194, 12. proprie nec δεῖξαι nec ποιῆσαι, sed. 
εὑρεῖν dicerdum erat (Studien p. 62); nam propp. II—III zo- 
ρίσματα sunt (ib. p. 61). inde consecuta est uariatio scripturae. 


habet: τὸν αὐτὸν δὲ τρόπον καὶ πλειόνων ἀριϑμῶν δοθέντων 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρήσομεν. 15. "4zag] ^4 littera 
initialis add. m. 2, ut semper fere, V; eras. B; habent Ppg. 

17. ἐλάττων F. — 18. λέγω ὅτι; in ras. gp. ὁ ΒΓ τοῦ ΑἹ 
eras. F. 21. πρότεροι V. 4, BI'] mg. V. 


e 


10 


1 


e 
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ἀλλήλους. διαιρεϑέντος δὴ τοῦ ΒΓ εἰς τὰς ἐν αὐτῷ 
μονάδας ἔσται ἑκάστη μονὰς τῶν ἐν τῷ BI' μέρος τι 
τοῦ 4' ὥστε μέρη ἐστὶν ὁ ΒΓ τοῦ Α. 

Μὴ ἔστωσαν δὴ οἱ 4. BI' πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους᾽ ὁ δὴ ΒΓ τὸν A ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. εἰ 
μὲν οὖν ὁ ΒΓ τὸν 4 μετρεῖ, μέρος doviv ὃ ΒΓ 
τοῦ Α. εἰ δὲ οὔ, εἰλήφϑω τῶν 4, BI' μέγεστον κοι- 
νὸν μέτρον ὃ 4, xal διῃρήσϑω ὁ ΒΓ εἰς τοὺς τῷ 4 
ἴσους τοὺς BE, EZ, ΖΓ. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν A με- 
τρεῖ, μέρος ἐστὶν ὁ 4 τοῦ 4. ἴσος δὲ ὃ 4 ἑκάστῳ 
τῶν BE, EZ, ΖΓ' καὶ ἕκαστος ἄρα τῶν BE, EZ, ZI 
τοῦ 4 μέρος ἐστίν: ὥστε μέρη ἐστὶν ὁ ΒΓ τοῦ A. 

“Ἅπας ἄρα ἀριϑμὸς παντὸς ἀριϑμοῦ ὃ ἐλάσσων 
τοῦ μείξονος ἤτοι μέρος ἐστὶν ἢ μέρη" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


, 


ε΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος T, καὶ ἕτερος 
ἑτέρου τὸ αὐτὸ μέρος 7, καὶ συναμφότερος 
συναμφοτέρου τὸ αὐτὸ μέρος ἔσται, ὅπερ ὃ 
εἷς τοῖ ἑνός. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ 4 [ἀρεϑμοῦ] τοῦ BI' μέρος ἔστω, 
καὶ ἕτερος ὁ 4 ἑτέρου τοῦ ΕΖ τὸ αὐτὸ μέρος, ὅπερ 
ὁ 4 τοῦ ΒΓ' λέγω, ὅτι καὶ συναμφότερος ὃ 4, 4 
συναμφοτέρου τοῦ ΒΓ, ΕΖ τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπερ 
ὁ 4 τοῦ BI. 

Ἐπεὶ γάρ, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ 4 τοῦ BI', τὸ αὐτὸ 

1. δη] ,γάρ, Bupraà scr. δή F. é£ovro p et F (corr. φ). 
2. τι) F; τό φ. 4. οἵ 4, ΒΓῚ om. V. ἀλλήλους of 4, BT' V. 

7. τὸ μέγιστον BF p. 8. ὁ BI'] F; ABTI' g. τῷ ] corr. 
ex to p. 9. καί] om. BFp. 10. δέ] δὴ P. ἑκατέρῳ Vg. 


11. καί] F; ὁ φ. ἄρα τοῦ V. 18. ἐλάττων q. 18. ἢ] 
P; om. BFVy. 21. ἀριϑμοῦ] om. P. μέρος] F, μόνος g. 
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in suas unitates unaquaeque unitas in BI' compre- 

τ hensa pars aliqua erit numeri 44; quare 
ΒΤ BI'numeri 4 partes erunt. 

| iam ne sint 4, BI inier se primi. 

4 P itaque BI'aut metitur 4 aut non metitur. 

| jam 8i BI'metitur 4, pars est. ΒΓ nu- 

| | 4 meri 4. sin minus, sumatur numerorum 

τὶ ὁ «4,8 maxima mensura communis f 

[prop. 1], et diuidatur BI' in partes numero 4 

aequales, BE, EZ, ZI: et quoniam zf melitur .4, 

pars est 2, numeri 4. sed 4 — ΒΕ -- ΕΖ-- ΖΓ. 

quare eliam unusquisque numerorum BE, EZ, ZI' 

pars est numeri 4. quare BI' paries sunt numeri 4. 

Ergo minor numerus maioris semper aut pars est 

aut partes; quod erat demonstrandum. 


V. 


Si numerus numeri pars est, et alius numerus 
alius numeri eadem pars, eliam uterque utriusque 
eadem pars erit, quae unus unius. 

nam numerus 44 numeri BI" pars 

.pg 510, et alius numerus 4 alius nu- 

H meri EZ eadem pars sii, quae 4 

| 4 19 numeri BI: dico, etiam 4 -- 41 nu- 

D | iz meri ΒΓ -Ἐ EZ eandem partem esse, 
quae sit “1 numeri BI. 

nam quoniam quae pars est 4 numeri BI? eadem 


| 
4 | 


22. μέρος] μέρος ἐστίν (-ν m. 2 e corr.) V. 28. λέγω — 95: 
BI']mg. m. 2 V. 24. EZ] F, ΒΖ g. 26. 0] supra m. 
1 V. στὸ αὐτο] τοῦτο P. 
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pars est etiam 27 numeri EZ, quot sunt in ΒΓ 
numeri numero .;1 aequales, totidem etiam in EZ 
numeri sunt numero ΖΓ aequales. diuidatunr BI'in 
numeros numero 4 aequales BH, HI, EZ autem in 
EO, ΘΖ numero ΖΓ aequales. erit igitur multitudo 
numerorum BH, HI' multitudini numerorum ΕΘ, ΘΖ 
aequalis. et quoniam est ΒΗ — 44, ΕΘ — 2, erunt 
BH -]- EO — 4 -]- Z4. eadem de causa etiam 
HI'4- 0Z — 4 4 4. 

itaque quot sunt in ΒΙΓ numeri numero 74 aequales, 
lotidem sunt etiam in ΒΓ - EZ numeris 4 - 4 
aequales. quare quoties multiplex est BI' numeri 4, 
loties multiplex est etiam ΒΓ - EZ numerorum 
4 -ἰ 4. itaque quae pars est, 4 numeri BI eadem 
pars etiam 4 -]- 4) sunt numerorum ΒΓ - EZ; quod 
erat. demonstrandum. 


VI. 


Si numerus numeri partes sunt, et alius numerus 
alius numeri eaedem partes, etiam uterque utriusque 
eaedem partes erunt, quae unus unius. 

Nam numerus 44B paries sint numeri I, et alius 
ΖΔΕ alus Z eaedem partes, quae 4B numeri I. 


Augustus. 9. τοῖς] ἄρα τοῖς V. 47 4 ἴσοι εἰσίν V. ὅσοι] 
ὅσ- in ras. m. 2 Εἰ; ἴση g (non F). εἰσίν) om. P. 10. 
εἰσιν PB. 12. ἐστίν P. 18. 0] om. g (non F) μέρος] F, 
μέν g. 15. δεῖξαι] ποιῆσαι V. 17. μέρος p. 21. ἀριϑ- 

οὐ] ἀριϑμόν φ (non FP). 29. 4E] E supr& m. 1 V. 28. 
ὅτι συναμφότεροι of p. 


b 
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μέρος ἐστὶ καὶ ὁ 4 τοῦ ΕΖ, ὅσοι ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ 
ΒΓ ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 4, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ 
ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 4. διῃρήσϑω ὁ μὲν BI'síg τοὺς 
τῷ 4 ἴσους τοὺς BH, ΗΓ, ὁ δὲ ΕΖ εἰς τοὺς τῷ 4 
ἴσους τοὺς EO, OZ: ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 
BH, ΗΓ τῷ πλήϑει τῶν ΕΘ, ΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴδος 
ἐστὶν ὁ μὲν BH τῷ 4, ὁ δὲ EO τῷ Ζ4,, καὶ οἱ BH, 
ΕΘ ἄρα τοῖς 4, 4 ἴσοι. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ol 
ΗΓ, ΘΖ τοῖς Α, 4. ὅσοι ἄρα [εἰσὶν] ἐν τῷ BT ' 
ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ .4, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τοῖς BT, 
ΕΖ ἴσοι τοῖς 4. 4. ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ὁ ΒΓ 
τοῦ 44, τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ συναμφότερος ὁ 
ΒΓ, ΕΖ συναμφοτέρου τοῦ 4, 4. ὁ ἄρα μέρος ἐστὶν 
ὁ 4 τοῦ ΒΓ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος 


e 


ὁ 4, 4 συναμφοτέρου τοῦ BI, EZ: ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


e. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη n, xal ἕτερος 
ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη t, καὶ συναμφότερος συν- 
αμφοτέρου τὰ αὐτὰ μέρη ἔσται, ὅπερ ὁ εἷς 
τοῦ ἕνός. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ 48 ἀριϑμοῦ τοῦ I' μέρη ἔστω, 
καὶ ἕτερος ὃ 4Ε ἕτέρου τοῦ Z τὰ αὐτὰ μέρη. ἅπερ 
ὁ 48 τοῦ Γ' λέγω, ὅτι καὶ συναμφότερος 0 48, AE 

1. ἐστίν F. καί7 in ras. m. 2 p, insert. m. 2 F. 4 
corr. ex 4 m. 2 Ρ. ἄρα] ἄρα ἀριϑμοί V. 2. ἀρυϑμοί] om. V— 
A] 4 φ. εἰσιν PB. 7. Post 4 add. Theon: ὁ BH ἄρα τῶν 
A ἴσος ἐστί (ἐστίν B) (BF V p). 8. ἄρα] om. Theon (ΒΕ yp) c 
ἴσοι] om. Theon (BFV p) τὰ αὐτά) ταῦτα V. Post δι» 
add. Theon: καὶ ὁ ΗΓ τῷ A ἴσος (F, ἴσον q) ἐστίν (ἐστί V - 
comp. p) (BFVp). In V praeterea add. καὶ ὁ ΘΖ τῷ 


oí HI, ΘΖ τοῖς A, 4] ὁ ΗΓ và A ἴσος ἐστίν, ὃ δὲ OZ— 
τῷ 4 P; ὃ ΗΓ τοῖς 44 g (non F). In emendatione praeiums-— 
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dico, eliam 488 -]- 4E numerorum I'-- Z easdem 
partes esse, quae sit 4B numeri Γ. 
nam quoniam quae partes est 4B numeri I, 
eaedem est ΖΕ numeri Z, quoi sunt in 4B partes 
numeri I' totidem etiam in zZ1E sunt partes numeri 
Z. diuidatur 4B in AH, HB partes 
4 numeri I', Z4E autem in 210, ΘΕ 
| Ρ τὰ partes numeri Z. itaque multitudo 
e ^ numerorum 4H, HB multitudini 
numerorum 4/0, ΘΕ aequalis erit. 
el quoniam quae pars est 4H nu- 
meri Γ᾽, eadem est etiam ΖΘ numeri Z, 4H - 410 
eadem pars erii numerorum I'-- Z, quae 4H nu- 
meri I' [prop. V]. eadem de causa etiam quae 
pars es& HB numeri I', eadem pars est HB -]- ΘΕ 
numerorum Γ - Z. ergo quae partes est 44 B numeri 
I, eaedem partes sunt 4B -- 414 E numerorum I' 4- Z; 
quod erat demonstrandum. 


VII. 


Si numerus numeri eadem pars est, quae ablatus 
numerus ablati, etiam reliquus reliqui eadem pars 
erit, quae totus totius. 

N am numerus 4B numen I eadem sib pars, 
quae ablatus numerus 4E ablati ΓΖ. dico, etiam 
reliquum EB reliqui Zzf eandem esse partem, quae 
lotus 4B sit totius L4. 


quo haec prop. a. m. 1 solo signo : c5 ἃ priore dirempta erat; 
corr. m. 2. 20. 6] supra m. 1 P. 21. 6] supra m. 1 P, 
om. F. ὅλου] in ras. εἶς. 28. AE] 4 eras. V. — 94. καί) 
καὶ ὁ BFVp. 26. ὅλος] ὁ ὅλος B. 
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nam quae pars est 4E numeri ΓΖ, eadem pars 

sil EB numeri ΓΗ͂. οἱ quoniam quae pars est 4E 
numeri ΓΖ, eadem pars est EB numeri ΓΗ͂, etiam 

4B numeri HZ ea- 
A E B 
I——3À i dem pars est, quae 
H r Z 4 4E numer ΓΖ 
I———————À4 

[prop. V] supposu- 
imus autem, 4B numeri ΓΖ' eandem partem esse, quae 
sit 4E numer ΓΖ. itaque quae pars est 4B numeri 
ΗΖ, eadem idem pars est numeri IZ. itaque HZ — I4. 
subtrahatur, qui communis est, ΓΖ. itaque ΗΓ -ὰ 2 4. 
et quoniam quae pars egt 44 E numeri ΓΖ, eadem est EB 
numeri HI, et HI'— Z.f, quae pars est A4 E numeri 
ΓΖ, eadem est EB numeri Z f. uerum quae pars est 
AE numeri ΓΖ, eadem est 4B numeri ΓΖ. ergo 
eliam reliquus EB reliqui Ζ 4] eadem pars est, quae 
totus 418 totius ΓΖ; quod erat demonstrandum. 


μ----------------- 


VIII. 


Si numerus numeri partes sunt eaedem, quae abla- 
ius numerus ablati, etiam reliquus reliqui eaedem 
partes erunt, quae totus tolius. 

Nam numerus 4B numeri I4 eaedem partes sint, 
quae ablatus 4E ablati ΓΖ. dico, etiam reliquum 


ἀλλὰ ó] in ras. m. 2 F; ὃ ἄρα post ras, plus quam 2 linn. V. 
AE] EB V; e corr. F. DZ]in ras. F; Z4 V. 16. Post 
ΓΖ add. Bp: ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ EB τοῦ Z4, τὸ αὐτὸ ué- 
eos ἐστὶ καὶ ὁ AB τοῦ I'4; idem P mg. m. rec. καὶ λοιπὸς 
ἄρα} καί mutat in ὅ et in mg. add. ἄρα μέρος ἐστίν F m. 
ovrog ἄρα in init. lin. seq. (& m. 1) intactum relinquit) 

. ἐστί Υ. 17. ΓΔ] BD F. 21. 6] om. Pp; m. 2 

2 I'4| I'add. m. rec. P. 
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EB reliqui Zzf easdem paries esse, quae sit totus 
A B totius ΓΖ. 

ponatur enim HO — 4B. itaque quae partes est 
HO numeri ΓΖ. eaedem est etiam 4E numeri ΓΖ. 
diuidatur HO in HK, KO partes numeri ΓΖ, AE 
&utem in 444, 4E partes numeri ΓΖ. itaque multi- 
r ΄ "4 tudo numerorum H K, ΚΘ mul- 


I —————————4-———À titudini numerorum 44, AE 
H MK ΝΘ 


LL. aequalis est. et quoniam quae 
A A E B pars est. HK numeri ΓΖ, 
I———I——LÓÀ—4 


eadem est 4,1 numeri ΓΖ, et 
I4-LIZ,eritetiam HK 44. ponatur H M e A 4. 
ilaque quae pars,est HK numeri I'7, eadem est 
HM numeri ΓΖ. quare etiam reliquus MK reliqui Z Z 
eadem pars est, quae totus ΗΚ totius ΓΖ [prop. VII]. 
rursus quoniam quae pars est. KO numeri I'Z, eadem 
est EA numeri ΓΖ, et ΓΖ.» ΓΖ, erit etiam ΘΚ» E 4. 
ponatur KN — EA. itaque quae pars est KO nu- 
meri I'7/, eadem est K.N numeri ΓΖ. quare etiam 
reliquus NO reliqui Zzf eadem pars est, quae totus 
ΚΘ totius ΓΖ [prop. VII]. demonstrauimus autem, 
esse eliam reliquum MK reliqui Zz/ eandem partem, 
quae totus H Καὶ totius sit ΓΖ. quare etiam MK - ΝΘ 
eaedem partes sunt numeri Z/Z, quae totus 6 H totius 


— 


92. ὧν] om. p. ὄν. HK]XKH P. 23. l'4] JD FVp. 
MK] eras. V. N0]corr ex HO m. 2p. 24. 4Z] AZ F; 
Z4 Vp. eH) ΗΘ FVp. 


Euclides. edd. Heiberz et Menge. IT. 14 


212 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ζ΄. 


καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΒΗ, ΗΓ τῷ πλήϑει 
τῶν EO, ΘΖ. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ BH vot ΕΘ 
δ μέρη. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ xol ὁ ΗΓ τοῦ ΘΖ ἢ 
τὰ αὐτὰ μέρη" ὥστε καὶ ὃ μέρος ἐστὶν ὃ BH τοῦ 

ὅ ΕΘ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος 
ὁ ΒΓ συναμφοτέρου τοῦ EZ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. ἴσος 
δὲ ὁ μὲν BH τῷ 4. ὁ δὲ ΕΘ τῷ Z4: ὃ ἄρα μέρος 
ἐστὶν ὃ 4 τοῦ 4 ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ 
ὃ ΒΓ τοῦ EZ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


[4 


10. t. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη 9, καὶ ἕτερος 
ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη ἧ. καὶ ἐναλλάξ, ἃ μέρη 
ἐστὶν Ó πρῶτος τοῦ τρίτου ἢ μέρος. τὰ αὐτὰ 
μέρη ἔσται καὶ ὁ δεύτερος τοῦ τετάρτου ἢ vo 

16 αὐτὸ μέρος. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ AB ἀριϑμοῦ τοῦ Γ' μέρη ἕστω, 
καὶ ἕτερος ὁ 44E ἑτέρου τοῦ Z τὰ αὐτὰ μέρη" λέγω, 
or. καὶ ἐναλλάξ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁ AB vov 4Ε ἢἣ μέ. 
οος, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὁ Γ' τοῦ Ζ ἢ τὸ αὐτὸ 

20 μέρος. 

Ἐπεὶ γάρ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁ AB τοῦ I, τὰ αὐτὰ 
μέρη ἐστὶ καὶ 0 4Ε τοῦ Z, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 
AB μέρη τοῦ I, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 4E μέρη τοῦ 
Z. διῃρήύσϑω ὁ μὲν AB εἰς τὰ τοῦ Γ' μέρη τὰ ΑΗ, 

οὔ HB, 6 δὲ 4Ε εἰς τὰ τοῦ Ζ μέρη τὰ 40, OE: ἔσται 

2. EO] corr. ex EZ m. 1 F. 4. ὥστε] -τε in ras. V. 
7. δέ] δή Ῥ. 12. ἢ] P; om. BFVp. 18. Ante 7 inp 
del. καί. μέρος corr. ex μέρη p. 14. ἔσται μέρη V. 
καί] m. 2 F.  Á .16. AB] inter 4 et.B duae litt. eras. V. 


ἔστω] 9, £ovou? F. 17. Post μέρη add. BFVp: ἔστω δέ 
(δέ m. 2 F; ἐλάττων δὲ ἔστω B) ὃ AB τοῦ 4E ἐλάσσων (m. 
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BH, HI' mulütudini numerorum ΕΘ, ΘΖ aequalis 
est, erit etiam HT' numeri ΘΖ eadem pars uel partes, 
quae BH numeri EÓ. quare etiam quae pars uel 
partes est BH numeri EO, eadem pars uel partes 
est BI'numeri EZ [prop. V et VI].. sed BH — Α, 
EG — 4. ergo quae pars uel.partes est 4 numeri 
4, eadem pars uel partes est etiam BI' numeri EZ; 
quod erat demonstrandum. 


X. 


Si numerus numeri partes sunt, et alius numerus 
alius numeri eaedem partes, etiam permutatim quae 
partes uel pars primus est tertii, eaedem partes uel 
pars est secundus quarti. 

Numerus enim 4B numeri I' partes sint, et alius 
4E alius numeri Z eaedem partes. dico, etiam per- 
mutatim numerum I'easdem partes uel partem esse 
numeri Z, quae AB numeri 4E. 

nam quoniam quae partes est 4B 
numeri I, eaedem est etiam Z1 E nu- 


T4 meri Z, quot sunt in 4B partes nu- 

4 | Z meri I, totidem partes numeri Z in 
ΙΝ |T 4e 4E sunt. diuidatur 4B in AH, 
| Ϊ HB partes numeri I, ZE autem 

B ÍiE- in 40, GE partes numeri Z. erit 


li. e cor. F. 86. HB] H 
49] 4 e corr. p; post ras. 2 
E eras; fuit ΕΘ F. 


212 ZTOIXEIQ9N ζ΄. 


καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑο: τῶν BH, ΗΓ τῷ 
τῶν EO, ΘΖ. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ BH 
δ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ HI' wo 
τὰ αὐτὰ μέρη ὥστε καὶ ὃ μέρος ἐστὶν ὃ 

ὅ ΕΘ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συνα 
ὁ ΒΓ συναμφοτέρου τοῦ ΕΖ ἢ τὰ αὐτὰ μέ 
δὲ ὁ μὲν BH τῷ 4, ὃ δὲ ΕΘ τῷ 4: ὃ ἃ 
ἐστὶν ὁ 4 τοῦ 4 ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ μέρος 
0 ΒΓ τοῦ ΕΖ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" ὅπερ ἔδει 


, 


10. L. 
Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη 5, xc 
ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη 5, καὶ ἐναλλάξ 
ἐστὶν ὁ πρῶτος τοῦ τρίτου ἢ μέρος, 
μέρη ἔσται καὶ ὃ δεύτερος τοῦ τετάρ 
16 αὐτὸ μέρος. 
᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ 48 ἀριϑμοῦ τοῦ T 
καὶ ἕτερος ὃ 4Ε évégov τοῦ Ζ τὰ αὐτὰ μ 
ὅτι καὶ ἐναλλάξ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁ 48 τοῦ 
90ς,9 τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ o Dl τοῦ Ζ 
20 μέρος. 
Ἐπεὶ γάρ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁ AB τοῦ 
μέρη ἐστὶ καὶ ὃ 4Ε τοῦ Z, ὅσα ἄρα é 
AB μέρη τοῦ I, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 4i 
Z. διῃρήσϑω 0 μὲν AB εἰς τὰ τοῦ Γ μι ^- 
o5 HB, 6 δὲ AE εἰς τὰ τοῦ Ζ μέρη τὰ 406 - 


2. ΕΘῚ corr. ex ΕΖ m. 1 F. 4. ὥστε] 
1. δέ] δή Ῥ. 12. 7] P; om. BFVp. 13. 
del. καί. μέρος} corr. ex μέρη p. 14. : 
καί) m. 2 F. 16. AB] inter 4 et.B duae. 
ἔστω] φ, ἔσται F. 17. Post μέρη add. BF 
(δέ m. 92 F; ἐλάττων δὲ ἔστω B) ὃ AB τοῦ 4ῈΕ- 


10 


1ὅ 


20 


2ὅ 
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πρὸς τὸν ΓΖ, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ 4B τοῦ I5 
μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ AE τοῦ Γ'΄Ζ ἢ τὰ 
αὐτὰ μέρη. καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Z4 τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶν ἢ μέρη, ἅπερ ὁ AB τοῦ I4. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὁ ΕΒ πρὸς τὸν Z4, οὕτως ὁ 48 πρὸς τὸν 
I4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


up. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἀνάλογον, 
ἔσται ὡς εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν 
ἑπομένων, οὕτως ἅπαντες οἱ ἡγούμενοι πρὸς 
ἅπαντας τοὺς ἑπομένους. 

Ἔστωσαν ὑποσοιοῦν ἀρυϑμοὶ ἀνάλογον oí 4, B, 
I, 4, ὡς ὃ A4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 4 
λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὲς τὸν B, οὕτως οἵ 4, T 
πρὸς τοὺς B, 4. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως o T 
πρὸς τὸν 41, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ 4 τοῦ B ἢ μέρη, 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ 4 ἢ μέρη. καὶ συν- 
αμφότερος ἄρα ὃ 4, Γ συναμφοτέρου τοῦ B, 4 τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶν ἢ τὰ αὐτὰ μέρη, ἅπερ ὁ .4 τοῦ B. 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως oí 4, Γ πρὸς 
τοὺς B, 4 ὅπερ ἔδει δεῖξαι 

ιγ΄. 

Ἐὰν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, καὶ 
ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔσονται. 

XIII. Philop. in anal. post. fol. 18. 

1 τόν] om. V. 2. ἐστίν F. 8. λοιπός] λοιπόν». Z4 


4Z P. 4. ἄπερ)] -περ eras. F. 6] bis p. 12. ἀνάλογον 
om. V p, euan. F. 18. ὁ ΓῚ δέ g. 0 Γ --- 14: B, οὕτως 
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T pars uel partes numeri ΓΖ, quae 4B nu- 
| meri ΓΖ [def. 20]. quare etiam reliquus EB 
Ln reliqui Zzf eadem pars uel partes erit, quae 
| 2. 4B numeri ΓΖ [prop. VII. VIII]. ergo 
| | ΕΒ: 24 -- 4Β: ΓΖ 

4-. [def. 20]; quod erat demonstrandum. 


XII. 

Si quotlibet numeri ptoportionales sunt, erunt, ut 
unus praecedentium ad unum sequentium, ita omnes 
praecedentes ad omnes sequentes. 

Sint quotlibet numeri proportio- 
nales 4, B, I, 4, ita ut sit 

1 4: B —EI:4. 

4 dico, esse 4: B— 4--I': B-- 4. 
B |n nam quoniam est 4: B — I': 4, 
quae pars uel partes est ^ numeri 
B, eadem pars uel partes est etiam 
I'numeri Z/ [def. 20]. quare etiam 4 - I' eadem 
pars uel partes sunt numerorum B - 2, quae 4 
numeri B [prop. V. VI). ergo 
4:B—4--D:B-L 4 [def. 20]; 
quod erat demonstrandum. 


XIII. 


Si quattuor numeri proportionales sunt, etiam 
permutatim proportionales erunt. 


om. p. 16. 4] in ras. m. rec. P. τόν] τό g. 17. 6] 
7 φ (non F). τοῦ] τόν g. 19. δ᾽ e corr. V, m. 3 F. 

20. ἐστίν) comp. F, euan. Dein in F seq. 23 folia perga- 
meni recentissimi (9); incip. ἐστὴν ἤ κτᾶ., desin. ΙΧ, 15 fin.: 
δεῖξαι. 21. Post ἔστιν in B: 0, del. m. 9$. 94. ὦσι Vpg. 
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Sint quattuor numeri proportionales 44, B, I) 4, 
ita ut sit 44: B τα Γ: 4. dico, esse etiam permutatim 
A:I-—B:A. 

4 nam quoniam est 44: B — I: 4, quae 
T T T pars uel partes est 44 numeri B, eadem pars 

uel partes erit etiam I' numeri Z1 [def. 20]. 
4 aque permutatim quae pars uel partes 
| est 44 numeri I', eadem pars uel partes 

I | est eliam B numeri 4 [prop. X] ergo 
- τ“ 4:I-—B:24 [def. 205 quod erat de- 


monstrandum. 


B 


XIV. 


Si quotlibet numeri dati sunt et alii iis numero 
aequales bini simul coniuncti et in eadem proportione, 
eliam ex aequo in eadem proportione erunt. 

Sint quotlibet numeri 44, B, Γ et alii iis numero 
aequales bini simul coniuncti in eadem proportione 


Z4, E, Z, ila ut sit 4d: B— 4: E οἱ B:I'— E:Z. 
dico, esse etiam ex aequo “41: Γ τῷ Ζ : Ζ. 
nam quoniam est 44: B — 21: E, permutatim erit 
4:24 — B: E [prop. XIII]. rursus quoniam est 
B:I-E:Z, 
permutatim erit B: E-— I':Z [id.]. sed B: Ee 4: 2. 


10 


1ὅ 


20 


2b 
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ἰσάκις ἄρα ( .4 ἕχάτερον τῶν Γ, 4 μετρεῖ. ἴσος | 
ἄρα ἐστὶν ὁ Γ τῷ 4: ἔπερ ἔδει δεῖξαι. 


4 


ιξ΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς δύο ἀριϑμοὺς πολλαπλασιάσας 
ποιῇ τινας, oí γενόμενοι ἐξ αὐτῶν τὸν αὖ- 
τὸν ἕξουσι λόγον τοῖς πολλαπλασιασϑεῖσειν. 

Δριϑμὸς γὰρ ὁ Α δύο ἀριϑμοὺς τοὺς B, Γ' πολλα- 
πλασιάσας τοὺς 41, E ποιείτω λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς 
ὁ B πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὁ 2 πρὸς τὸν E. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Δ πε- 
ποίηκεν, ὁ B ἄρα τὸν .4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ A 
μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ Ζ μονας τὸν 4 ἀριϑμὸν 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα ἡ Z μονὰς 
τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ B τὸν 4. ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ Ζ μονὰς πρὸς τὸν 4 ἀριϑμόν, οὕτως ὃ B 
πρὸς τὸν 2. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ Z μονὰς 
πρὸς τὸν 4 ἀριϑμόν, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν E' καὶ 
ὡς ἄρα ὃ B πρὸς τὸν 2, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν E. 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ B πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν E: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ιη΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ ἀριϑμόν τινα πολλαπλα- 
διάσαντες ποιῶσί τινας, oí γενόμενοι ἐξ αὖ- 
τῶν τὸν αὐτὸν ἕξουσι λόγον τοῖς πολλαπλα- 
σιάσασιν. 


1. ὁ 4] om. p. τῶν] τόν p. ὅ. τὸν αὐτόν) supra V. 
T. πολλαπλασιασϑεῖσι p. 8. . τούς] inras. V. 11. τῷ] αὐτῷ P, 
αὐτῷ τῷ m. rec. 18. αὐτῇ p. 165. ἢ] supra m. 1 p. doo 
uóv| om. P. 17. καὶ ὡς — 18: πρὸς τὸν E] om. P. 18. 
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. liter metiebatur [p. 222, 22]. itaque .4 utrumque 
numerum Γπ, aequaliter metitur. ergo I'— 2f; quod 
erat demonstrandum. 


XVII. 

Si numerus duos numeros multiplicans numeros 
aliquos efficit, numeri ex iis effecti eandem rationem 
habebunt, quam habent numeri multiplicati. 

Nam numerus 44 duos numeros B, I' multiplicans 
numeros 4j, E efficiat. dico, esse B: I' — 2: E. 


I———3 4d 
Bi———3À Γ ---- 
4 E 
j—————————— -ὄ--- "Ὁ 
μ--ἰΖ 


quoniam enim Α΄ numerum B multiplicans 47 effe- 
cit, B numerum 4, metitur secundum unitates numeri 4. 
uerum eliam Z unitas numerum 44 secundum unitates 
eius metitur. itaque unitas Z numerum 4 et B nu- 
merum 47 aequaliter metitur. quare Z: 4 — B: 2 
[def. 20]. eadem de causa erit etiam Z : 4 -- Γ: E. 
quare etiam B : 2 — I': E. itaque permutando [prop. 
XII] B:I'— Δ: E; quod erat demonstrandum. 


XVIII. 
Si duo numeri numerum aliquem multiplicantes 
numeros aliquos efficiunt, numeri inde effecti eandem 
ralionem habebunt, quam multiplicantes. 


τὸν 4] 4 V g. 24. ἔχουσι P. πολλαπλασιάσασι p, πολλα- 

πλασιάξουσι V φ. Dein seq. in V: δύο γὰρ ἀριϑμοὶ ol 4, B 

ἀριϑμόν τινὰ τὸν Γ πολλαπλασιάσαντες ποιῶσί τινὰς οἵ. γενό- 
ψοι ἐξ αὐτῶν τὸν αὐτὸν ἕξουσι voig πολλαπλασιασὰ (ras. 3 
itt.); punctis del. m. 1. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 15 
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Duo enim numeri 4, B numerum aliquem Γ΄ mul- 
liplieantes 7f, E efficiant. dico, esse 44: B -ξ 4: E. 
ΓΕ 4———À nam quoniam 44 nu- 
Bi , X merum I' mulüiplicans nu- 
Ar —————À merum 47 effecit, eliam Γ 
————g-——- mumerum A4 multüplicans 
numerum 4 eífecit [prop. 
XVI]. eadem de causa etiam I' numerum B multi- 
plieans numerum E effecit. ilaque numerus Γ᾽ duos 
numeros 44, B multiplieans numeros Z1, E effecit. 
itaque erit 4: B — 4 : E [prop. XVII]; quod erat 
demonstrandum. 
XIX. 


Si quattuor numeri proportionales sunt, numerus 
ex primo quartoque effectus aequalis erit numero ex 
secundo tertioque effecto; ei si numerus ex primo 
quarloque effectus aequalis est numero ex secundo 

tertioque effecto, qualiuor numeri 
T 77 proportionales erunt. 

B|r 2 Sint quattuor numeri propor- 
E Z lionaes 4, B, DI, 4, ita ut sit 
A: B —ED: 4, et 45€ 4 — E, 

4 B»«I-Z. dico, esse E — Ζ. 
H nam git 4 »« I'— H. iam quo- 
niam 4»«I'—H οἱ 45€ 2 --  Ε, 


Η 
numerus 44 duos numeros I, Z1 mul- 


euan. V. 11. νθ΄ ] om. φ, ut semper deinceps. 18. ἀριϑ- 
póc] om. p. 14. ἐκ δευτέρου] PB, ἐκ τοῦ δευτέρου Vg; 
δευτέρῳ p. τρίτῳ συγκειμένῳ ἀριθμῷ p. 17. ἀριϑμοί] 
om. p. ἀνάλογοι p. 21. E] in ras. "V. Post ποιεέτω ras. 
8 litt. V. 26. πεποίηκε Vg. 26. δέ] supra V. 
15* 
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liplicans numeros H, E effecit. erit igitur 
D:4-—H:E [prop. XVII]. 

uerum D':7/— 4: B. quare etiam 4: B — H: E. 
rursus quoniam 44 »« I' — H et B »« I' — Z, duo nu- 
meri 4, B numerum aliquem Γ᾽ mulüplicantes nume- 
ros H, Z effecerunt. itaque 4: B — H : Z [prop. XVIII]. 
uerum etiam 4: B — H:E. quare etiam H: E— H:Z. 
H igilur ad utrumque E, Z eandem rationem habet. 
ergo E — Z [V, 9]. 

Sit rursus E — Z. dico, esse 4:  -- Γ: 4. 
nam iisdem comparatis quoniam E — Z, erit 
H:E-H:ZU[V, 1).Ὁ 
uerum H: E — I: 4 [prop. XVII] et H:Z — 4:8 
[prop. XVIII]. quare etiam 44: B 2 I': 44; quod erat 

demonstrandum. 


1) Cum Euclides plerasque propositiones libri V propria 
demonstratione usus de numeris iterum demoustrauerit, in 
quibusdam hoc neglexit, uelut V prop. 11 iu his propositio- 
nibus s&epissime utitur, p. 228, 13 eiusdem libri prop. 9, 
nostro loco prop. 7, et similiter in aliis. 


e corr. m. 1 p. ἔστιν ἄρα — 18: τὸν Z] mg. m. 2 V. ἔστιν} 
ἔστι φ. E] Z g. 18. Z] E g. 19. 4] in ras. 
Post 4 add. Vpg: καὶ ὡς ἄρα ὁ I' πρὸς τὸν d, οὕτως ὁ H 
πρὸς τὸν Z; idem inser. B m. 2, mg. m. rec. P. 20. xat] 
om.Vqg. 21.Sequitur in Vpg propositio de tribus numeris pro- 
portionalibus; om. P m. 1 (in mg. adscripsit m. recens) et 
ampanus (ἃ. p. 231 not); in B in mg. legitur & manu 1. 
itaque Theoni tribuenda esse uideri potest; u. appendix. 
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quare etiam 47 numerum B metitur secundum unitates 
numeri E. et quoniam Γ᾽ numerum 44 secundum uni- 
iates numeri E melitur, eliam E numerum .4 metitur 
secundum unitates numeri I' [prop. XV]. eadem de . 
causa E eliam numerum B metitur secundum unitates 
numeri Z/ [prop. XV]. itaque E numeros 4, B meti- 
tur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest 
[def. 12]. itaque non erunt numeri quidam numeris 
ΔΑ, B minores, qui in eadem proportione sint ac 4, B. 
ergo 4, B minimi sunt eorum, qui eandem rationem 
habent; quod erat demonstrandum. 


XXII. 


Minimi numeri eorum, qui eandem rationem habent, 
inter se primi sunt. 

Minimi numer? eorum, qui eandem rationem habent, 
sint 44, B. dico, 4, B numeros inter se primos esse. 


A 1———————À nam si primi non suni inter se, 
| " numerus aliquis eos metietur. meti- 
A |I——À atur et sib I. οὐ quoties I' nume- 
Εν-- rum 44 metitur, tot unitates sint in Z, 


quoties autem I' numerum B metitur, tot unitates 
sint in E. 

quoniam enim I' numerum .4 secundum unitates 
numeri Z/ metitur, ΕΓ numerus numerum 4 multipli- 
cans numerum .4 effecit [def. 15]. eadem de causa 


αὐτούς τοὺς 4, B Theon (BVpg). ἔστω] om. g. 20. 
B] in ras. m. 2 P. 92. ἐπεὶ ydo P, ἐπεὶ οὖν V m. 2, g. 

23. ΓῚ 4 V in ras., g. 4] I'inras. V, y. Ante τὸν 
ras. !/, lin. V. 
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erii eliam I'»« E — B. itaque numerus I' duos nu- 
meros 47, E multiplicans numeros 4, B effecit. erit 
igitus 7: E — 41: B [prop. XVII]. itaque Z/, E nu- 
meris 4, B minores in eadem proportione sunt; quod 
fieri non potest. itaque numeros 4, B nullus nume- 
rus metietur. ergo numeri 44, B inter se primi sunt; 
quod erat demonstrandum. 


XXIII. 


Si duo numeri inter se primi sunt, qui alterum 
eorum metitur numerus, ad reliquum primus erit. 
2 Sint duo numeri inter se primi .4, B, et 

numerum 44 metiatur numerus aliquis I. 
dico, etiam I', B inter se primos esse. 
nam si I, B inter se primi non sunt, 
numerus aliquis I', B melietur. metiatur, 
4B et sit 44. quoniam zf numerum Γ᾽ meti- 
tur, et. I' numerum 4 metitur, etiam 2f 
numerum 44 metitur. uerum eliam numerum B me- 
titur. 4f igitur numeros 4, B metitur, qui primi sunt 
inter se; quod fieri non potest. itaque numeros I; 
B nullus numerus metietur. ergo I B inter se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 


g. m. 1. ἀριϑμὸς τοὺς I, B ἀριϑμούς μετρήτω φ. 
19. ἐπεί] καὶ ἐπε V, Du εἷς φ. 41. ἜΝ COrr. ex τό 
m. 1 P, τὸν p. 23. I', B] (prius) B, I" Vg. . 
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XXIV. 


Si duo numeri ad numerum aliquem primi sunt, 
etiam numerus ex 118 productus ad eundem primus erit. 
“" Nam duo numeri 4, B ad numerum 
aliquem I' primi sint, et sit 44 »« B — 4. 

M E etiam I, 4 inter se primos esse. 
"E τ nam si Γ, zf inter se primi non sunt, 
numerus aliquis numeros I zf melietur. 
jT r |4 metiatur et sit E. οὐ quoniam I, 4 
inter se primi sunt, et numerum Γ᾽ nu- 
merus aliquis E metitur, numeri 44, E inter se primi 
sunt [prop. XXIII]. quoties igitur E numerum 47 me- 
litur, tot unitates sint in Z. quare etiam Z numerum 
44 metitur secundum unitates numeri E [prop. XV]. 
itaque E »« Z — 7 [def. 15]. uerum etiam 4»« B — 4. 
ilaque E»« Z — 4»« B. uerum ubi numerus ex ex- 
iremis productus numero ex mediis producto aequalis 
est, quattuor numeri proportionales sunt [prop. XIX]. 
ilaque E:.4 — B:Z. sed 4, E primi sunt, primi autem 
etiam minimi sunt (prop. XXI], minimi autem numeri 
eorum, qui eandem rationem habent, numeros eandem 
rationem habentes aequaliter metiuntur, maior maio- 
rem Οὗ minor minorem [prop. XX], h. e. praecedens 
praecedentem et sequens sequentem. itaque E nume- 


&dd. m. rec. Post 4 add. Vg: ἀριϑμούς. ἀριϑμός] corr. 


ex ἀριϑμούς m. rec. P. 11. οἵ Γ, 4] corr. ex ὁ I' g, ex 

οἱ D', 4 p m. 2; οἷ A4, I" P. 12. εἰσί pog. 4,E])E, A 
18. ἄρα] om. V g. 19. feos] ἢ ἴσον φ. 90. οἵ] ἀεί 

del. m. rec. ἀνάλογοι p. — 2b. ἐλάττων P. 36. ἐλάττονα P. 
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rum B metitur uerum eliam numerum Γ᾽ metitur. 
itaque E numeros B, Γ᾽ metitur, qui inter se primi 
sunt; quod fieri non potest. itaque numeros I) 4 
nullus numerus metitur. ergo I 7| inter se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 


XXV. 


Si duo numeri inter se primi sunt, numerus ex 
altero eorum productus ad reliquum primus erit. 
-- Sint duo numeri inter se primi 4, B, et sit 
4 | “δ — Γ. dico, numeros B, I' inter se pri- 
lB mos esse. 
T ponatur enim Z/ — 4. quoniam 4, B inter 
, p 86 primi sunt, et 44 — 7f, etiam 7f, B inter se 
^ primi sunt. itaque uterque 27, 4 ad B primus 
est. quare etiam 2) »« 4 ad B primus erit [prop. 
XXIV]. uerum Zz»« 4— I. ergo I', B inter se primi 
sunt; quot erat demonstrandum. 


XXVI. 


$1 duo numeri ad duos numeros singuli ad sin- 
gulos primi sunt, eliam numeri ex iis producli inter 
se primi erunt. 

Nam duo numeri 4, B ad duos numeros I', z 


ex AE αὐτόν B. 18. B, ΓῚ D, B P. εἰσί Vpg. 14. 
καὶ ἐπεί Vg; ἐπεὶ οὖν p. 16. ἴσος δέ — 16: ἀλλήλους εἰσίν 
om. B, mg. m. 2 V. 106. B] in ras. Vp. πρός ἀπ᾽ «e q. 
17. ἐστιν] PB; comp. p; ἐστι Vg. 18. dosi supra V, 
ἔτι q. γινόμενος B. Post hoc uerbum ras. dimid. lin. V. 
22. »y' BV p, P m. rec. 238. ἀριϑμούς) om. p. — 24. ὦσι 
PVpg. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 16 
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singuli ad singulos primi sint, et sit 
4 x B — E, D» 4 — Z. 
dico, etiam E, Z inter se primos esse. 


A4 1————————D'u——————À4 
Bi | 41 I—————4 
E 1—————————4 
Z1————————— 1 


nam quoniam uterque 4, B ad I' primus est, etiam 
4 7« B ad I' primus erit [prop. XXIV]. sed 42« B — E. 
quare E, I' inter se primi sunt. eadem de causa 
eliam E, 4, inter se primi sunt. itaque uterque I, 4 
ad E primus est. itaque etiam I'2« zf ad E primus 
erii. sed I'« 4 — Z. ergo E, Z inter se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 


XXVII. 


Si duo numeri inter se primi sunt, et uterque se 
ipse multiplicans numerum aliquem effecerit, numeri 
ex iis effecti inter se primi erunt, οὗ si numeri ab 
initio sumpti numeros productos multiplicantes numeros 
aliquos effecerint, ii quoque inter se primi erunt [et 
semper in extremis!) hoc accidit]. 


1) ἄκρον hoc loco satis insolenter positum est. neque 
enim aliud significat nisi: ultimos, ultimo loco productos. 
praeterea mirum est, haec uerba in demonstratione ne uerbo 
uidem respici, nedum demonstrentur. quare puto, uerba καὶ 
ἀεὶ περὶ τοὺς ἄκρους τοῦτο συμβαίνει lin. 20—21 ante Theonem 
interpolata esse; omisit Campanus VII, 28 (sed in demonstra- 
tione addit: sicque si infinities duceretur utrumque producto- 
rum in suum principium, essent omnes producti contra se 
primi; et non solum, sed quilibet eductus ab a ad quemlibet 
eductum a b. 


16* 
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primi. iam si 4, B, I' inter se primi sunt, minimi 
sunt eorum, qui eandem rationem habent [prop. XXIT]. 

7 | sin minus, sumatur numerorum 
a B 4, B, I' maxima mensura communis 

r ^ 4 [prop. III]), et quoties 4) singu- 
i . H los numeros 4, B, Γ᾽ metitur, tot 
ΤΙ Ϊ | unitates sint in singulis E, Z, H. 
E E.| quare eliam singuli E, Z, H singu- 
P Z- ]os 4, B, Γ secundum unitates numeri 
41 metiuntur [prop. XV]. itaque E, Z, H numeros 4, B, 
I'aequaliter metiuntur. itaque E, Z, H et 4, B, Γ in 
eadem ratione sunt [def. 20]. iam dico, E,Z, H 
eliam minimos esse. nam si E, Z, H minimi non 
sunt eorum, qui eandem ralionem habent ac 4, B, I, 
erunt numeri numeris E, Z, H minores, qui in eadem 
ratione sint ac 244, B, lI. sint Θ, Καὶ, 4. itaque 6 
numerum 44 ei uierque K, 4 uirumque B, I' aequa- 
liter metitur. quoties autem Θ᾽ numerum 4 metitur, 
lot unitates sint in M. quare etiam uterque K, 4 
utrumque B, I' secundum unitates numeri M metitur. 
ei quoniam Θ᾽ numerum 4 secundum unitates numeri 
M metitur, etiam .M numerum 4 secundum unitates 
numeri € melitur [prop. XV]. eadem de causa M 
eliam utrumque B, I' secundum unitates utriusque 
K, 4 metitur. M igitur numeros 4, B, I' melitur. 
el quoniam Θ᾽ numerum 44 secundum unitates numeri 
M metitur, erit 0 »« M — 4 [def. 15]. eadem de 


1) Cum πόρισμα prop. 8 spurium sit, Euclides tacite 
eam ad quotlibet numeros transtulit; cfr. p. 269 not. 


208 ΣΤΟΙΧΕΙ͂ΟΝ £'. 


πλασιάσας τὸν 41 πεποίηκεν, ὁ 0b B τὸν Z 
πλασιάσας τὸν 4] πεποίηκεν" ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ 
A, E τῷ ἐκ τῶν B, Ζ. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4“ πι 
B, οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν E. oí δὲ A4, B πρώ 


5 δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι μετροῖ 


10 


15 


20 


25 


τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ vs μείξων T 
ξονα καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα o0 B ἃ 
μετρεῖ, ὡς ἑπόμενος ἑπόμενον. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 το’ 
πολλαπλασιάσας τοὺς Γ, zd πεποίηκεν, ἔστιν : 
ὁ B πρὸς τὸν E, οὕτως 0 Γ πρὸς τὸν 4. με’ 
ὁ B τὸν Ε' μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ Γ τὸν 4 ὃ 
τὸν ἐλάσσονα' ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ &gc 
B μετροῦσί τινα ἀριϑμὸν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ ; 
ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν 4, Β μετρεῖται. 
Μὴ ἔστωσαν δὴ οἵ 4, B πρῶτοι πρὸς GA: 
καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν «in 
γον ἐχόντων τοῖς 4, B oí Z, E" ἴσος ἄρα : 
ἐκ τῶν 4, E τῷ ἐκ τῶν B, Z. καὶ ὁ 4 τὸν E 
πλασιάδας τὸν Γ ποιείτω καὶ ὃ B ἄρα τὸν Ζ 
πλασιάδας τὸν Γ' πεποίηκεν" οἵ 4, B ἄρα τὸι 
τροῦσιν. λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστον. δἰ γι 
μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν οἱ 4, B ἐλάσδονα ὄντα 
μετρείτωδαν τὸν 4. καὶ ὁσάκις μὲν ὃ 4 τὸν 
τρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ H, Ó6 
6 B τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν &à 
μὲν 4 ἄρα τὸν Η πολλαπλασιάσας τὸν zl TEX 


Q^ 


ὁ δὲ B τὸν O πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκει!: 


8. A] (prius) corr. ex 4 V. 5. μετροῦσιν B. 9. 


I' postea insert. m. 1 p, post 4 1 litt. eras. 11. 
ἄρα p. τὸν d] τὴν 4 P. 18. μετρήσουσιν P. , Por 
add. Theon: ὅταν of 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν 


10 


1ὅ 


20 


η΄. 
α΄. 

Ἔαν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
Aoyov, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους ὦσιν, ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λό- 
γον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἱ 
4, B, D, 4, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, Z4, πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους ἔστωσαν" λέγω, ὅτι οἵ A4, B, Γ, 41 ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Εἰ γὰρ μή, ἔστωσαν ἐλάττονες τῶν 4, B, I', A 
oí E, Z, H, Θ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες αὐτοῖς. καὶ 
ἐπεὶ οἱ A4, B, Γ, 4 ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ τοῖς E, Z, 
H, Θ, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος [τῶν 4, B, I', 4] τῷ 
πλήϑει [τῶν E, Z, H, 9], δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ 4 
πρὸς τὸν 4, ὃ E πρὸς τὸν O. οἱ δὲ 4, 4 πρῶτοι, 
o δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, oí δὲ ἐλάχιστοι ἀρυϑ- 
μοὶ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις 
0 τε μείξων τὸν μείξονα καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα, 
τουτέστιν ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ o ἕπό- 
μενος τὸν ἑπόμενον. μετρεῖ ἄρα ὁ 4 τὸν E Ó μεί- 
ξων τὸν ἐλάσσονα' ὅπερ ἐστὴν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 


Εὐκλεέδου στοιχείων ξ : ἡ V. Post titulum in textu scholi- 
um ad VII, 39 habent Vpgo; ἃ. app. 4. ὦσιν] om. Vg. 
εἰσιν P B. 9. εἰσιν B. 11. H] postea insert. V. 12. 
4] postea insert. V. εἰσίν B. 13. καί ἔστιν — 14: 0] mg. 
m. 92 V. 18. τῶν A4, B, I, 4] om. P. 14. vov E, Z, H, 0] 


VIH. 


I. 

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
οὐ extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt 
eorum, qui eandem rationem habent. 

Sint quotlibet numeri inter se proportionales dein- 
ceps 4, B, Γ, Z4, ei eorum exiremi 4, z/ inter se 
primi sint. dico, numeros 4, B, I', 44 minimos esse 
eorum, qui eandem rationem habeant. 


AL————3À I— E 
Bi——————————4 ιΖ 
I' | I—ÀH 

4i bg i9 


Nam si minus, numeri E, Z, H, 6 numeris 4, B, 
I, minores sint eandem rationem habentes. et quo- 
niam 4, B, I, 4 et E, Z, H, 6 in eadem ratione sunt, 
οὐ multitudo multitudini aequalis est, ex aequo erit 
(VII, 14] 43: 4 — E:€O. uerum 4, Z/ primi sunt, 
primi autem etiam minimi sunt [VII, 21], minimi 
autem numeri eos, qui eandem rationem habent, aequa- 
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem 
[VII, 20], ἢ. e. praecedens praecedentem et sequens 
sequentem. itaque 44 numerum E metitur, maior 


om. P. 18. 0 τὲ μείζων — 19: τουτέστιν} P; om. Theon 
(BVg) 2421. ἀδύνατον] ἄτοπον Vg. 
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minorem; quod fieri non potest. itaque E, Z, H, 9 
eandem rationem non habent ac 4, B, Γ, 4, quibus 
minores sunt. ergo 4), B, Γ,, 4 minimi sunt eorum, 
qui eandem rationem habent; quod erat demonstrandum. 


II. 


Numeros inuenire minimos deinceps proportionales 
in data proportione, quotcunque propositum erit. 

Sit data proportio in numeris minimis!) 4: B. 
oportet igitur numeros inuenire minimos deinceps pro- 
portionales in proporüione 4: B, quotcunque propo- 
situm erit. — propositum sit, ut quattuor inuenia- 
mus, ei sib 44 2X 4 — I, 4 »« B — 4, B »« B — E, 
A»I-—2Z2Z,4»«4-H, AX E90, B»« E—K. 


I——3 4 I—————ÀI 
|B --------------Ὁδ 


I ———————————————48 
K 


J ————————————————————————————————| 


eb quoniam 4 »« 4 — Γ et 4 »« B — 4, erit 
4A: B — Γ: 4 [VII, 11]. 
rursus quoniam 4 »« B — 41 et B »« B — E, uterque 
4, B numerum B multiplicans utramque 7f, E effecit. 


1) Si proportio data minimis numeris proposita non est, . 
per. VII, 88 minimos inueniemus eorum, qui eandem ratio- 
nem habent. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. II. 18 
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ilaque 4: B — 4: E [VII, 18]. uerum 4:B—I* 4A. 
quare etiam Γ΄: Z4 — 41: E. et quoniam 4 »« I'— Z 
et 4 »« 4 — H, ent Γ: 2“ — Z:H [VII, 17]. uerum 
erat Γ: 4/4 — 4: B. quare etiam 4: B — Z: H. rur- 
sus quoniam 44 »« zl — H et 4 »« E — 6, erit [VII, 
17] 4: E— H:0. uerum Z: E— 4:: Β. quare etiam 
4:B-— H:60. et quoniam 
A »« Ξε 09 εὖ B»« E — K, 
erit [VII, 18] 4: B — 09: K. uerum 
4:B-—Z:H-—H:8. 

quare eliam Z: H — H:0 — 0: K. itaque I 4, E 
et Z, H, O, K proportionales sunt in proportione 4 : B. 
iam dico, eos etiam minimos esse. nam quoniam 4, 
B minimi sunt eorum, qui eandem rationem habent, 
minimi autem eorum qui eandem rationem habent, inter 
se primi sunt [VII, 22], 44, B inter se primi sunt. et 
uterque 44, B seipsum multiplicans utrumque Γ, E effecit, 
utrumque autem Γ', E multiplicans utrumque Z, K effecit. 
itaque I, E et Z, K inter se primi sunt [VII, 27].!) 
sin quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, et 
exiremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt eorum, 


1) H. e. I' et E primi sunt inter se et item Z et K. nu- 
meros Γ᾽, E, 4 corollariüi causa per totam propositionem 
respicit. 


xal ὁ 4 q. ΕἸ 68 corr. V. 4. τούς] corr. ex τοῦ V. τούς] 
corr. ex τοῦ V. ὅ. ovrog] om.P. 8. H ] seq. ras. 1 litt. V. 
10. o H] οὕτως ὁ H q et m. 2 V. ἀλλ᾽ ὡς ὡς δέ Ρ. 12. 
οὕτως καί P. 14. οὕτως] om. ΒΥ φ. 15. ἀλλ᾽ ] ἐδείχϑη 
δὲ καί Theon (ΒΥ φ). 17. ze] om. P. 19. λόγῳ ἢ supra 
m. 2 B. 21. εἰσιν P. αὐτοῖς — 22: ἐχόντων} o 

Post ἐχόντων add. avroig V q, et supra m. 2 B. 24. εἰσέ Yo. 
27. K] (alt) H g. 29. δέ] om. g. 

18* 


10 


1ὅ 


20 
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ἀλλήλους ὦσιν, ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς. οἱ Γ, 4, E ἄρα καὶ οἵ Ζ, H, Θ, Καὶ 
ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 
4, B: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόρισμα. 

"Ex δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοι ὦσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς, οἵ ἄκροι αὐτῶν τετράγωνοί εἰσιν, 
ἐὰν δὲ τέσσαρες, κύβοι. 

γ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλο- 
γον ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς, οἱ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ἐλά- 
χίστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς o( A, 
B, D, 4 λέγω, ὅτι οἵ ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, zl πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ δύο μὲν ἀριϑμοὶ ἐλάχιστοι ἐν 
τῷ τῶν 4, B, Γ, 41 λόγῳ οἱ E, Z, τρεῖς δὲ οἵ Η, Θ, 
K, καὶ ἑξῆς ἑνὶ πλείους, ἕως τὸ λαμβανόμενον πλῆ- 
ϑος ἴσον γένηται τῷ πλήϑει τῶν 4, B, D, 4. εἰλή- 
φϑωσαν καὶ ἔστωσαν οἵ 4, M, Ν, X. 


1. εἰσιν ῬΒ. 2. K] corr. ex Γ m. 2 V. b. πόρισμα] 
mg. m. 2 V, om. g. 6. ἐάν] ἄν seq. ras. 2 litt. P. 1. 
ὦσιν ἐλάχιστοι ἵῳ. ὦσιν B. λόγον] mg. g. 9. δέ] supra 
m. 9 V. τέσσαρες} ὃ B. 17. ΓῚ postea insert. m. 1 V. 
20. of H] corr. ex oí m. 2 B. 21. K] in ras. P. καί] 
supra add. αἵ m. 1 P; καὶ ἀεί B. ἕως οὗ Theon (ΒΥ φ), 
ἕως ἄν August. 28. ἔστωσαν] -v e corr. m. rec. P. 
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qui eandem rationem habent [prop. I] ergo I; 4, E 
et Z, H, 9, K minimi sunt eorum, qui eandem ratio- 
nem habent ac 4, B; quod erat demonstrandum. 


Corollarium.. 


Hine manifestum est, si tres numeri deinceps pro- 
portionales minimi sint eorum, qui eandem rationem 
habeant, extremos eorum quadratos esse, sin quattuor, 
cubos.!) 

III. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt 
minimi eorum, qui eandem rationem habent, extremi 
eorum inter se primi sunt. 

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4, 
B, I, 4 minimi eorum, qui eandem rationem habent. 
dico, extremos eorum .4, Z1 inter se primos esse. 

sumantur enim duo 


4 |B | r5 . e . . . 

! Ld numeri minimi in pro- 

CAE 1 —— —4Z portione numerorum 4, 

LosocaH cae B: L, 4 [VII, 88] E, 

p—————————————————4kRK Z, ires autem H, 6, K 
N * 

«Δ... (,Μ. | et deinceps uno plures 


[prop.II], donec multitu- 
do sumpta aequalis fiat 
multitudini numerorum 4, B, I, 7f. sumantur οὖ sint 
4, M, N, &. et quoniam E, Z minimi sunt eorum, 
qui eandem rationem habent, inter se primi sunt 


l ————————-. — — 


1) Nam 4: B— I': 4 — 
praeterea 4: B—Z:HeH:0 
K—B»xE-B:. 


A:EetD-—A4».Ec-B* 
zx 9:K οἱ Z—A4»xD-A45 


10 


1ὅ 


20 


2ὅ 
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Καὶ ἐπεὶ οἵ E, Z ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν. 
καὶ ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν E, Ζ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλα- 
σιάσας ἑκάτερον τῶν Η, Καὶ πεποίηκεν, ἑκάτερον δὲ 
τῶν H, K πολλαπλασιάσας ἕκάτερον τῶν 44, A πε- 
ποίηκεν, καὶ οἵ H, Καὶ ἄρα καὶ οἵ 4, A πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ἐπεὶ οἵ 4, Β, Γ, 4 ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, εἰσὶ δὲ 
καὶ of 4, M, Ν, & ἐλάχιστοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες 
τοῖς 44, B, DL, 4, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν A, 
B, I, 4 τῷ πλήϑει τῶν 4, M, Ν, 5, ἕκαστος ἄρα 
τῶν 4, B, I, 4 ἑκάστῳ τῶν 4, M, Ν, & ἴσος ἐστέν᾽ 
ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ μὲν 4 τῷ 4, ὁ δὲ 4 τῷ ΚΞ. καί 
εἰσιν οἵ 4, E πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. καὶ οἵ A, 4 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

Aóyov δοθέντων ὁποσωνοῦν ἐν ἐλαχίστοις 
ἀριϑμοῖς ἀριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλα- 
χίστους ἐν τοῖς δοϑεῖσι λόγοις. 

Ἔστωσαν οἵ δοϑέντες λόγοι ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑ- 
μοῖς ὅ τε τοῦ Α πρὸς τὸν B καὶ ὃ τοῦ Γ᾽ πρὸς 
τὸν Z1 καὶ ἔτι ὃ τοῦ E πρὸς τὸν Z' δεῖ δὴ ἀριϑ- 
μοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλαχίστους ἔν τε τῷ τοῦ 
4 πρὸς τὸν B λόγῳ καὶ ἐν τῷ τοῦ Γ πρὸς τὸν 4 
καὶ ἔτι ἐν τῷ τοῦ E πρὸς τὸν Z. 

Εἰλήφϑω γὰρ ὃ ὑπὸ τῶν B, Γ ἐλάχιστος μετρού- 
μενος ἀριϑμὸς ὃ H. καὶ ὁσάκις μὲν ὃ B τὸν H 

1. καὶ ἐπεί — 8: ἑαυτὸν μέν] οἵ ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἵ A, ΚΞ 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐπεὶ γὰρ of E, Z πρῶτοι ξκάτερος 


δὲ αὐτῶν ἑαυτόν Theon (ΒΥ͂ φ) 1. εἰσιν P. 4. K] eras. V. 
9. τῶν 4A] τὸν A P. 6. καί] om. BVg. καὶ of A4, & — 1: 


10 


15 


20 


25 
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Καὶ ἐπεὶ οἵ E, Z ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν, 
καὶ ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν E, Ζ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλω : 
σιάσας ἑκάτερον τῶν Η, Καὶ πεποίηκεν, ἑκάτερον δὴ - 
τῶν H, K πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 4, zh; 
ποίηκεν, καὶ οἵ H, K ἄρα καὶ οἵ 4, 5S πρῶτοι 
ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ἐπεὶ οἵ 4, Β. Γ, 4 ἐλάχ 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, εἰσὶ : 
καὶ οἵ 4, M, Ν, X ἐλάχιστοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὅ 
τοῖς Α͂, B, Γ, 4, καί ἐστιν ἴδον τὸ πλῆθος τῶν à 
B, I', 4 τῷ πλήϑει τῶν 4, M, Ν, &, ἕκαστος ἔξ 
τῶν A, B, T, 4 ἑκάστῳ τῶν 4, M, N, & [cog édshy 
ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ μὲν 4 τῷ 4, ὁ δὲ 4 vo M. «ι 
εἰσιν οἵ 4, ΒΕ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. καὶ οἵ Α͂, « 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαᾷ, 


δ΄. 

Aóyov δοϑέντων ὁποσωνοῦν ἐν ἐλαχίσει 
ἀριϑμοῖς ἀριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον 8 
χίστους ἐν τοῖς δοϑεῖσι λόγοις. 

Ἔστωσαν oí δοθέντες λόγοι ἐν ἐλαχίστοις de 
μοῖς ὅ τε τοῦ 4 πρὸς τὸν B καὶ ὁ τοῦ Γ π᾿ 
τὸν Z1 καὶ ἔτι ὁ τοῦ E πρὸς τὸν Ζ᾽ δεῖ δὴ d 
μοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλαχίστους ἔν τε τῷ 
A πρὸς τὸν B λόγῳ καὶ ἐν τῷ τοῦ Γ πρὸς τὸ. 
καὶ ἔτει ἐν τῷ τοῦ E πρὸς τὸν Ζ. 

Εἰλήφϑω γὰρ ὁ ὑπὸ τῶν B, Γ ἐλάχιστος uc: 
μενος ἀριϑμὸς ὁ H. καὶ ὁσάκις μὲν ὃ B τὸ 


1. καὶ ἐπεί — 8: ἑαυτὸν μέν] of ἄρα ἄκροι αὐτῶν͵ 0 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐπεὶ γὰρ οἵ Ε, Ζ πρῶτοι ἕκ 
δὲ αὐτῶν ἑαυτόν Theon (ΒΥ͂ φ)ῇ 1. εἰσιν P. 4. FAS e 
ὃ. τῶν 4] tov A P. 6. καί] om. BVg. καὶ οἵ A, 
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litur, tolies etiam .4 numerum Θ᾽ metiatur, quoties 
aulem I'numerum HH metitur, tolies etiam 2] nume- 
rum K metiatur. E igitur! numerum K aut metitur 


Ar——1 Bi l 
I" | 4i l 
E! | ZI | 

IL——3ÀN H 

1 l | 
"n e 
| | i | 
M l —4K 
| Ιο ! | 


aub non metitur. prius metiatur. et quoties E nume- 
rum K metitur, toties etiam Z numerum 4 metiatur, 
el quoniam 4/4 numerum € et B numerum H aequa- 
liter metitur, erit 4: B — 0: H (VII def. 20. VII, 13]. 
eadem de causa erit etiam Γ΄: 4/4 τῷ H : K et prae- 
terea E: Z — Κα: Δ. itaque 0, H, K, 4 deinceps pro- 
portionales sunt in rationibus 4 : B, I': 4, E : Z. 
iam dico, eos etiam minimos esse. nam si O, H, Καὶ, 
44 non sunt minimi deinceps proportionles in rationi- 
bus 4: B, I': Z4, E: Z, minimi sint N, &, M, O. et 
quoniam est 4:B-— Ν: Ξ, οὐ 4, B. minimi sunt, 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa- 
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem, 
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem 


Lud 


[VIT, 20], B numerus numerum (5 melitur. eadem 


1) Uidetur enim pro δέ lin. 3 scribendum esse δή; cfr. 
p. 194, 23. 262, 11. 


ELEMENTORUM LIBER VIII. 283 


de causa etiam Γ΄ numerum ἐπ metitur. itaque B, Γ 
numerum X metiuntur. quare etiam, quem minimum 
metiuntur B, I, numerum ,5 metitur [VII, 35]. mini- 
mum autem B, I' metiuntur numerum H. itaque H 
numerum JJ metitur, maior minorem; quod fieri non 
potest. itaque nulli numeri numeris 0, H, K, 4 mi- 
nores deinceps in rationibus 4: B, Γ: zl, E: Z erunt. 

ne meliatur igitur E numerum K. οὖ sumatur, 


quem minimum metiuntur E, K, numerus M [VII, 34]. 


Α͂Ι (I! εις EIL———————À 


Bi————À — 41——————À4 -.- 32, 
H1i——————4 [L————3á609 
I—— — —. -————ÀáK I—— II 
Mi I——ÀP 
AI -—-— A | 
NI | | iT 
Oi ——— | 


ei quolies K numerum M metitur, toties uterque Θ, H 
utrumque Ν, ,3 metiatur, quolies autem E numerum 
M metitur, toties etiam Z numerum O metliatur. quo- 
niam Θ᾽ numerum N et H numerum XA aequaliter me- 
titur, erit 9: H — N : 5X-[VII def. 20. VII, 13]. uerum 
0:H — A4: B. quare etiam 4: Be N:&A. eadem 
de causa etiam Γ΄: 2 —  : M. rursus quoniam E 
numerum M et Z numerum O aequaliter metitur, erit 
E:Z — M:0 [VII def. 20. VII, 13]. itaque N, &, 
M, O deinceps proportionales sunt in rationibus 
4:8, D:4, E:Z. 


21. ἐλάχιστοί εἰσιν Vq. Dein add. BVqg: εἰ γὰρ μή εἰσιν 
ἐλάχιστοι (om. B) o£ N, E, M, Ο ἑξῆς (ἐλάχιστοι add. B). 
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lam dico, eos etiam minimos esse in rationibus 

4:8, D:4, E:Z. 
nam si minus, numeri numeris N, ,5, M, O minores 
deinceps proportionales erunt in rationibus 

4:B, D':4, E:Z..— 
sint II], P, Σ, T. et quoniam est I1 : P — 4: B, et 4, B 
minimi sunt, minimi autem eos, qui eandem rationem 
habent, aequaliter metiuntur praecedens praecedentem 
et sequens sequentem [VII, 20], B numerus numerum 
P metitur. eadem de causa etiam I' numerum P me- 
litur. itaque B, I' numerum P metiuntur. quare etiam 
quem minimum metiuntur B, I, numerum P metietur 
[VII,35]. quem autem minimum metiuntur B, I, est H. 
ilaque H numerum P melitur. et H: P— K: 2.) 
quare eliam .K numerum Σ᾽ metitur [VII def. 20]. 
uerum etiam E numerum Z metitur [VII, 20]. itaque 
E, K numerum Z2 metiuntur. quare eliam quem mi- 
nimum metiuntur E, K, numerum Σ᾽ metietur [VII, 35]. 
quem autem minimum metiuntur E, K, est M. itaque 
M numerum Z metitur, maior minorem; quod fieri 
non potest. itaque nulli numeri numeris N, 5, M, O 
minores deinceps proportionales erunt in rationibus 
4:8, D:4, E:Z. ergo N, ΚΞ, M, O minimi sunt 
deinceps proportionales in rationibus 4: B, Γ: 4, E:Z; 
quod erat demonstrandum. 


1) Nam H:K-I:4(p.9280,8) —- P:Z. tum u. VII, 13. 
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[4 


ε΄. 

Οἱ ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἔχουσι τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

Ἔστωσαν ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, καὶ τοῦ μὲν 

ὅ 4 πλευραὶ ἔστωσαν oí Γ, 4 ἀριϑμοί, τοῦ δὲ B οἱ 
E, Z: λέγω, ὅτι ὃ .4 πρὸς τὸν B λόγον ἔχει τὸν 
συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

Aóyov γὰρ δοθέντων τοῦ τε ὃν ἔχει ὁ Γ' πρὸς 
τὸν E καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν Z εἰλήφϑωσαν ἀριϑμοὶ 

10 ἑξῆς ἐλάχιστοι ἐν τοῖς I' E, 4 Z λόγοις, οἵ Η, Θ, K, 
ὥστε εἶναι ὡς μὲν τὸν Γ' πρὸς τὸν E, οὕτως τὸν 
H πρὸς τὸν Θ, ὡς δὲ τὸν 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως 
τὸν Θ πρὸς τὸν K. καὶ ὁ 4 τὸν E πολλαπλασιάσας 
τὸν 4 ποιείτω. 

15 — Kol ἐπεὶ ὁ 4 τὸν μὲν Γ πολλαπλασιάσας τὸν 4 
πεποίηκεν, τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν 44 πεποίηκεν, 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν 
Α. ὡς δὲ ὁ Γ πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν Θ᾽ 
καὶ ὡς ἄρα ὁ Η πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὃ Α πρὸς τὸν 

20 4. πάλιν, ἐπεὶ ὁ E τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 4 
πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως 
ὁ 4 πρὸς τὸν B. ἀλλ᾽ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως 
ὃ Θ πρὸς τὸν Κ' καὶ ὡς ἄρα ὃ Θ πρὸς τὸν K, οὔ- 

25 vog ὃ 4 πρὸς τὸν B. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὁ H πρὸς. 
τὸν OÓ, οὕτως ὃ Α πρὸς τὸν 4 δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν 


4. μέν] om. P. 8. γάρ] ἀεί φ. 11. τὸν Η] ὁ H F. 
12. τὸν 47] ὁ 4 P. 18. καὶ ὁ 4 --- 14: ποιείτω) om. Theon 
(BVg) eorum loco habent ΒΥῳ: οἵ ἄρα H, Θ, K πρὸς 
ἀλλήλους ἔχουσι τοὺς τῶν πλευρῶν λόγους. ἀλλ᾽ ὁ τοῦ H πρὸς 
τὸν K λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τοῦ H πρὸς τὸν O καὶ τοῦ τοῦ 
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V. - 

Numeri plani inter se rationem habent ex lateribus 
compositam. 

Sint plani numeri 4, B, et numeri .4 latera sint 
I, 4, numeri B autem E, Z. dico, esse 

A:B—I:E4:Z. 

-- --- - y nam datis rationibus 
I —————————48B D:E et 4:2) 
i i—————14 — sumantur numeri deinceps 
r-—ÀE ι------- ιΖ minimi in rationibus Γ΄: E et 
|I—————ÀH Z : Z [prop. IV] H, 6, K, ita 
ιΘ ut sit D: E — Η:Θ et 
I——34K 4:Z-—90:K. 
—————————— —344 et sil. 244 2« E — 4. 

ei quoniam 241 »« I:— 4 οἱ 4»« E-— 4, erit 
D:E-—.4:4A4[VIL 17]. uerum D: E — H:6. quare 
elüam H:6 — 4: Δ. rursus quoniam E »« 2 — 4 
[VII, 16] et E »« Z — B, erit 44: Z — 4: B[VII, 11]. 
uerum 27/:Z — 0: KK. quare eliam 0: Καὶ — 4: B. 
demonstrauimus autem, esse etiam H: Θ — 44:4. ergo 


1) Si hae rationes minimis numeris propositae non sunt, 
per VII, 38 minimos numeros inueniemus, qui easdem ratio- 
nes habent. 


6 πρὸς τὸν K. 0 H ἄρα πρὸς τὸν K λόγον ἔχει τὸν συγκεί- 
μένον ἐκ τῶν πλευρῶν. λέγω οὖν͵ ὅτι ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν 
B (in rae. B), οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν K; punctis del. V. Dein 
add. BVg: o 4 γάρ (B , V m. 1; xal ὁ 4 V m. 2; xal ὁ Δ 
πρός φὴ τὸν Ἐ πολλαπλασιάσας τὸν Λ ποιείτω. 15. καί] 
om. BVg. ὁ 4] δέ φ. 16. πεποίηκε Vg. 17. EJ postea 
insert. V. 20. 0] ὃ μέν P. 29. οὕτως ὁ A4 — 23: πρὸς 


tó» Z] mg. g. 


10 


1 


ex 
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ὡς ὁ Η πρὸς τὸν K, [οὕτως] ὁ 4 πρὸς τὸν B. ὁ δὲ 
Η πρὸς τὸν Καὶ λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν 
πλευρῶν καὶ ὁ Α ἄρα πρὸς τὸν B λόγον ἔχει τὸν 
συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

6΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνα- 
λογον, ó δὲ πρῶτος τὸν δεύτερον μὴ μετρῇ; 
οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἱ 
A, B, Γ, 4, E, ὃ δὲ 4 τὸν B μὴ μετρείτω" λέγω, 
ὅτι οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. 

Ὅτι μὲν οὖν οἱ 4, B, I, 4, E ἕξῆς ἀλλήλους οὐ 
μετροῦσιν, φανερόν. οὐδὲ γὰρ ὁ Α τὸν B μετρεῖ. 
λέγω δή, ὅτι οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. εἰ 
γὰρ δυνατόν, μετρείτω ὁ Α τὸν I. καὶ ὅσοι εἰσὶν 
οἱ 4, B, I', τοσοῦτοι εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, B, Γ o( Ζ, H, 
Θ. καὶ ἐπεὶ οἵ Ζ, Η, Θ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ τοῖς 
A, B, I, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 4, B, I' τῷ 
πλήϑει τῶν Z, Η,Θ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 
πρὸς τὸν I, οὕτως ὁ Z πρὸς τὸν Θ. καὶ ἐπεί ἐστιν 
ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Z πρὸς τὸν H, οὐ 
μετρεῖ δὲ ὃ 4 τὸν B, οὐ μετρεῖ ἄρα οὐδὲ ὃ Ζ τὸν 


— 


1. οὕτως] om. P. 4] in ras. P. τὸν] om. P. 2. 
τὸν K] K P τόν corr. ex τό g. 8. μετρεῖσει q, sed 
corr. 12. E] om. g. οὐ m. rec. P. 13. μετροῦσι 


P m. 1, Vg; ᾿μετρήσουσι P m. rec. 14. εἰ γὰρ δυνατόν, με- 
τρείτω ὁ A τὸν ΓῚ λέγω γάρ, ὅτι οὐ μετρεῖ ὁ 4 τὸν I' Theon 
(B V φ). 15. καὶ ὅσοι] ὅσοι γάρ Theon (BV 9). 18. εἰ- 
σίν PB. 21. Z2] Z, H B. 
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ex aequo erit [VIT, 14] H: Καὶ — 4: B. uerum 
H:K-—I:E»4:2.J) 

ergo eliam 4: B — I': E »« 4: Z; quod erat demon- 

strandum. 


VI. 


Si quotlibe& numeri deinceps proportionales sunt, 
ei primus. secundum non metitur, ne alius quidem 
ullus alium metietur. 

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 44, 

B, I', 4, E, eti 4 nume- 


4 — rum B ne metliatur. dico, 
Bi——— ne alium quidem ullum 
Τ---- alium mensurum esse. 

4:----------------------- iam hoc quidem mani- 
E —-— | festum est, numeros 4, B, 
Zi—— —-i I, 4, E deinceps inter se 
Hi—— ———4 non metiri. nam 74 nume- 


rum B non metitur. dico, 
ne alium quidem ullum 
alium mensurum esse. nam si fieri potest, ^44 nume- 
rum Γ᾽ meliatur. et quot sunt 4, B, Ij tot sumantur 
minimi numeri eorum, qui eandem ac 4, B, I' ratio- 
nem habent Z, H, 6 [VII, 33]. et quoniam Z, H, Θ 
in eadem ratione sunt ac 4, B, I, et multitudo nu- 
merorum 4, B, I' aequalis est multitudini numerorum 
Z, H, 0, ex aequo erit 4:1'— Z:0 [VII, 14]. et 
quoniam est 4: B — Z: H, οὐ 4 numerum B non me- 


1 Nam H: τα H:8»5«0:K el H: 8 —LI':E, 
6: K —4:Z. 
Euclidos, edd. Heiberg et Menge. IL 19 
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esti, esse Z5«Z — 0, Z»«0 — M, H»« H — 4, 
H »« “4 — O [prop. 


4 | 9 II eoroll] et quoni- 
ΤῊ τι K— — am M, N, &, O mini- 
4--------- τι 4:1— — πὶ mi sunt eorum, qui 
Bi—————————Àá4 eandem rationem ha- 
E-—— Mi | bent ac Z, H, uerum 
— ,Ζ N. | etiam 4, I, 4, B 
Ἢ Ξ minimi sunt eorum, 


qui eandem ratio- 
Oi—————————— nem habent ac Z, H 
[prop. III], et mul- 
titudo numerorum M, N, 54, O multitudini nume- 
rorum 4, I, 4, B aequalis est, singuli M, N, 5, O 
singulis 4, I, 44, B aequales sunt. itaque M — 4, 
O — B. ei quoniam Z »« Z — 9, numerus Z nume- 
rum € secundum unitates numeri Z metitur [VII def. 
15]. uerum etiam unitas E numerum Z secundum 
unitates ipsius metitur. itaque unitas E numerum Z 
οὐ Z numerum Θ᾽ aequaliter metitur. itaque 
E:Z-— 2:90 [VII def. 20]. 
rursus quoniam Z »« 0 — M, numerus Θ᾽ numerum 
M secundum unitates numeri Z metitur [VII def. 15]. 
uerum etiam unitas E numerum Z secundum unitates 
ipsius metitur. itaque E unitas numerum Z et Θ 
numerum M aequaliter metitur. quare 
E:Z —09:M [VII def. 20). 
demonsirauimus autem, esse etiam E: Z — Z: 6. 
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quare etiam E:Z — Ζ:Θ — 0: M. uerum M — 4A. 
itaque erii E: Z — Z:0 — 0: 4. eadem de causa 
eliam E: H — H:44— 4: B. ergo quot inter 4, B 
secundum proportionem continuam interpositi sunt 
numeri, totidem etiam inter singulos 44, B et uni- 
tatem E secundum proportionem continuam  inter- 
positi sunt numeri; quod erat demonstrandum. 


X. 


Si inter duos numeros!) et unitatem secundum 
proportionem continuam numeri aliquot interpositi 
sunt, quot inter singulos ei unitatem secundum pro- 
portionem continuam interpositi sunt. numeri, totidem 
etiam inter ipsos secundum proportionem continuam 
interponentur. 


Nam inter duos numeros 


| ΣΝ 44, B οὐ unitatem I" secundum 
4:------] proportionem continuam inter- 
E ! ponantur numeri Z, E et Z, 
IL 12 | (9 Η. dico, quot inter singulos 
| ΙΗ 44, B et unitatem Γ΄ secundum 
! iK proportionem continuam inter- 


positi sint numeri, totidem eti- 
am inter 4, B secundum pro- 
portionem continuam interpositum iri. 


1) Seripturam codicis P lin. 13 (ἑκατέρου) etiam Cam- 
panus habuisse uidetur; apud eum enim VIII, 10 ita legimus: 
si inter utrumque eorum et unitatem quotlibet numer! con- 
tinua proportionalitate ceciderint, &mbobus numeris totidem 
continua proportionalitate interesse necesse est. 
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sib enim. 71 »« Z 2 0, 4»« Θ — K, Z »« 0 — 4A. 
et quoniam est Γ΄: 2) — 21: E, unitas I' numerum zf 
el 4 numerum E aequaliter metitur [VII def. 20]. 
uerum unitas I' numerum Z1 secundum unitates nu- 
meri 4 metitur. quare eliam numerus z/ numerum 
E melitur secundum unitates numeri 2. itaque 
4 »« 4d -— E. rursus quoniam est Γ΄: 2 — E: A, 
unitas J' numerum 4, οὐ E numerum 44 aequaliter 
metitur uerum unitas Γ΄ numerum 4 secundum uni- 
tales numeri 47 metitur quare etiam E numerum 
Α΄ secundum unitates numeri 4 metitur itaque 
4 »« E. — 4. eadem de causa etiam Z »« Z — H 
el Z»« H — B. et quoniam 4 »« 4 — E οἱ 

4 »« 2 — Θ, erit [VII, 11] 4: Z— Ε:Θ. 
eadem de causa erit etiam Z1: Z — 9: H (VII, 18]. 
quare eliam Εἰ :Θ — 69: H. rursus quoniam 
4 »« E — Α οἱ 4 »« 0 — Καὶ, erit E: 8 « A4:K 
[VII, 17]. uerum E: 9 — 4:Z. quare etiam 

d: Z-— 4:K. 


1) Cum habeamus 4 »« Z -» Θ et Z»« Z — H, proprie * 
citanda est VII, 18, non VII, 17, ut in praecedenti ratio- 
cinatione; sed cum 4 »«Ζ2 τῈ Z»4 (VII, 16), adparet, Eu- 
clidem sine errore dicere posse lin. 91 8q.: διὰ τὰ αὐτα. 


— —————M—— ——— 


ἰσάκις — 12: τὸν 4] bis V (corr), g. 14. καὶ ὃ E — 15: 
μονάδας; mg. m. 1 P. 14. 4] in ras. m. 1 B. 16. πεποίηκε 

g. 17. πεποίηκε Vg. 18. πολλασιάσας φ. 19. πε- 
ποίηκε Vo. 94. τῶν E --- ῶδ: ἑκάτερον] mg. m. 1 P. 
26. τὸν A4, H g. 27. ἀλλὰ P. 
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Ὁ 4 γὰρ τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Θ : 
ἑχάτερος δὲ τῶν 4, Z τὸν Θ πολλαπλασιάσας 
gov τῶν K, Α ποιείτω. : 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ D μονὰς πρὸς τὸν 4 
μόν, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E, ἰσάκις ἄρα ἡ 1 
τὸν 4 ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὁ 4 τὸν E. ἡ δὲ 
νὰς τὸν “1 ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 
νάδας᾽ καὶ ὃ 4 ἄρα ἀριθμὸς τὸν E μετρεῖ x 
ἐν τῷ 4 μονάδας" ὃ 4 ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλι 
10 τὸν .E πεποίηκεν. πάλιν. ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ Γ' 

πρὸς τὸν “4 ἀριϑμὸν, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν A, 

ἄρα ἡ Γ' μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ 

4. ἡ 0i I μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ κι 

ἐν τῷ 44 μονάδαρ᾽ καὶ ὁ E ἄρα τὸν Α μετρ 
15 τὰς ἐν τῷ “1 μονάδας" ὁ 4 ἄρα τὸν E πολλα: 

σας τὸν .4 πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 

Ζ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, 

Ἡ πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. καὶ ἐπ 

ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκι 
20 ὅδ Z πολλαπλασιάσας τὸν O πεποίηκεν, ἔστ 

ὡς ὃ 4] πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ E πρὸς vov | 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, obw 

πρὸς τὸν H. καὶ ὡς ἄρα ὃ E πρὸς τὸν Θ 

ὁ Θ πρὸς τὸν H. πάλιν, ἐπεὶ ὁ 4 ἕκάτερ' 
a5 E, Θ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν .4, K πε: 

ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὁ. 

τὸν K. ἀλλ᾽ ὡς ὁ E πρὸς τὸν Θ, οὕτως Ó . 

τὸν Z: καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτω 


e 


4. ἐστιν] supra m. 1 V. 8. καὶ ὁ 4 ἄρα — 9: | 
mg.m. 1 Pg. 8. ἄρα] οἴ". B. ἀριϑμός] om. V« 
πεποίηκε Vg. μονὰς] om. P. 13. ΓῚ ὃ com. V 


Tw 
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sit enim l'24I'—- E D»«4—2,4»«4-H, 
I»«22e0,245«Z — K. ei quoniam 4 cubus est, 
latus autem eius I'et I'5« I' — E, ent Γ» D'— E 
et D'2« E — 4. eadem de causa erit etiam 241 »« 2 —H 
et» H — B. ei quoniam I'25« I'— Eet I'5« 4 — Z, 
ent D:4- E:ZU[VII, 17]. eadem de causa erit 
eliam D: 41 — Z:H [VII, 18].) rursus quoniam 
Γ»«.«Ε τῷ 4 οἱ Γ ».Ζ2 -ΞΘ, οὔ E:Z — 4:0 
[VII, 17]. uerum Εὶ : Ζ — Γ: 4. quare etiam 
D:24-— 4:90, rursus quoniam I'»« Z — Θ et 
4»«Z-—K,ert [VII, 18] Γ: 4 -- Θ: K. rursus 
quoniam 4) »« Z — Καὶ οἱ 4 »« H — B, ent 
Z:H — K: B [VII, 11]. 
uerum Z: ἢ τῷ Γ: 2. quare etiam 
D:4-—4:0—0:K-—K: B.) 
ergo inter 44, B duo medii proportionales sunt Θ, K. 


1) Nam I'»« 4 - Z οὐ 4 »« 4 — H; α΄. p. 805 not. 

2) Euclides hic paullo breuior est, quam solet. sed re- 
cepto supplemento codicum deteriorum lin. 27 falsa illa effi- 
citur forma orationis, quam p. 302, 12—13 cum P sustulimus. 
cui ut mederetur, Augustus lin. 28 post rius K interposuit: ὡς 
ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν Θ οὕτως ὅ τε 4 πρὸς τὸν K (!); ego malui 
codd. PB sequi. 


οὕτως — 18: πρὸς τόν Z] m. 2 B. 420. ἐπεί] om. P. — 26. 
B] H g. 21. Post. 4 add. V: οὕτως ὁ K πρὸς τὸν B: 
ἐδείχθη δὲ καὶ ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4; idem B mg. m. 2. 
0 vt] ve ὁ B. 28. τῶν] corr. ex τόν V. 889. οἵ] ἀριϑ- 
μοὶ of B. 


20* 
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lam dico, esse etiam 4: B — I'?: 4?. nam quo- 
niam quattuor numeri proportionales sunt 4, Θ, K, B, 
erib 4:B-— 4?:0? (V def. 10]. uerum 4:9 — Γ: Z. 
ergo 4: B — Γῆ: 45; quod erat demonstrandum. 


XIIT. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
eb singuli se ipsos multiplicantes numeros aliquos 
effecerint, numeri ex iis producti proportionales erunt; 
el si numeri ab inilio sumpti numeros productos mul- 
tiplicantes numeros aliquos effecerint, hi et ipsi pro- 
portionales erunt.') 

Sint quotlibe& numeri deinceps proportionales 44, 
B, I, iià ut 81ὺ 4: B B:T, eb sit 4 »« 4 — 2, 
B» B-—E, DxrI-Z 4»x4-—H,B»«E-99, 
D» ZzkK. dico, ei numeros, Z; E, Z οὐ H, 09, Καὶ 
deinceps proportionales esse. 


Ar—— H 1———————— 

Bi t Θι | 

I" | Κι --.-.----ο 

4i——-—1 M I—————————À 

Ei Ni 

Zi ι Oi 
| A I ΤΙ ! 
Ι Tc 


nam sit 4 2« B — 4, 4». 4— M, B»« 4c N, 
et rursus si& B»« I'— 5, Β »« 4 — 0, I'5« 8 — II. 


1) Uerba sequentia καὶ «sí lin. 14 — συμβαένει lin. 15 
subditiua uidentur; cfr. ad VII, 27. habet ea Campanus VIII, 12. 


ELEMENTORUM LIBER VIII. 818 


ι Γ»«2Ζ-:θΘ, 4 »ΑΖ — K. manifestum igitur, nu- 
meros E, Z, H et 4, 9, K, B deinceps proportionales 
esse in ratione Γ΄: 4 [prop. XII]. et quoniam 4, 6, 
K, B deinceps proportionales sunt, et 44 numerum B 
metitur, etiam numerum € metitur [prop. VII]. uerum 
4:60 — D:2. ergo eliam I' numerum 47 metitur. 

Rursus metiatur I' numerum 7f. dico, etiam 4 nu- 
merum B meliri. nam iisdem comparatis similiter 
demonstrabimus, numeros 4, Θ, K, B deinceps pro- 
portionales esse in ratione Γ᾿: 7f. et quoniam Γ᾽ nu- 
merum Z/ melitur, et. Γ: 2 — 44 : 6, eliam 4 nu- 
merum Θ᾽ melitur [VII def. 20]. quare etiam nume- 
rum B!) metitur 4; quod erat demonstrandum. 


XVI. 


Si numerus quadratus quadratum numerum non 
metitur, ne latus quidem latus metietur; et si latus 
latus non metitur, ne quadratus quidem quadratum 
metietur. 


AI —————À Sint numeri quadrati 4, B, latera 
Bf—— — — ———, auiem eorum sini I, Ζ,, οὐ 4 nume- 
Γι-- - rum B ne meliatur. dico, ne I' qui- 
Ζ4----------------- dem numerum 47 metiri. 


nam si Γ᾽ numerum 47 metitur, etiam ^4 nume- 
rum B meüetur [prop. XIV]. at 4 numerum B non 
melitur. ergo ne Γ᾽ quidem numerum “7 metietur. 


1) Cfr. p. 318 not. 


2 B, om. Vg. 19. μή] supra V. 29. ἀριϑμοί] m. 2 B, 
om. "Yo. 28. μή] supra V. 24. λέγω δέ P. οὐδ᾽ V. 
μετρήσει Vg. μετρεῖ — 25: τὸν 4 ταῦ. τὰ. 1 P. 26. “οὐδ᾽ Β. 
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τερος δὲ τῶν D. “1 
τῶν O0, K ποιείτο). 
οἵ 4, 0, K, B ii. 
rov Z4 λόγῳ. 
δ εἰσιν, καὶ μετρεῖ. 
καί ἐστιν ὡς ὁ 4 
ΖΔ’ μετρεῖ ἄρα κι᾿ 
᾿4λλὰ δὴ μετ.’ 
A τὸν B μετρήσι. 
Τῶν γὰρ «v 
δείξομεν, ὅτι οἵ 
τῷ τοῦ Γ πρὸς 
μετρεῖ, καί ἔστι! 
πρὸς τὸν Θ, xc 
15 τὸν B μετρεῖ ὁ. 


᾿ 
xGi 


10 


Ἐὰν τετρά 
μὸν μὴ μετρ 


μετρήσει" xc 
20 TQ], οὐδὲ ὁ 
τρήσει. 


Ἔστωσαν τ 

0? αὐτῶν ἔστι 
B: λέγω, ὅτι 
θ΄ EU γὰρ μ᾽ 


B. οὐ μετρι 
μετρήσει. Ὁ» 
8. o(] om. Tt 
μετρεῖ ἄρα xo. 
19, αὐτόν φ. 


ao 50. Ὁ 


fr φέγω, ὅτε οὐδὲ 


, 17 , 
oV αὐτρῆσεε καὶ o I ror 
: ποῦ ἄρα o 4 rov B 


ovr ἀριϑμὸν μὴ uc- 
., πλευρὰν μετρήσει' 


. sed 


.w» μὴ μετρῇ; 


οὐδὲ ὃ 


ε κύβον ἀριϑμὸν τὸν Β 

᾿ .. ἡ πλευρὰ ἔστω ὃ LI, τοῦ 
'-e» d οὐ μετρήσει. 

v 4d. καὶ ὃ Α͂ τὸν B με- 

εν i τὸν B' οὐδ᾽ ἄρα ὁ T 


EMG τὸν Z1* λέγω, ὅτι οὐδὲ 


: . 
; wei. καὶ ὁ Γ τὸν 4 με- 


᾿ voor Zd* οὐδ᾽ 


ἃ SRSRU 


S 


" - 


» 


ἄρα ὃ 4 τὸν 


.Jj« ἀριϑμῶν εἷς μέσος 


gae 


aee καὶ ὁ ἐπίπεδος πρὶς 


jov ἔχει ἤπερ ἢ 


ἐς ΤΊΡ ὁμόλογον πλευράν. 


"g. m. 1 P. 
I τὸν 


"eg] -ἢ 
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Rursus Γ numerum z/ ne metiatur. dico, ne 4 
uidem numerum B metiri. 
nam si 44 numerum B melitur, etiam Γ᾽ numerum 
Z1 melietur [prop. XIV]. at I' numerum 4 non me- 
» litur. ergo ne 44 quidem numerum B melietur; quod 


'erat, demonstrandum. 
“μι; 


XVII. 
Si cubus numerus cubum numerum non metitur, 
ne latus quidem latus metietur; et si latus latus non 
metitur, ne cubus quidem cubum metietur. 


1 y Nam cubus numerus 4 cubum 
—— —————————-4 numerum B ne metiatur, ei nu- 
"--ἼΓ meri 24 latus sit I, numeri B autem 
I——— ———4À 4 2. dico, Il' numerum Z non metiri. 


: nam si I' numerum z/ metitur, eliam 44 numerum 
B melietur (prop. XV]. ati 4 numerum B non me- 
titur. ergo ne I' quidem numerum z/ metitur. 

Uerum I' numerum 2 ne metiatur. dico, ne 4 
quidem numerum B metiri. 

nam si 44 numerum B melitur, etiam Γ΄ numerum 
41 melietur [prop. XV]. at I' numerum z/ non me- 
titur ergo ne 44 quidem numerum B metietur; quod 
erat, demonstrandum. 


X VIII. 


Inter duos similes numeros planos unus medius 
est proportionalis numerus; et ; planus ad planum 


in ras. φ. 13. ὁ] (prius) corr. ex τοῦ v. 14. u£tosi] ue- 
φήσει Vg. — 15. οὐδὲ Vg. 20. ὁ A] supra m. 2 V. 21 
dmip ἔδει δεῖξαι) om. BV φ. 
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Rursus I' numerum 4, ne metiatur. dico, ne 4 
quidem numerum B metiri. 

nam si 44 numerum B metütur, etiam I'numerum 
4 melietur [prop. XIV]. at I' numerum 4 non me- 
Utur. ergo ne 44 quidem numerum B metielur; quod 
erai. demonstrandum. 


XVII. 
Si cubus numerus cubum numerum non metitur, 
ne latus quidem latus metietur; et si latus lalus non 
metitur, ne cubus quidem cubum metietur. 


1 y Nam cubus numerus 4 cubum 

i numerum B ne meliatur, et nu- 
(—r meri 4 latus sit Γ΄, numeri B autem 
I—————À4 4. dico, l'numerum Z non metiri. 


: nam si I' numerum 2 metitur, etiam 44 numerum 
B metietur [prop. XV]. at 4 numerum B non me- 
titur. ergo ne I' quidem numerum Z metitur. 

Uerum I' numerum z/ ne metiatur. dico, ne 4 
quidem numerum B metiri. 

nam si 44 numerum B metitur, etiam I' numerum 
4 metietur [prop. XV]. at I' numerum 4 non me- 
litur ergo ne 44 quidem numerum B metietur; quod 
erai demonstrandum. 


XVIII. 


Inter duos similes numeros planos unus medius 
est proportionalis numerus; et planus ad planum 


in ras. g. 13. ὁ] (prius) corr. ex tov V. 14. μετρεῖ] με- 
τρήσει Vg 15. οὐδὲ Vg. 20. ὁ 47 supra m. ? V. 91. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. ΒΥ g. 
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duplieatam rationem habet quam latera correspon- 
dentia. 

Sint duo numeri plani similes 4, B, et latera 
numeri 4 sint I, 47, numeri B autem E, Z. et quo- 
niam similes plani numeri ii sunt, qui latera pro- 
portionalia habent [VII def. 21], erit Γ: 41 — E: Z. 
dico, inter 44, B unum medium esse proportionalem 
numerum, οὐ esse 4: B — I? : E? — 43: 23. 

iam quoniam est Γ΄: 4 — E: Z, permutando erit 
D:E-—4:Z[VII, 13]. et quoniam 4 planus est, 


A1I—————À I—àI' 
Bi————————————4 ΠῚ id 
Hi—————————À4 I————ÀE 

Zi- 


latera autem eius I', 4, ent 4»«I'—.4. eadem 
de causa erit etiam E»«Z — B. iam sib 24 »« E — H. 
et quoniam 4 »« Γ — 4 et 4»« E « H, erit D: E 
— 4:H [VII,17]. uerum Γ: E— Z:Z. quare 
eliam 241:Z — 44: H. rursus quoniam 

E» 4-H Sei E»«Z-— B, erii 4:Z — H:B 
[VIT, 17]. demonstrauimus autem, esse etiam 

d:Z-—4:H. 

quare etiam 44: H — H: B. itaque 4, H, B deinceps 
proportionales sunt. ergo inter 44, B unus medius 
proportionalis est numerus. 


in ras. g. πολυπλασιάσας P. 16. πολυπλασιάσας P. 17. 
μέν) supra m. 2 V. πολυπλασιάσας P. πεποίηκε Vg. 18. 
πολυπλασιάσας P. 19. ἀλ᾽ g. 20. οὕτως] om, P. Ζ] 
seq. οὕτως ὁ 4 P, del. n 1. καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρός] in 
ras. φ. 22. μέν om. P. πολυπλασιάσας P. 238. πεποίηκε 
Vg. πολυπλασιάσας P. 24. Z] in ras. φ. 28. εἶσι V φ. 
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Iam dico, esse etiam 4: B — I? : E? — 43: Z?, 
nam quoniam 44, H, B deinceps proportionales sunt, 
erit [V def. 9] 4: B — 4?: H*. 

el 4: H—LDI:E-24:Z. 
quare eliam 44 : B — Γῆ: Ε — 45: Z*; quod erat 
demonstrandum. 


XIX. 


Inter duos similes numeros :solidos duo medii 
proportionales numeri interponuntur; et solidus ad 
solidum similem iriplicatam rationem habet quam 
latera correspondentia. 

Sint duo solidi similes 4, B et numeri 4 latera 
sint I, Z4, E, numeri B autem Z, H, 8. et quoniam 
Νι------...----- 


4“--- ILLU 


BI ——————————à " 


similes solidi ii sunt, qui later& proportionalia habent 
[VII def. 21], ent Γ: 4 — Z: H, 4: E-— Η:Θ. 
dico, inter 44, B duos medios proportionales numeros 
interponi, et esse 4: B — I? : Z5 — 45: H* — E?:9?. 

sib enim Γ »« 4 — K, Z»« H — 4A. eli quoniam 


2 V. 18. ἀριϑμοὶ of Vg. 19. μὲν ὁ] ὁ μέν Vo, ὁ B. 
24. καί] (prius) om. B, mg. ἤ. ἔτι] ἐστι g. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 41 
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quare etiam erit I': Z — 4: H — E:6 — 4: N. 
rursus quoniam est E»« M— Ν οἱ Θ »« M— X 
ent E:6 — N:X [VII, 18]. uerum 

E:922D:2Z—4:H. 
quare eliam I':Z — 4: H— Ε:Θ τε A:N—N:A. 
rursus quoniam est 6 »« M — αὶ et 0 »« 4 — B, 
ert M:4-AX:B [VII, 17]. uerum 

M:A—IDI:Z-—d:H-E:90. 
quare etiam 
D:Z—4:H2E:0 —58:B—4:N-—N:&À& 
iiaque 4, N, X, B deinceps proportionales sunt in 
rationibus laterum, quas indicauimus. 
Dico, esse (à 
4: B —I*: :H? — E?:0*, 

nam quoniam ταις numeri τ deinceps proportionales 
sunt, 4, N, X, B, erit 4 : B — 43: N? [V def. 10]. 
uerum 4: N —I':Z-—4:H — E:6, ut demon- 


mg. g. 16. E] Z g. 17. S] corr. ex Z 9. 22. πλε- 
ρα» g. 28. ἄρα] om. p, πρός V. 
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sirauimus. quare etiam 
A:B-—I?:Z?-e 45: Η — E?:09*, 
quod erat demonstrandum. 


XX. 


Si inter duos numeros unus medius proportionalis 
interponitur numerus, numeri plani similes erunt. 
Nam inter duos numeros 4, B unus medius pro- 
portionalis interponatur numerus I. dieo, 4, B esse 
similes numeros planos. 
sumantur z/, E minimi numeri eorum, qui ean- 
dem rationem habent ac 44, I'[VII, 83]. itaque 4 
numerum .4 ei E numerum 


4 — 41— [aequaliter metitur [ VII, 20]. 
Bi———————3À4 iam quoties 4] numerum 4 
ΓΙ ——, Ἐς metitur, tot unitates sint in 
7) | Z. itaque Z »« 4 — 4 [VII 
Hi ! def.15]. quare 44 planus est, 


latera autem eius Zi, Z. rur- 
sus quoniam 27, E minimi sunt eorum, qui eandem ra- 
tionem habent ac I, B!) 44 numerum Γ᾽ et E nume- 
rum B aequaliter metitur (VII, 20]. iam quoties E 
numerum JB metitur, tot unitates sint in H. ilaque 
E numerum B melitur secundum unitates numeri H. 
itaque H »« E — B [VII def. 15]. itaque B planus 


1) Nam 4: '— DP: B. 


ποίηκε Vg. Seq. in Vg: τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν Γ 
πεποίηκεν: idem B m. 2. 17. ἐστε Vq. 18. εἰσιν P, 19. 
I,B] B, Γ φ. 20. δή] δέ P, et B (corr. m. 1). 21. 
ἔστωσαν] bis o, sed corr. ὁ E] e corr. V, καὶ ὁ E P. 


10 


15 


20 


25 
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ἐπίπεδός ἐστι, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἵ E, H. οἵ 
4, B ἄρα ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί. λέγω δή, ὅτι καὶ 
ὅμοιοι. ἐπεὶ γὰρ ὁ Z τὸν μὲν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 
A πεποίηκεν, τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν Γ΄ πε- 
ποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν E, οὕτως o 
Α πρὸς τὸν Γ, τουτέστιν ὁ Γ' πρὸς τὸν B. πάλιν, 
ἐπεὶ ὁ E ἑκάτερον τῶν Ζ, Η πολλαπλασιάσας τοὺς 
DI, B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς o Ζ πρὸς τὸν H, οὔ- 
vog ὁ Γ πρὸς τὸν B. ὡς δὲ ὁ Γ πρὸς τὸν B, οὕτως 
ὁ 4 πρὸς τὸν E" καὶ ὡς ἄρα ὁ 21 πρὸς τὸν E, οὔ- 
vog ὁ Ζ πρὸς τὸν H. καὶ ἐναλλὰξ ὡς o 4 πρὸς 
τὸν Z, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν H. οἱ 4, B ἄρα ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι ἀριϑμοί εἰσιν αἱ γὰρ πλευραὶ αὐτῶν ἀνα- 
λογόν εἰσιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κα΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμ- 
πίπτωσιν ἀριϑμοί, ὅμοιοι στερεοί εἶσιν οἱ 
ἀριϑμοί. 

Zo γὰρ ἀριϑμῶν τῶν 4, B δύο μέσοι ἀνάλογον 
ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑμοὶ οἱ DI, 4 λέγω, ὅτι οἵ A, B 
ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν av- 
τὸν λόγον ἐχόντων τοῖς A4, Γ, 4 τρεῖς οἵ E, Z, H: 
οἵ ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἱ E, H πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. καὶ ἐπεὶ τῶν E, Η εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμ- 
πέπτωκεν ἀριϑμὸς ὁ Ζ, οἵ E, Η ἄρα ἀριϑμοὶ ὅμοιοι 

1. ἐπίπεδος] in ras. φ. 8. ἐπεὶ γάρ --- 4: Γ' πεποίηκεν) 
del. B; ἐπεὶ γὰρ ἑξκάτερον (ex ἑκάτερος V) τῶν 4, Ε ὃ Ζ2 (4, 
E ὁ Z in ras. V) πολλαπλασιάσας ἕκάτερον τῶν A, I'(in ras. V) 


πεποίηκεν Vg; ἐπεὶ γὰρ ἕκάτερος τῶν Z, H τὸν E πολλαπλα- 
σιάσας ἑκάτερον τῶν I', B πεποίηκεν mg. B. In P mg. m. 1 
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est, et latera eius sunt E, H. ergo 4, B plani sunt 
numeri. 

Iam dico, eos etiam similes esse. nam quoniam 
es& Z 5« 4d — 4 et Ζ»« E— Γ"), erit 

4:E-— 4:D-—I:B. 
rursus quoniam Εἰ 2« Z — DI, E »« H — B, erii 
Z:H-I:B (VII, 17]. uerum DP: B—4:E. quare 
eliam 4: E-—Z:H. οὐ permutando 4:Z — E:H 
[VII, 13). ergo 4, B similes sunt numeri plani; 
latera enim eorum proportionalia sunt [VII def. 21]; 
quod erat demonstrandum. 
XXI. 

Si inter duos numeros duo medii proportionales 
numeri interponuntur, numeri similes sunt solidi. 

Nam inter duos numeros 4, B duo medii pro- 
portionàles interponantur numeri I, 7f. dico, nume- 
ros 44, B similes esse solidos. 

sumantur enim E, Z, H numeri minimi eorum, 
qui in eadem ratione sunt ac 4, Γ, 4 [prop. II]. 
itaque extremi eorum E, H inter se primi sunt [prop. III]. 
οὐ quoniam inter E, H unus medius proportionalis 
interponitur numerus Z, numeri E, ΠῚ similes plani 


1)Nam 4d:4—1:Z-E:I-. 


add. “ὦ, ἰσάκις ἄρα Ó 4 τὸν 4 μετρεὶ καὶ ὁ E τὸν T (signo “ὦ 
nullum in textu respondit) ὅ. ὡς] om. P. 7. ἑκάτερον 
τῶν ΖΗ δ E Vo Z,H πολλαπλασιάσας τοὺς] om. B. 
rois], ἑκάτερον τῶν ἦγφ. 10. καὶ ὡς — E] mg. g. ea | 

11. xal ἐναλλάξ — 19: τὸν H] om. Theon BY 0. 
13. εἶσιν à ἀριϑμοί P. — 16. ἐμπίπτουσιν q, sed corr. — 17. ἀριϑ- 
μοὶ, ὅμοιοε ] bis oí] om. P. 20. D, 4] Jf, Γ΄ φ. λέγω 
γάρ V, deleto γάρ. 923. 4] 4, B Vg 95, sioí/ Vg. ἀνά- 
Aoyog P. 26. o Z] om. g. 
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E numerum Γ᾽ meüitur, toi unitates sint in A. itaque 

H numerum B metitur secundum unitates numeri 

A.) itaque 4 »« H — B. uerum H — 4 »« M. 

ilaque $»« 42« M — B. ergo B solidus est, latera 

autem eius sunt 7, M, X. ergo 44, B solidi sunt. 

Dico, eos etiam similes esse. nam quoniam 
N»«E-— Aet A&»xE-I", ent 
N:&A&-— A:I'[VII, 18] — E:Z. 
uerum E:Z — 90:4 — K:M. quare etiam 
0:4— Κα. Μ Ξε Ν: . 

οὐ Θ, Καὶ N latera sunt numeri 4, οὐ ΚΞ, 4, M?) latera 

numeri B. ergo .4, B similes sunt numeri solidi 

[VII def. 21]; quod erat demonstrandum. 


XXII. 
Si tres numeri deinceps proportionales sunt, et pri- 
mus quadratus est, etiam tertius quadratus erit. 
Sint tres numeri deinceps propor- 


41 
^ | tionales 4, B, I', et primus 44 qua- 
Τί dratus sit. dico, etiam tertium Γ᾽ 


quadratum esse. 
nam quoniam inter 4, I' unus medius est propor- 
tionalis numerus B, 4 et I' similes plani sunt [prop. 
XX] uerum .4 quadratus est. ergo etiam I' quadra- 


ius est [VU def. 21]; quod erat demonstrandum. 
Ὁ Nam E : Dl DA -—H:B. 
2) Nam E: '—1:5. 

8) Debuit dici 4, "ML A. sed respicit ad. p. 332, 4. 


δή! om. P. N ] e corr. V. 10. 9] oorr. ex Z g. 19. 
καὶ 0] ὁ inseri. m. 2 P. 24. ἀνάλογος V, sed corr. m. 1. 
96. εἰσι V g. 26. I'] in ras. P. 
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4 


κγ΄. 
'E&v τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον dew, 

ὁ δὲ πρῶτος κύβος 9, καὶ ὃ τέταρτος κύβος 
ἔσται. 

δ Ἔστωσαν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ol A, 
Β, Γ, 4, ὃ δὲ 4 κύβος ἔστω" λέγω, ὅτε καὶ ὃ 4 
κύβος ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ τῶν Α, 4 δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν 
ἀριϑμοὶ of B, D, οἵ 4, 4 ἄρα ὅμοιοί εἶδε στερεοὶ 

10 ἀριϑμοί. κύβος δὲ ὃ 4, κύβος ἄρα καὶ ὃ 24: ὅπερ 

᾿ς ἔδει δεῖξαι. 

κδ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχω- 
σιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 

15 ἀριϑμόν, ὁ δὲ πρῶτος τετράγωνος T, καὶ ὃ 
δεύτερος τετράγωνος ἔσται. 

Ζύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ 4, B πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἐχέτωσαν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς ὁ Γ πρὸς τετράγω- 
vov ἀριϑμὸν τὸν 2, ὁ δὲ A τετράγωνος ἔστω" λέγω, 

40 ὅτι χαὶ ὁ Β τετράγωνός ἐστιν. 

᾿Επεὶ γὰρ οἵ Γ, 4 τετράγωνοί εἰσιν, οἵ Γ, 4 ἄρα 
ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν. τῶν D, 4 ἄρα εἷς μέσος ἀνά- 
λογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. καί ἐστιν ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν 
4, ὃ 4 πρὸς τὸν Β' καὶ τῶν 4. B ἄρα εἷς μέσος 

25 ἀνάλογον ἐμπέίπτει ἀριϑμός. καί ἐστιν ὃ 4 τετρά- 
γωνος" καὶ ὁ B ἄρα τετράγωνός ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


7. ἔσται BV g. 9. B, D] DP, B 9. εἶσιν P. 14. 
τετράγωνος ἀρυϑμὸς πρός} mg. g. τετράγωνος qQ, Sed corr. 
15. ἀφιϑμός φ, Sed corr. ἢ τετράγωνος Βφ. 16. δεύτερος 
λοιπός P. 22. εἰσι V φ. 28. καί] καὶ ἐπεί P. τόν 
om. B. 24. τὸν om. B. 25. ὁ] ὡς ὁ P 
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XXIII. 


Si quattuor numeri deinceps proportionales sunt, 
eb primus cubus est, etiam quartus cubus erit. 

Sint quattuor numeri deinceps proportionales 4, 
B, I, 4, et 44 cubus sit. dico, etiam zf cubum esse. 

nam quoniam inter 44, 4 duo 
medii proportionales sunt numeri B, 
I, 4 et 4, similes sunt solidi numeri 
[prop XXI]. uerum 4 cubus est. 
ergo etiam 27 cubus est, [VII def. 21]; 
quod erat demonstrandum. 


| 1A 

iB 
I—————-I 

| ld 


. XXIV. 


Si duo numeri inter se rationem habent, quam 
quadratus numerus ad quadratum numerum, ei pri- 
mus quadratus est, etiam secundus quadratus erit. 

Duo enim numeri 44, B inter se rationem habe- 
ant, quam quadratus numerus Γ᾽ ad quadratum nu- 
merum 4, et ;4 quadratus sit. dico, etiam B qua- 
dratum esse. 

nam quoniam I', 4 quadrali sunt, ΓΓ, 4 similes 
sunt plani. itaque inter Γ΄, 7 unus 
medius proportionalis interponitur 
numerus [prop. XVIII]. est autem 
D:2-4:B. quare eliam inter 
4, B unus medius proportionalis 
interponitur numerus [prop. VIII]. et 4 quadratus 
es. ergo etiam B quadratus est [prop. XXII]; quod 
erat demonstrandum. 


4 1— ————4 
| 
I——— aD 
1-..----------- 4d 
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κε΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχω- 
σιν. ὃν κύβος ἀριϑμὸς πρὸς κύβον ἀρεϑμόν, 
ὁ ὃὲ πρῶτος κύβος ἧ, καὶ ὁ δεΐίτερος. κύβος 
ἔσται. 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ 4, B πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἐχέτωσαν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς ὁ Γ πρὸς κύβον ἀρι- 
μὸν τὸν 4, κύβος δὲ ἔστω ὁ 4᾽ λέγω [δή]. ὅτι καὶ 
ὁ Β κύβος ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ οἵ D, 4 κύβοι εἰσίν, οἵ I', 4 ὅμοιοι 
στερεοί εἰσιν τῶν Γ, 4 ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον 
ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, : ὅσοι δὲ εἰς τοὺς I, 4 μεταξὺ 
κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν, τοσοῦτοι καὶ 
εἰς τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας αὐτοῖς" ὥστε καὶ 
τῶν 4. Β δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπέπτουσιν ἀριϑ- 
μοί. ἐμπιπτέτωσαν οἵ Ε, Ζ. ἐπεὶ οὖν τέσσαρες ἀριϑ- 
μοὶ οὗ 4, E, Z, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, καί ἐστι 


κύβος ὁ 4, κύβος ἄρα καὶ ὁ B: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


᾽’ 


X6. 

Οἱ ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B* λέγω, 
ὅτι ὃ Α πρὸς τὸν Β λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀρυιϑμόν. 


8. πρὸς κύβον ἀριϑμόν] bis p, sed corr. 8. δη] om. P. 
10. ὅμοιοι] ἄρα ὅμοιοι ΒΥ͂φ. 11. εἰσί V g. 12. δέ] à? 
13. ἐμπίπτουσι PV qg. — 10. τῶν] vov g. 171. εἰσιν] εἰσι V g. 
ἐστι) ἐστιν P. 94. A] seq. ras. 1 litt. V. ἀριϑμός om. Vg. 
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XXV. 


Si duo numeri inter se rationem habent, quam 
cubus numerus ad cubum numerum, ei primus cubus 
est, eliam secundus cubus erit. 

Duo enim numeri 4, B inter se rationem habeant, 
quam cubus numerus I' ad cubum numerum 4, et 
eubus sib 4. dico, etiam B cubum esse. 

nam quoniam I, 4 cubi sunt, D, 4 similes solidi 
sunt. itaque inter Γ᾽, 24 duo medii proportionales 
interponuntur numeri [prop. XIX]. iam quoti inter 
Γ, 4 seeundum proportionem continuam interponun- 


iur numeri, totidem etiam inter eos, qui eandem 
rationem habent, interponuntur [prop. VIII] quare 
etiam inter 4, B duo medii proportionales interpo- 
nuntur numeri. interponantur E, Z. iam quoniam 
quattuor numeri 4, E, Z, B deinceps proportionales 
sunt, et cubus est 4, etiam B cubus est [prop. XXIII]; 
quod erat demonstrandum. | 


XXVI. 


Similes numeri plani inter se eam rationem ha- 
bent, quam quadratus numerus ad quadratum numerum. 
Sint similes numeri plani 4, B. dico, 4 ad B 
eam rationem habere, quam quadratus numerus ha- 


beat ad quadratum numerum. ἡ 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 99 


Q 
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᾿Επεὶ γὰρ οἵ 4, B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσεν, τῶν A, 
Β ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀρεϑμός. ἐμ- 
πιπτέτω καὶ ἔστω ὃ D, καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι 
ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς Α͂, Γ, Β 
of 4, E, Z' of ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, Ζ τετράγω- 
νοί εἰσιν. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως 
ὁ .4 πρὸς τὸν B, καί εἰσιν οἱ 4, Ζ τετράγωνοι, ( 
44 ἄρα πρὸς τὸν B λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


xf. 

Οἱ ὅμοιοι στερεοὶ ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς πρὸς κύβον 
ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν ὅμοιοι στερεοὶ ἀριϑμοὶ oí 4, B: λέγω, 
ὅτι ὁ Α πρὸς τὸν B λόγον ἔχει, ὃν κύβος ἀριϑμὸς 
πρὸς κύβον ἀριϑμόν. 

Ἐπεὶ γὰρ οἵ 4“, B ὅμοιοι στερεοί εἰσιν, τῶν A, 
B ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, ἐμ- 
πιπτέτωσαν οἵ D 4, καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑ- 
μοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, D, 4, Β 
ἴσοι αὐτοῖς τὸ πλῆϑος οἵ E, Z, H, €: οἵ ἄρα ἄκροι 
αὐτῶν οἵ E, Θ κύβοι εἰσίν. καί ἐστιν ὡς ὁ E πρὸς 
τὸν O, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν B' καὶ ὁ 4 ἄρα πρὸς 
τὸν B λόγον ἔχει, ὃν κύβος ἀριϑμὸς πρὸς κύβον ἀριϑ- 
μόν" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

1. εἶσι M 4. τοῖς] corr. ex vro, m. 2 P. I, BJ 
B, Τ' P. 6. εἰσι V g. 11. of] om. P. 17. εἶσι V g. 
18. μέσοι -ou e corr. m. 1 P. 19. ἀρυϑμοί] om. B. 20. 
B] Z g. 29. εἰσί V g. 28. καὶ ὁ 4 ἄρα πρὸς. τὸν Β] 


mg. g. ,26. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. B. In fine Εὐκλείδου 
στοιχείων η΄ P. 
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nam quoniam .4, B similes plani sunt, inter 4, 

B unus medius proportionalis interponitur numerus 
4 [prop. XVIII]. inter- 
B ponatur, et sit I', et 
sumantur numeri 27, E, 

^ Z minimi eorum, qui 
eandem rationem habent ac 4, I B [prop. II]. itaque 
exiremi eorum 42/7, Z quadrati sunt [prop. 11 coroll.]. 
el quoniam est 71: Z — 4: B, οἱ 71, AP qu&drati sunt, 
44 ad B rationem habet, quam quadratus numerus 
ad quadratum numerum; quod erat demonsirandum. 


Αἱ | l 


I 
4——1 Ei 


l l 


XXVII. 

Similes numeri solidi inter se rationem habent, 
quam cubus numerus &d cubum numerum. 

Sint similes numeri solidi 4, Β.. dico, 4 ad B 
eam rationem habere, quam cubus numerus habeat ad 
cubum numerum. 

nam quoniam 4, B similes sunt solidi, inter 4, 
B duo medi proportionales interponuntur numeri 


A1 | I'————————4 
Bi————————————4À 41——————————————À4 
E-—34 21 ι H1——————4 69,—————————À4 


Tprop. XIX]. interponantur I, 4,, et sumantur minimi 
numeri eorum, qui eandem rationem habent ac 4, 
I, 4, B iis aequales multitudine E, Z, H, Θ [prop. II]. 
itaque extremi eorum E, 6 cubi sunt [prop. II coroll.]. 
el E:60 — 4: B. ergo 4 ad B eam rationem habet, 
quam cubus numerus ad cubum numerum; quod erat 
demonstrandum. 


22* 


10 


15 


20 


9. 


, 


&. 


Ἐὰν δύοφδμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πολλα- 
πλασιάσαντες ἀλλήλους ποιῶσί τινα, Ó γενόμε- 
νος τετράγωνος ἔσται. 

Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἵ A, B, 
καὶ ὃ Α τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ' ποιείτω" λέγω, 
ὅτι ὁ Γ τετράγωνός ἐστιν. 

Ὁ γὰρ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 47 ποιείτω. 
ὁ 4 ἄρα τετράγωνός ἐστιν. ἐπεὶ οὖν ὃ .4 ἑαυτὸν 
μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 4, πεποίηκεν, τὸν δὲ B xoi 
λαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν, ἔστιν᾽ ἄρα ὡς ὁ 4 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ οἵ A, 
B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί, τῶν Α, B ἄρα εἷς 
μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. ἐὰν δὲ δύο ἀριϑ- 
μῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν 
ἀριϑμοί, ὅσοι εἰς αὐτοὺς ἐμπίπτουσι. τοσοῦτοι καὶ εἰς 
τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας: ὥστε καὶ τῶν 4, Γ 
εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. καί ἐστε τε- 
τράγωνος ὁ 4 τετράγωνος ἄρα καὶ ὁ I" ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 

9'] corr. ex ἡ V. Post titulum, ante prop. I in textu 
scholium habent Vg, ἃ. app. 9. ἐπεὶ οὖν] καὶ ἐπεί Vg. 
10. μέν] om. B. 47 in ras. P. πεποίηκε Y. 11. I'] 


in ras. P. 14. δέ] supra m. 2 V. μεταξὺ ἀριϑμῶν Vq. 16. 
ἀρυϑμοί͵ ὅσοι εἰς αὐτοὺς ἐμπίπτουσι] mg. m. 2 B. 11. 


ΙΧ. 
1. 


Si duo similes numeri plani inter se multiplican- 
ies numerum aliquem 'effecerini, numerus ex iis pro- 
ductus quadratus erit. 


“...... Sint duo similes numeri 
Bi | plani 4, B, et sit 

r A » B -—I. 

4 | dico, numerum I' quadratum 
| esse. 


Bil enim 4 2« 4 -- Z4. 4) igitur quadratus est. 
jam quoniam 4 2€ 4 — 2 el 4 »« B -- Γ, erit 
4: B-24:I [VII 17]. et quoniam 4, B similes 
sunt numeri plani, inter 44, B unus medius propor- 
tionalis interponitur numerus [VIII, 18]. si inter 
duos numeros secundum proportionem continuam nu- 
meri aliquot interponuntur, quot inter eos interpo- 
nuntur, totidem etiam inter eos interponuntur, qui 
eandem rationem habent [VIII, 8]. quare etiam inter 
4, Γ' unus medius proportionalis interponitur nume- 
rus. et quadratus esb “2. ergo eliam I' quadratus 
est [VIII, 22]; quod erat demonstrandum. 


ἔχοντας αὐτοῖς y, αὐτοῖς mg. m. 2 V. 18. ἐστιν P. 19. 
ὁ 4 τετράγωνος] mg. m. 1 P. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) m. 2 V, 
om. B. 


10 


15 


20 


26 
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β΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσι τετράγωνον, ὅμοιοε ἐπέπεδ οί εἰ- 
σιν ἀριϑμοί. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ oí 4, B, καὶ ὃ 4“ τὸν B 
πολλαπλασιάσας τετράγωνον τὸν Γ ποιείτω" λέγω, ὅτι 
oí 4, B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί. 

Ὁ γὰρ 4 ἕαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 47 ποιείτω" 
ὁ 4 ἄρα τετράγωνός ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ὃ A4 ξαυτὸν μὲν 
πολλαπλασιάσας τὸν 4, πεποίηκεν, τὸν ὃδ B πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς 
τὸν B, ὁ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ ὃ 4] τετράγωνός 
ἐστιν, ἀλλὰ καὶ ὃ D, οἵ 4, Γ ἄρα ὕμοιοι ἐπέπεδοί 
εἰσιν. τῶν 4, Dl ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει. 
καί ἐστιν ὡς o 4 πρὸς τὸν I, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 
Β' καὶ τῶν 4, Β ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπέκτει. 
ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπέπτῃ, 
ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν [οἵ] ἀριϑμοί: οἱ ἄρα 44, B ὅμοιοί 
εἰσιν ἐπίπεδοι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

γ΄. 

'E&v κύβος ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
ποιῇ τινα, ὁ γενίμενος κύβος ἔσται. 

Κύβος γαρ ἀριϑμὸς ὁ 44 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν B ποιείτω᾽ λέγω, ὅτι 0. B κύβος ἐστίν. 

Εἰλήφϑω γὰρ τοῦ Α' πλευρὰ ὃ D, καὶ ὃ Γ' ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν 24 ποιείτω. φανερὸν δή ἐστιν, 


—— 


8. εἰσι Vg. — 4. ἀριϑμοί) om. BVg. — 5. ἔστωσαν — 6: 
ποιείτω} δύο γὰρ ἀριϑμοὶ of A, B πολλαπλασιάσαντες (m. 9 B) 
ἀλλήλους τετράγωνον τὸν I' ποιείτωσαν Theon (ΒΥ 9). 9. 
$c: Vg. 4) βαρτὰ m. 1. μέν] om. g. 10. πεποίηκε Vg. 


- 
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II. 


Si duo numeri inter se multiplicantes quadratum 
effecerint, similes erunt aumeri plani. 

Sint duo numeri 4, B, ei 4 numerum B mulü- 
plicans numerum Γ΄’ quadratum efficiat. dico, 4, B 
similes esse numeros planos. 

nam sib 4 »« 4 — 2. itaque 7/ quadratus est. 
el quoniam 44 »« 4 — 4 ei 4 »« B — D, erit 


4 4: B — Δ. ΓΤΙΥΙΙ, 17]. et quoniam 
I—————ÀB «1 quadratus est, uerum eliam I nu- 
Di— — — ——34 meri Z4,l' similes plani sunt. itaque 
4i———— ——— . jnler 4, I' unus medius proportionalis 


interponitur [VIII, 18]. est autem 4:I' — 4:B. quare 
eliam inter 4, B unus medius proporlionalis interponi- 
tur [VIIT, 8]. sin inter duos numeros unus medius pro- 
portionalis interponitur, similes plani sunt numeri 
[VIII 20]. ergo .4, B similes plani sunt; quod erat 
demonstrandum. ] 


III. 


$i cubus numerus se ipsum multiplicans nume- 
rum aliquem effecerit, numerus productus cubus erit. 

Cubus enim numerus 44 se ipsum multiplicans B 
numerum efficiat. dico, B numerum cubum esse. 

sumatur enim Γ᾽ latus numeri 4, et sit ID'2« D'e 4. 


12. τόν] om. B. οὕτως ὁ B. τόν] om. B. 14. εἶσι V φ. 
Post ἐμπίπτει in Vo: ἀριϑμός; idem B m. 2. . 16. cow] 
corr. ex τόν g. ἀνάλογος V, sed corr. — 17. ἐὰν δέ — ἐμ- 
πίπτῃ) mg. m. 2 B, addito ἀριϑμός ante ἐάν. ἐμπέπτει B; 
et Vg, sed corr. m. 1. 18. oí] (prius) om. P. 19. ἐπέπεδοι] 
om. P. 26. 4] corr. ex B m. 1 P. 


σι 


10 


1ὅ 


20 


2b 
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ὅτι ὁ Γ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 44 πεποέηκεν. καὶ 
ἐπεὶ ὁ Γ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, ὃ 
Γ ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ μονάδας 
ἀλλὰ μὴν καὶ ἡ μονὰς τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν 
αὐτῷ μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν Γ, ὁ 
Γ πρὸς τὸν 4. πάλιν, ἐπεὶ ὁ Γ τὸν 4 πολλαπλα- 
σιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, ὃ 4 ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ Γ μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ y μονὰς τὸν Γ 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ μονὰς 
πρὸς τὸν Γ, ὃ 4 πρὸς τὸν 4. ἀλλ᾽ ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 
D, ὃ Γ πρὸς τὸν 4 καὶ ὡς ἄρα 7 μονὰς πρὸς τὸν 
I, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 4 καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν 4. τῆς 
ἄρα μονάδος καὶ τοῦ 4 ἀριϑμοῦ δύο μέσοι ἀνάλογον 
κατὰ τὸ συνεχὲς ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοὶ οἵ D, 4. πά- 
λιν, ἐπεὶ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίη- 
κεν, ὁ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ μονά- 
δας. μετρεῖ δὲ καὶ 9 μονὰς τὸν .4 κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ 
μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν Α͂, ὃ Α 
πρὸς τὸν B. τῆς δὲ μονάδος καὶ τοῦ 44 δύο μέσοι 
ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί: καὶ τῶν 4, B ἄρα 
δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριϑμοί. ἐὰν δὲ δύο 
ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν, ὁ δὲ πρῶ- 
τος κύβος 5, καὶ ὁ δεύτερος κύβος ἔσται. καί ἐστιν 
ὁ 4 κύβος" καὶ ὁ B ἄρα κύβος ἐστίν" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
δ΄. 
Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀριϑμὸν πολ- 


1, πεποίηκε Vg. 2. πεποίηκε V g. ὁ I'] postea in- 
sert. B. ὅ. τόν] om. B. οὕτως ὃ B. 6. τόν] (prius) om. B. 
7. 4| seq. ras. 1 litt. φ. 18. καὶ τοῦ] bis p, sed corr. 18. 
οὕτως ὁ B. 19. τόν] om. B. 20. ἀνάλωγον φ. ἀριϑμοὶ ἐμ- 
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λαπλασιάσας ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος κύβος 
ἔσται. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμος ὃ 4 κύβον ἀριϑμὸν τὸν Β 
πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω" λέγω, ὅτε ὃ Γ' κύβος 

ὅ ἐστίν. 

Ὁ γὰρ .4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 47 ποιείτω" 
ὁ 4 ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ὁ A4 ἑαυτὸν μὲν 
πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, τὸν ὃδ B πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α πρὸς 

10 τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ οἵ 4, Β 
κύβοι εἰσίν, ὅμοιοι στερεοί εἰσιν ol 4, B. τῶν A, B 
ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀρυιϑμοί: ὥστε 
καὶ τῶν 4, Γ δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριϑ- 
μοί. καί ἐστι κύβος ὁ 4 κύβος ἄρα καὶ ( Γ' ὅπερ 

16 ἔδει δεῖξαι. 

ε΄. 

Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς ἀριϑμόν τινα πολλα- 
πλασιάσας κύβον ποιῇ, καὶ ὃ πολλαπλασιασ- 
ϑεὶς κύβος ἔσται. 

20 ΑΚύβος γὰρ ἀριϑμος ὃ 4 ἀριϑμόν τινα τὸν B 
πολλαπλασιάσας κύβον τὸν Γ ποιείτω" λέγω, ὅτι ὃ Β 
κύβος ἐστίν. 

Ὁ γὰρ 4 éavtóv πολλαπλασιάσας τὸν 27 ποιείτω" 

» κύβος ἄρα ἐστίν ὁ 4. καὶ ἐπεὶ ὃ 4. ἑαυτὸν μὲν πολλα- 
οὔ πλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλαπλασιά- 
σας τὸν Γ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, 
ὃ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ οἵ 4, D κύβοι εἰσίν, 
ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. τῶν 4,, Γ ἄρα δύο μέσοι ἀνά- 
6. γὰρ 4] 4 γάρ ΒΥ͂φ. 7. “17 seq. ras. 1 litt. φ. ἐστί 


φ. 8. πεποίηκε Υφ. 10. τόν] bis om. B. 11. εἰσι 
V g. of 4, B] om. BVg. 183. τῶν] e corr. V. 14. 
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numerum aliquem effecerit£, numerus productus cu- 
bus erit. | 
'4 Cubus enim numerus 4 cubum 
| IB  r numerum B multiplicans efficiat I^ 
I— ————344 dico, I' cubum esse. 

sib enim 4 »« 4 — zl. 4 igitur cubus est [prop. 
III]. et quoniam 4 »« 4 — Z et 4 »« B — I, erit 
4:B-—.4:I [VIL 17]. et quoniam 4, B cubi sunt, 
4, B similes sunt solidi. itaque inter 4, B duo medii 
proportionales interponuntur numeri [VIIT, 19]. quare 
eliam inter 7/, I' duo medii proportionales interpo- 
nuntur numeri [VIIT, 8]. et cubus est 7f. ergo etiam 
I' cubus est [VIII, 23]; quod erat demonstrandum. 


V. 


Si cubus numerus numerum aliquem multiplicans 
1 y cubum effecerit, etiam numerus 
. 1β multiplicatus cubus erit. 
EM —ÀÀ4 Cubus enim numerus 74 nu- 
d merum aliquem B multiplicans 
cubum Γ᾽ efficiat. dico, etiam B cubum esse. 

nam sib 4 »« 4 -— . itaque 4) cubus est [prop. 
II] et quoniam 4 »€.4- 2 οἱ 4»«B-—IE, eni 
4:B—4:ID[VII, 17]. et quoniam Z, I' cubi sunt, 
similes sunt solidi itaque inter Ζ, I' duo medii 
proportionales interponuntur numeri [VIII, 19]. est 


ἐστιν P. — Prop. 5 in Vg bis scribitur, secundo loco (V4 9,) 
sine numero. τὸ $ δὶς ἐγράφη κατὰ λ:ήϑην τοῦ γραφέως 
V mg. 21. B] supra V,. T 4] in ras V;. 34. μέν] 
om. qg. 3. πεποίηκξ Vo V. q, .31. οὕτως ὁ V. Δ, 
I] eras. V. 28. ὅμοιοι οἵ φ. m "Vo Vs 95. 4, rj 
eras. V. 
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autem 7/:1'— 4: B. itaque etiam inter 44, B duo 
medii proportionales interponuntur numeri [VIII, 8]. 
et cubus est “4. ergo etiam B cubus est [VIII, 23]; 
quod erat demonstrandum. 


VI. 


Si numerus se ipsum multiplicans cubum effecerit, 
ei ipse cubus erit. 

Numerus enim 4 se ipsum multiplicans efficiat 
cubum B. dico, etiam 44 cubum esse. 

sib enim 4 »« B — I: iam quoniam 4 »« 4 — B 
4 οὗ 4 »« B — Γ, Γ cubus est. et quo- 
1— — —— B miam 4 »€ 4 — B, 4 numerum B se- 
! T cundum unitates suas metitur. uerum 
eliam unitas numerum .44 secundum unitates ipsius 
metitur. itaque 1:44 — 44: B. et quoniam 4»« B — I, 
B numerum I'secundum unitates numeri 44 metitur. 
uerum eliam unitas numerum 44 secundum unitates 
ipsius metitur. itaque 1:.4 — B:I. sed 
' 1: 4- 4: B. 
quare etiam 44: B — B: I: et quoniam B, I' cubi 
sunt, similes sunt solidi. itaque inter B, I' duo medii 
proportionales sunt numeri [VIIT, 19]. est autem 


sic Vg. 11. πεποίηκε V g. 18. ἐστί V g. ἑαυτὸν μέν 

ΒΥ͂φ. 14, πεποίηκε V g. ὁ Α ἄρα — 929: οὕτως ὃ 4 

πρὸς τὸν B] P, τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν 

Theon (BV 9). 22. B] in ras. FP. 23. καί} om. . BV. 
ó B] supra g. 24. εἰσι V φ. 26. B, I'] 4, 
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ἐστιν ὡς ὃ B πρὸς τὸν I, ὃ 4 πρὸς τὸν B. καὶ τῶν 
4, B ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν ἀρεϑμοί. καί 
ἐστι κίβος ὃ Β' κύβος ἄρα ἐστὶ καὶ ὃ .4* ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. ι 

b ζ΄. 

Ἐὰν σύνϑετος ἀριϑμὸς ἀριϑμόν τινα ποΐ- 
λαπλασιάσας ποιῇ τινα, Ó γενόμενος στερεὸς 
ἔσται. 

Σύνϑετος γὰρ ἀριϑμὸς Ó 4 ἀριϑμόν τινα τὸν B 

10 πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω λέγω, ὅτι ὁ D' στε- 
ρεός ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ 4 σύνϑετός ἐστιν, ὑπὸ ἀριϑμοῦ τι- 
νος μετρηϑήσεται. μετρείσϑω ὑπὸ τοῦ 4,, καὶ ὁσάκις 
ὁ 4 τὸν .4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ 

15 E. ἐπεὶ οὖν ὁ 4 τὸν A4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E 
μονάδας, ὁ E ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Α πε- 
ποίηκεν. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν D 
πεποίηκεν, ὁ δὲ Α' ἐστιν ὃ ἐκ τῶν 4, E, ὃ ἄρα ἐκ τῶν 
2, E τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν. ὁ D 

20 ἄρα στερεός ἐστιν, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἵ 4, E, B: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


η΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἕξῆς' 
ἀνάλογον ὦσιν. ὃ μὲν τρίτος ἀπὸ τῆς μονάδος 
26 τετράγωνος ἔσται καὶ οἱ ἕνα διαλείποντες, ὁ 
δὲ τέταρτος κύβος καὶ οἱ δύο διαλείποντες 


1. οὕτως ὁ 4 BVqg. 8. ἐστιν P. κύβος] (alt.) om. g. 
ἐστίν P. 1. ἐπεὶ ov» — 16: μονάδας} om. Vg. 16. πε- 
ποέηκε Vg. 18. ὁ] (alt) om. BVg. 19. Post πεποίηκεν 
add. p, VB mg. m. 2: καὶ (om. B) ὁ B ἄρα (ἔτι q) τὸν ἐκ τῶν 
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B:I'-—£4:B. quare eliam inter 44, B duo medii 
proportionales sunt [ὙΠ], 8]. et cubus est B. quare 
eliam 4 cubus est; quod erat demonstrandum. 


VII. 

Si compositus numerus numerum aliquem multi- 
plicans alium aliquem effecerit, numerus productus 
solidus erit. 

I— — —244 , Compositus enim numerus .4 
I——3áB numerum aliquem B mulüplicans 
—— — — —ÓI mqmumerüm I' efficiat. dico, nume- 
4c—i E ! — rum JI" solidum esse. 

nam quoniam 4 compositus est, numerus aliquis 
eum melietur. meliatur numerus 47, οὐ quoties 2 
numerum .4 melitur, toi unitates sint in E. iam 
quoniam 4, numerum 4 secundum unitates numeri 
E melitur, erit E »« 4 — 4 [VII def. 15]. et quo- 
niam 4 »« B — Γ, ei 4 — 4 »« E, erii 

4 x Ex B-I:. 
ergo I'solidus est, latera autem eius sunt 47, E, B; 
quod erat demonstrandum. 


VIII. . 


Si quotlibet numeri inde ab unitate deinceps pro- 
portionales sunt, tertius ab unitate quadratus erit et 


1 Nam 4:2—2:y —y:B, siue (VII, 13) 
B:y-—y:zx-—i: 
tum ἃ. VIII, 23. 


4, E πολλαπλασιάσας τὸν A (τὸν A om. B) τὸν Γ' πεποίηκεν. 
20. ἐστι V ,4]e cor. V. ΕἸ om. B. 26. ἔσται] ἐστι 
BV g. δ] πάντες, 0 ΒΥ͂φ. 
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item, qui!) uno loco distant, quartus autem cubus et 
item omnes, quicunque duobus locis distant, septi- 
mus uero simul et cubus οὐ quadratus et item, qui 
quinque locis distant. 

Sint quotlibe& numeri inde ab unitate deinceps 


ΑΙ proportionales 4, B, Γ, 4, E, 
Bi—————Àá4 Z. dico, tertium ab unitate B 
T!— — — —4 quadratum esse et item omnes, 
A ——————À quicunque uno loco distent, quar- 
E———— —.., ium autem I' cubum et item 


.1π-- — — ———24 omnes, quieunque duobus locis 

distent, septimum uero Z si- 
mul et cubum et quadratum et item omnes, qui- 
eunque quinque locis distent. nam quoniam est 
1:.4 — 4: B, unitas numerum 4 et 4 numerum B 
aequaliter metitur [VII def. 20]. sed unitas numerum 
Α΄ secundum unitates ipsius melitur. quare eliam 4 
numerum JB secundum unitates numeri 44 metitur. 
itaque [VII def. 15] 4 »« 4 — B. ergo B quadratus 
est. ei quoniam B, I, 2] deinceps proportionales sunt, 
et B quadratus est, etiam 7/7 quadratus est [VIII, 22]. 
eadem de causa etiam Z quadratus est, similiter 
demonstrabimus, etiam omnes, quicunque uno loco 
distent, quadratos esse. iam dico, quartum ab unmi- 
tate I' cubum esse et item omnes, quicunque duobus 
locis distent. nam quoniam est 1: 4 — Β: Γ, uni- 
tas numerum 44 et B numerum I' aequaliter metitur. 


1) Cum πάντες post διαλείποντες fÍacilime  intercidere 
potuerit, nec in hoc uocabulo uel omittendo uel ponendo con- 
stans sib. codicum P et Theoninorum consensus aut dissensus, 
fortasse πάντες ubique recipiendum. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 23 


Θι 


20 


25 
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δεικται" λέγω [δή], ὅτι καὶ οἷ λοιποὶ πάντες τετράγω- 
voí εἰσιν. ἐπεὶ γὰρ οἵ 4, B, I ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, 
καί ἐστιν ὁ 4 τετράγωνος, καὶ ὃ Γ [ἄρα] τετράγωνος 
ἐστιν. πάλιν, ἐπεὶ [καὶ] οἱ B, DI, 4] ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν, καί ἐστιν ὁ B τετράγωνος, καὶ ὃ 4 [ἄρα] τε- 
τράγωνός ἐστιν. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οἵ λοι- 
aol πάντες τετράγωνοί εἰσιν. 

᾿Δλλὰ δὴ ἔστω ὁ 4 κύβος" λέγω, ὅτι καὶ οἵ λοι- 
ποὶ πάντες κύβοι εἰσίν. 

Ὅτι μὲν οὖν ὁ τέταρτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Γ΄ κύ- 
Boc ἐστὶ καὶ οἵ δύο διαλείποντες πάντες, δέδεικται" 
λέγω [δή], ὅτι καὶ of λοιποὶ πάντες κύβοι εἰσίν. ἐπεὶ 
γάρ ἐστιν ὡς ἢ μονὰς πρὸς τὸν .4, οὕτως ὃ 4 πρὸς 
τὸν B, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν Α μετρεῖ καὶ ὃ Α τὸν 


5 B. ἡ δὲ μονὰς τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μο- 


νάδαξ᾽ καὶ ὁ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ 
μονάδας᾽ ὁ Α ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν B 
πεποίηκεν. καί ἐστιν ὃ 4 κύβος. ἐὰν δὲ κύβος ἀριϑ- 
μὸς ἑαυτὲν πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος 
κύβος ἐστίν. καὶ ὃ B ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ τέσ- 
σαρὲες ἀριϑμοὶ οἵ 4. B, Γ, 4 ἕξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, 
καί ἐστιν ὃ 4 κύβος, καὶ ὁ 4 ἄρα κύβος ἐστίν. δια 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ E κύβος ἐστίν, καὶ ὁμοίως οἷ λοι- 
ποὶ πάντες κύβοι εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


L . 


Eav ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ [££] 


1. δή] om. P. 2. εἰσιν] (alt.) εἰσι Vg. 8. τετράγωνος" 
καὶ ὁ I'&o«] mg. p. ἄρα] om. P. 4. ἐστίν] P et V sed v 
delet.;écz( g. καί] οἴη. Ρ. ὄ. εἰσιν] -»ν delet. V. — zf]eras. V. 
ἄρα] om. P. 19. δὴ] om. P. 16. B] B μετρεῖ Vp. ἐν) 
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nam quoniam 4, B, I' deinceps proportionales sunt, et 4 
quadratus est, etiam I' quadratus est [VIIT, 22). rur- 
sus quoniam B, I, 4 deinceps proportionales sunt, et 
B quadratus est, eliam “7 quadratus est [VIII, 22]. 
similiter demonstrabimus, etiam reliquos omnes qua- 
dratos esse. 

at rursus 44 cubus sit. dico, etiam reliquos omnes 
cubos esse. | 

quartum quidem ab unitate Γ΄ cubum esse et item 
omnes, qui duobus locis distent, demonstratum est 
[prop. VIIT. dico, etiam reliquos omnes cubos esse. 

nam quoniam est 1 : 4 — 44: B, unitas numerum 4 
el 4 numerum B aequaliter metitur. unitas autem 
numerum 4 secundum unitates ipsius metitur. quare 
eliam 44 numerum B secundum unitates suas metitur. 
ilaque 4 »« 4 — B. οὐ 4 cubus est. sin cubus nu- 
merus se ipsum multipleans numerum aliquem effi- 
ei, numerus productus cubus est [prop. III] ergo 
etiam B cubus est. et quoniam quattuor numeri 4, 
B, I; 4 deinceps proportionales sunt, et 44 cubus est, 
eliam z/ cubus est (VIII, 28]. eadem de causa etiam 
E cubus est, et similiter reliqui omnes cubi sunt; 
quod erat demonstrandum. 


X. 


$i quotlibet numeri &b unitate deinceps proportio- 


ἐν τῷ Υφ. 16. καὶ ὁ 4 — 17: μονάδας) mg. m. 1 P. 
16. αὑτῷ M: Supra scr. αὐτῷ V; τῷ αὐτῷ φ. 18. πεποίηκε 
V g. ὡς ὁ P, sed corr. m. 1. — 20. écv/ Vg. καὶ ὁ 
B ἄρα vido ἐστίν] om. P. ἐστί Vg. — 21. εἰσι Vo. —22. 
ei] (alt.) ἐστί Vg. — 28. ἐστί Vg. — 24. ὅπερ] 0- in ras. g. 
26. εξῆς ] om. P. 
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nales sunt, et unitati proximus quadratus non est, ne 
alius quidem ullus quadratus erit praeter tertium ab 
unitate et omnes, quicunque uno loco distant. et si 
unitati proximus cubus non est, ne alius quidem ullus 
cubus erit praeter quartum ab unitate et omnes, qui- 
cunque duobus locis distant. 

Sint quotlibet numeri ab 


4i | . . . 
B unitate deinceps proportiona- 
| r les 4, B, I, 4, E, Z, et uni- 
| | tati proximus .4 quadratus 
ι------ 4,4 e e e . 
E ne Sit. dico, ne alium qui- 
l 


EA dem ullum quadratum esse 
praeter terlium ab unitate. 

nam si fieri potest, I' quadratus sit. est autem 
etiam B quadratus [prop. VIII] itaque B, I' inter se : 
rationem habent, quam quadratus numerus ad quadra- 
ium numerum. et est B:I'—.:B. itaque 4, B 
inter se rationem habent, quam quadratus numerus 
δὰ quadratum numerum. quare 44, B similes plani 
sunt [VIII, 26].") et B quadratus est. itaque etiam .4 
quadratus est. quod est contra hypothesim. ergo Γ 
quadratus non est. similiter demonstrabimus, ne alium 
quidem ullum quadratum esse praeter tertium ab uni- 
tate, eb. quicunque uno loco distent. 
at 44 cubus ne sit. dico, ne alium quidem ullum 


1) Fortasse lin. 14: of B, I'— 16: ἀριϑμόν et lin. 19: 
ὥστε — εἰσίν spuria sunt. poterat enim uti VIII, 24 melius 
quam VIII, 26 conuersa; cfr. p. 860, 7. 
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cubum esse praeter quartum ab unitate, et quicunque 
duobus locis distent. 

nam si fieri potest, sib 4/ cubus. est aulem etiam 
I'cubus [prop. VIIT]; quartus enim est ab unitate. et 
I:4 —B:I. quareetiam B ad I' rationem habet, quam 
cubus ad cubum. et I'cubus est. itaque etiam B cubus 
est [VII, 13. VIII, 25]. et quoniam est 1 : 4 — 4: B, 
et unitas numerum 44 secundum unitates ipsius meti- 
tur, etiam 4 numerum B secundum unitates suas me- 
litur. itaque erit 4 »« 44 — B. sin numerus se ipsum 
multiplicans cubum effecerit, et ipse cubus erit [prop. 
VI]. itaque 44 cubus est; quod est contra hypothesim. 
ergo 4 cubus non est. similiter demonstrabimus, ne 
alium quidem ullum cubum esse praeter quartum ab 
unitate, eb quicunque duobus locis distent; quod erat 
demonstrandum. 


XI. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt 
ab unitate, minor maiorem secundum aliquem eorum 
metitur, qui inter numeros proportionales exstant. 

Sint quotlibet numeri ab unitate 4 deinceps pro- 
porüonales B, I, 2, E. dico, ex numeris B, I, 2, E 
minimum B numerum E secundum aliquem numero- 
rum I, 4 metri. 

nam quoniam est 4: B — 24: E, 44 unitas nume- 


τόν] om. B. ovrog ὁ B. 14. καῶ supra m. 1 P. 15. 
οὐδέ Vg. 20. ἐλάσσων P. 98. ὁποιοιοῦν P; corr. m. rec. 
94. B, ΓῚ (prius) inras. g. 36. ἐλάσσων Theon (BVg). ὁ] 
e corr. V. 


b 
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ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ 4 τὸν E* ἐναλλὰξ ἄρα ἰσάκις 
d 4 μονὰς τὸν 4 μετρεῖ καὶ ὁ B τὸν E. ἡ δὲ Α 
μονὰς τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" καὶ 
ὃ Β ἄρα τὸν Ε μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας" 
ὥστε ὁ ἐλάσσων ὁ B τὸν μείξονα τὸν Εἰ μετρεῖ κατά 
τινα ἀριϑμὸν τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνάλογον ἀριϑ- 
μοῖς. 
Πόρισμα. 

Καὶ φανερόν, ὅτι ἣν ἔχει τάξιν ὃ μετρῶν ἀπὸ 
μονάδος, τὴν αὐτὴν ἔχει καὶ ὃ xa0' ὃν μετρεῖ ἀπὸ 
τοῦ μετρουμένου ἐπὶ τὸ πρὸ αὐτοῦ. --- ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον ὦσιν, ὑφ᾽ ὅσων ἂν ὃ ἔσχατος πρώ- 
τῶν ἀριϑμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ 
ὁ παρὰ τὴν μονάδα μετρηϑήσεται. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ 
ἀνάλογον ol A4, B, Γ, 4 λέγω, ὅτι ὑφ᾽ ὅσων ἂν ὁ 
4 πρώτων ἀριϑμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ 
ὁ A μετρηϑήσεται. 

Μετρείσϑω γὰρ ὁ 4 ὑπό τινος πρώτου ἀριϑμοῦ 
τοῦ E" λέγω, ὅτι ὃ E τὸν 44 μετρεῖ. μὴ γάρ᾽ καί 
ἐστιν ὁ Ε πρῶτος, ἅπας δὲ πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς 


2. δὲ 4] δέ φ. 4. τῷ 4] αὐτῷ φ. 8. πόρισμα -- 11: 
πρὸ αὐτοῦ} om. Theon (ΒΥ 9). 8. πόρισμα] om. P. 11. 
ἐπὶ τό] gcripsi; κατὰ τόν P. αὐτοῦ] scripsi; αὐτοῦ ὡς τὸν 
4 P. 14. δσων corr. ex ὧν m. rec. P. 15. μετρεῖται 
B V g. 17. ὁσοιδηποτοῦν BV 9. 18. ὑπὸ ὅσω P, v add. 
m. rec. 19. μετρεῖται Vg. 22. τόν] καὶ τόν Vo et, vti 
uidetur, B m. rec. μὴ yàg μετρείτω ὃ E τὸν Α Theon 
(BV 9). 
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ilaque E, 44 inter se primi sunt. et quoniam E nu- 
merum Z/ melitur, eum secundum Z metliatur. itaque 
ΕἘ»«Ζ -Ξ 4. rursus quoniam 44 numerum 4, secun- 
dum unitates numeri I' metitur!), erit 4 »« I' — 4 
uerum E »«Z «eZ. itaque 4»« I'— E»«Z. ita- 
que 4: E — Z:I'[VII, 19]. uerum 4A, E primi, primi 
aulem etiam minimi [VII, 21], minimi autem eos, qui 
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur [VII, 
20], praecedens praecedentem et sequens sequentem. 
itaque E numerum I' metitur. metiatur eum secun- 
dum H. itaque E2« H — I: uerum propter propo- 
silionem praecedentem etiam 4 »« B — Γ [prop. XI 
coroll] itaque 4 »« B — Ε»« H. quare 
A: E-— H:B [VII, 19]. 
uerum 4, E primi, primi autem etiam minimi (VII, 21], 
minimi autem numeri eos, qui eandem rationem habent, 
aequaliter metiuntur [ὙΠ], 20], praecedens praeceden- 
lem et sequens sequentem. itaque E numerum B me- 
litur. metiatur eum secundum €. itaque E»« 9 — B. 
uerum etiam 44 »« 4 — B [prop. VIII]. itaque 
E» 09 4. 

ilaque E:.4-— 4:06 [VII, 19]. uerum 4, E primi 
sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], minimi 
aulem eos, qui eandem ralionem habent, aequaliter 


—— .-. 


1) Ex coroll. prop. XI, quod omnino necessarium est ad 
definiendum, secundum quotum quisque numerum alium quem- 
piam metiatur. 


--.......«ὕ.»ὄ —— P — a— — ÀÀ € IER PH t me sam E E a m e aa Rn 


ἡγούμενον φ, Sed corr. τὸν ἡγούμενον] mg. φ. 18. αὖ- 
τῷ V, sed corr. 20. τόν] in ras. g. 246. ὁ ἄρα] ἔστιν 
ἄρα ὁ Yo. 26. Oo, E Β. ἐστί) om. Vg. 927. E, AP. 98. 
ἔχοντας αὐτοῖς Theon (B V 9). 


σι 


10 


1ὅ 


20 
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τὸν ἡγούμενον καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον μετρεῖ 
ἄρα ὃ E τὸν A4 ὡς ἡγούμενος ἡγούμενον. ἀλλὰ μὴν 
καὶ οὐ μετρεῖ ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οἵ Ε, 4 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. σύνθετοι ἄρα. οἱ ὃὲ 
σύνϑετοι ὑπὸ [πρώτου] ἀριϑμοῦ τινος μετροῦνται. 
καὶ ἐπεὶ ὁ E πρῶτος ὑπόκειται, ὁ δὲ πρῶτος vx 
ἑτέρου ἀριϑμοῦ οὐ μετρεῖται ἢ ὑφ᾽ ἑαυτοῦ, ó E ἄρα 
τοὺς .4, E μετρεῖ" ὥστε ὃ E τὸν 4 μετρεῖ. μετρεῖ 
ὃὲ καὶ τὸν 4f: ὃ E ἄρα τοὺς 4, 4 μετρεῖ. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι ὑφ’ ὅσων ἂν ὁ 4 πρώτων ἀριϑ- 
μῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ ὁ 44 μετρηϑήσε- 
ται ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιγ΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον ὦσιν, ὃ δὲ μετὰ τὴν μονάδα πρῶ- 
τος ῇ, ὃ μέγιστος ὑπ᾽ οὐδενὸς [ἄλλου] μετρη- 
ϑήσεται παρὲξ τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνά- 
λογον ἀριϑμοῖς. 

Ἔστωσαν ἀπὸ uova- 
δος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἀνάλογον οἵ A, B, 
d LL 9 T; 4, ὃ δὲ μετὰ τὴν po- 

B vddn ὁ 4 πρῶτος ἔστω" 
λέγω, ὅτι ὁ μέγιστος αὐτῶν ὁ 4] vx οὐδενὸς ἄλλου 
μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν 4, B,I. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, μετρείσϑω ὑπὸ τοῦ Ε, καὶ ὃ Ε 


μ-----ἰα Ei 
iB ------.-.Ὀ.---:Ζ2 


2. ὧς] ὡς ὁ φ. τὸν ἡγούμενον ΒΥῳφ. 8. 4, E B. 4. εἰσί 
Vo. ἄρα’ οἵ δὲ σύνϑετοι) mg. S. ὅ. πρώτου] om. P. Post 
μετροῦνται add. V mg. m. 2: oí 4, E ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸς 
ἀριϑμοῦ μετροῦνται: idem B mg. m. 2. 6. καὶ ἐπεί — 7: 
ἑαυτοῦ ] m. 2 V. 7. μετρῆται P, corr. m. rec. 8. Post 
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metiuntur [VII, 20], praecedens praecedentem et se- 
quens sequentem. itaque E numerum 4 metitur, ut 
praecedens praecedentem. uerum etiam non metitur; 
quod fieri non potest. itaque E, 44 inter se primi non 
gunt. ergo compositi. compositos autem numerus ali- 
quis metitur [VII def. 14]. οὐ quoniam suppositum 
est, E primum esse, primum autem nullus alius nu- 
merus metitur praeter ipsum [VII def. 11], E nume- 
ros 44, E metitur quare E numerum 44 metitur. ue- 
rum etiam 4, numerum metitur!) ergo E numeros 
-4, 44 metitur. similiter demonstrabimus, quicunque . 
primi numeri numerum Z/ meliantur, eosdem etiam 
numerum 4 mensuros esse; quod erat demonstrandum. 


XIII. 


Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio- 
nales sunt, et unitati proximus primus est, maximum 
nullus metietur numerus praeter eos, qui inter pro- 
portionales exstant. 

Sint quotlibet numeri ab unitate deinceps propor- 
lionales 44, B, I, 47, et unitati proximus 47 primus 
sit. dico, maximum eorum 47 nullos alios mensuros 
esse praeter 4, B, I. 

nam si fieri potest, metiatur numerus E, neu E 


1) Propter expositionis genus (p. 362, 22) uerba lin. 8: 
μετρεὲ δὲ καὶ — 9: μετρεῖ superuacua sunt, et fortasse sub- 


ditiua. 


ὥστε add. καί in ras B. 9. καί] BUpr& φ. 4] (alt.) in 
ras. V. 11. μετρεῖται Vg. — 10, ἄλλου] om. P. 
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ull numerorum 4, B, I' aequalis sit. manifestum est 
igitur, E primum non esse. nam si E primus est et 
numerum Z/ metitur, etiam numerum 4 metietur [prop. 
XII], qui primus est, quamquam ei aequalis non est; 
quod fieri non potest. itaque E primus non est. com- 
positus igitur. quemuis autem numerum compositum 
primus aliqus numerus metitur [VII, 32). itaque 
: numerum E primus aliquis numerus metitur. dico, 
nulum alium E numerum metiri praeter 54. nam 
si alius numerum E metitur, E autem numerum 
4 metitur, ille quoque numerum 2 metietur. quare 
eiiam numerum .;4 melietur, qui primus ést [prop. 
XII], quamquam ei aequalis non est!); quod fieri 
non potest. itaque 44 numerum Z metitur. et quo- 
niam E numerum 47 metitur, secundum Z metia- 
iur. dico, Z nulli numerorum 4A, B, I' aequalem esse. 
nam si Z alicui numerorum 4, B, I' aequalis est, et 
numerum 4, secundum E metitur, eliam aliquis nu- 
merorum 4, B, I' numerum zf secundum E metitur. 
uerum quiuis numerorum 4, B, I' numerum 4 secun- 
dum aliquem numerorum 44, B, I' metitur [prop. XI]. 
quare E alicui numerorum 4, B, I' aequalis est; quod 
est contra hypothesim. ergo Z nulli numerorum 4, 
B, I' aequalis est. similiter demonstrabimus, nume- 
rum 4 numerum Z metiri, rursus denjonsirantes, nu- 
merum Z primum non esse. nam si primus est et 
numerum Z/ metitur, eliam .4 metietur [prop. XII], 
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod 


1) Nam si numerus numeros E, 41 metiens alicui numero- 
rum 4, B, I'aequalis esset, constaret propositum. idem de 
p. 370, 8 dicendum. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 94 
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fieri non potest. ergo Z primus non est. compositus 
igitur. quemuis autem numerum compositum primus 
aliquis numerus metitur [VII, 32]. itaque numerum 
Z primus aliquis numerus metitur. dico, nullum alium 
eum metiri praeter 4. nam si alius numerus primus 
numerum Z melitur, οὗ Z numerum 4/1 metitur, ille 
quoque numerum 47 metietur. quare etiam numerum 
4 melietur [prop. XII], qui primus est, quamquam 
ei aequalis non est; quod fieri non potest. ergo 4 
numerum Z metitur. et quoniam E numerum 4f se- 
cundum Z metitur, erit E »« Z — 7. uerum etiam 
AxI-—32Zi[prop XI] itaque 4»« I' — E»«Z. 
ilaque 4: E — Z:I'[VII, 19]. uerum 4 numerum E 
metitur. itaque etiam Z numerum Γ΄ metitur. me- 
tiatur secundum H. similiter demonstrabimus, nume- 
rum H nulli numerorum 44, B aequalem esse, et nu- 
merum ;4 eum metir. et quoniam Z numerum I' 
secundum H melitur, erit Z 2« H — I: uerum etiam 
A»«B-—I [prop XI]. itaque 4»« B — Z»«H. 
quare 4:Z — H: B [VII, 19]. uerum 44 numerum 
Z metitur. itaque etiam H numerum B metitur. me- 
liatur secundum O. similiter demonstrabimus, nume- 
rum 6 numero .4 aequalem non esse. et quoniam 
H numerum B secundum O metitur, erit 
H »« 0 — B. 


ilit. p. 12. ἐστί P. 15. μετρεῖ] insert. m. 2 B. 16. 
οὐδετέρῳ Theon (BV) 21. ἐστίν 29. 4] in ras. V. 
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λαπλασιάσας τὸν B memo(qxsv: ὃ ἄρα ὑπὸ Θ, H ἴσος 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ .4 τετραγώνῳ. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 8 
πρὸς τὸν 4, ὁ Α πρὸς τὸν H. μετρεῖ δὲ ὃ 4 τὸν 
H: μετρεῖ ἄρα xol 0 Θ τὸν Α πρῶτον ὄντα μὴ ὧν 
αὐτῷ ὁ αὐτός" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ «Qc ὃ μέγιστος 
ὁ 4 ὑπὸ ἑτέρου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν 
A, B, I* ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιδ΄. 

Ἐὰν ἐλάχιστος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτων ἀριϑ- 
μῶν μετρῆται, ὑπ’ οὐδενὸς ἄλλου πρώτου ἀριϑ- 
pov μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν ἐξ ἀρχῆς με- 
τρούντων. 

Ἐλάχιστος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ .4 ὑπὸ πρώτων ἀριϑ- 
μῶν τῶν B, I, 4 μετρείσϑω᾽ λέγω, ὅτι ὃ Α' ὑπ᾽ οὐ- 
δενὸς ἄλλου πρώτου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ 
τῶν B, T, 4. 

Ei γὰρ δυνατόν, μετρείσϑω ὑπὸ πρώτου τοῦ E, 
καὶ o E μηδενὶ τῶν Β, Γ, 4 ἔστω ὁ αὐτός. καὶ 
ἐπεὶ ὃ E τὸν A μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Z 
ὁ E ἄρα τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν Α΄ πεποίηκεν. 
καὶ μετρεῖται ὃ Α΄ ὑπὸ πρώτων ἀριϑμῶν τῶν B, T, 
4. ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσί τινα, τὸν δὲ γενόμενον ἐξ αὐτῶν μετρῇ 
τις πρῶτος ἀριϑμός, καὶ ἕνα τῶν ἐξ ἀρχῆς μετρήσει" 
oí B, Γ, 4 ἄρα ἕνα τῶν E,Z μετρήσουσιν. τὸν 


1. ὑπό] ἐκ τῶν Theon (BVg). 8. ] (prius) supra m. 1 P. 
4. τὸν 4] τὸν τὸν 4 q, sed corr. 7. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. B 


10. πρώτου] om. B. 14. B] post ras. 1 litt. V. 15. πα- 
ρέξ] in hoc uocabulo incipit aris. 2344 fol. 166 (q). 19. 
καὶ κατά Vg, καί del. V. 20. ἄρα τὸν Z] insert. m. 1 E. 


πεποίηκε V gq. 21. ὑπό] ὑπὸ τῶν P. 22. πολυπλασιά- 


ELEMENTORUM LIBER IX. 918 


uerum etiam 44 »« 4 — B [prop. VIII] itaque 
0 »« H — 4)» 4. 


quare erit [VIT, 19] 0: 4 — 4: H. uerum 44 nume- 
rum H metitur. quare etiam Θ᾽ numerum .4 metitur, 
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod 
absurdum est. ergo maximum 47 nullus alius nume- 
rus metietur praeter!) 44, B, I';; quod erat demon- 
strandum. 


XIV. 


Si primi aliqui numeri numerum quendam mini- 
mum meliuntur, nullus alius primus numerus eum 
metietlur praeter eos, qui ab initio metiuntur. 

Nam primi numeri B, Γ, 4] numerum 4 mini- 
mum metiantur, dico, nullum alium primum nume- 
rum “1 numerum mensurum esse praeter B, D 4. 

nam si fieri potest, metiatur primus numerus E, 

4 I—4B neue E ulli numerorum B, Γ, Z4 
IE — i——ÓI' — aequalis sit. et quoniam E nu- 
I—342Z | id merum 44 metitur, secundum Z 
meltiatur. ilaque E »« Z — 4. et numerum 44 primi nu- 
meri B, I, 4 metiuntur. sin duo numeri inter se multi- 
plicantes numerum aliquem efficiunt, e& numerum ex 
iis productum primus aliquis numerus melitur, eliam 
unum eorum, qui ab initio sumpti sunt, metietur 
[VIT, 30]. itaque B, I, 4 alterutrum numerorum E, 


1) Ili autem metiuntur propter prop. XI. 


——————— —— — M — .... .... e ——— À c Ó—— 


σαντες q. 2328. μετρεῖ q. 25. 4] m. 2 V. τῶν] corr. ex 
τῶ V. μετρήσουσι P V φα. 
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τῶν 4Ε, EZ πρῶτός ἐστιν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ 4E 
πρὸς τὸν ΕΖ πρῶτος ἐστιν o 42. 4E ἄρα πρὸς 
τὸν ΕΖ πρῶτοί εἰσιν. ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πρός τινα 
ἀριϑμὸν πρῶτοι ὦσιν, καὶ ὁ ἐξ αὐτῶν γενόμενος 
πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτός ἐστιν᾽ ὥστε ὁ ἐκ τῶν ZA, 
4 E πρὸς τὸν ΕΖ πρῶτός ἐστιν ὥστε καὶ ὃ ἐκ τῶν 
Z4, 4E πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτός ἐστιν. [ἐὰν 
γὰρ δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν. ὁ i 
τοῦ ἑνὸς αὐτῶν γενόμενος πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτῦς 
ἐστιν]. ἀλλ᾽’ ὁ ἐκ τῶν Z4, AE ὁ ἀπὸ τοῦ LE ἐστι 
μετὰ τοῦ ἐκ τῶν 4Ε, EZ: ὁ ἄρα ἀπὸ τοῦ 41 E μετὰ 
τοῦ ἐκ τῶν 4Ε, ΕΖ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ EZ modo; 
ἐστιν. καί ἐστιν ὁ μὲν ἀπὸ τοῦ 4E ὃ 4, ὁ δὲ ἐκ 
τῶν 4Ε, ΕΖ ὁ B, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ ΕΖ ὁ I^ οἵ 4.8 
ἄρα συντεθέντες πρὸς τὸν Γ πρῶτοί εἰσιν. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οἱ B, Γ πρὸς τὸν .4 πρῶτοί 
εἰσιν. λέγω δή, ὅτι καὶ οἵ 4, Γ πρὸς τὸν B πρῶτοί 
εἰσιν. ἐπεὶ γὰρ ὁ 42 πρὸς ἕκάτερον τῶν 21 E, EZ 
πρῶτός ἐστιν, καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ 41 πρὸς τὲν ἐκ τῶν 
ΖΕ. ΕΖ πρῶτός ἐστιν. ἀλλὰ τῷ ἀπὸ τοῦ 412 ἴσοι 
εἰσὶν οἱ ἀπὸ τῶν 4E, ΕΖ μετὰ τοῦ δὶς ἐκ τῶν AE, 
EZ: καὶ οἱ ἀπὸ τῶν 4E, ΕΖ ἄρα μετὰ τοῦ δὶς 
ὑπὸ τῶν 4Ε, ΕΖ πρὸς τὸν ὑπὸ τῶν 4E, EZ πρώ-. 
τοί [εἰσι]. διελόντι οὗ ἀπὸ τῶν 4 Ε, ΕΖ μετὰ τοῦ 


2. πρῶτοί εἰσι πρὸς τὸν EZVqg. πρὸς τὸν ΕΖ] om. B. 8. 
εἶσι q. ἐὰν δέ — 5: πρῶτός ἐστιν] om. Theon(BVgq). ὅ. ὥστε] 
καί Theon (BVgq). Z4] 4Zwq etin ras. V. 6. 4E ἄρα 
Theon (BVgq). 6θ. ὥστε καί — T: πρῶτός ἐστίν om. Theon 
(B V oq). 8. yao] δέ Theon (BV 9q). x]. ἀπό Theon 
(B V 9q). 10. ἐστιν} add. Theon: ὥστε ὃ ἐκ τῶν ΖΩ͂, AE 
καὶ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτός ἐστιν (ΒΥ φᾳ). ἀλλώ P. 
ἐστιν PV g. 11. éx] ὑπό ἃ et supra scr. m. 9 V ὁ 
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4E, EZ primus est. uerum etiam ΖΕ ad ΕΖ pri- 
mus est. itaque Z/Z, 4E ad EZ primi sunt. sin 
duo numeri ad numerum aliquem primi sunt, etiam 
numerus ex iis productus ad reliquum primus est 
[VII, 24]. quare Zz »« ZE ad EZ primus est. 
quare etiam Z 4 »« 4E ad EZ? primus est [VII, 25]. 
uerum ZZ »« ZE — ZE? -- ZAE »« EZ [Il, 3]. 
ilaque 4E? -- 4E »« EZ ad EZ? primus est. et 
ΖΔΕ") — A, AE EZ — B, EZ? — I. itaque 
4A -- B ad I' primi sunt. similiter demonsirabimus, 
etiam B -]- Γ ad 4 primos esse. iam 6100, etiam 
4 -Ἡ Γ δὰ B primosesse. nam quoniam Z/Z ad utrum- 
que ZE, EZ primus est, eliam ZZ? ad ΖΕ». EZ 
primus est [VII, 25]. uerum [II, 4] 

2423 — AE? -- ΕΖ" - 24E»« EZ. quare etiam 
erit 4E! -- EZ? -24E »« EZ ad AE EZ pri- 
mus. subtrahendo ΖΕ" EZ? J- AE »« EZ ad 


1) Lin. 7: ἐάν — 10: ἐστιν suspecta sunt, quia praepostere 
causam subiiciunt; praeterea iis deletis id quoque adipiscimur, 
ut origo scripturae Theonis facilius explicari possit. 


ἄρα — 19: 4E, EZ] m. 2 B. 19. τῶν] corr. ex τοῦ g. 
18. ἐστιν} (prius) ἐστι V gq; seq. in g: καί ἐστι, sed delet. 
17. εἰσι V φ. λέγω — 18: εἰσιν] om. q. 19. καί] August; 
ὥστε καὶ PBVg; ὁ ἀπὸ τοῦ 4Z ἐστιν ὁ KE ὁ δὲ ὑπὸ τῶν 
4E, EZ 0 5 ὥστε καίᾳ. ἐκ] P; ὑπό Theon (ΒΥ φᾳ). 21 
ἐκ] P; ὑπό Theon (ΒΥ͂ φᾳ). 229. καὶ of] καὶ ὁ q; of ἄρα 
φ οὗ eraso x. V. ἄρα μετά — 38: τὸν ὑπὸ τῶν 4E, EZ 
m. 9 B. 22. ἄρα] om. Vg. 2428. ὑπ6] ἐκ Βα! ὑπὸ τὰν] 
ὑπὸ Bq. πρῶτός ἐστιν α. 94. il om. P. oí] ὁ Βα. 


τ 


380 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ 9". 


Aoyov, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς &AAT- 
λους ὦσιν, οὐκ ἔσται ὡς ὁ πρῶτος πρὸς τὸν 
δεύτερον, οὕτως ὃ ἔσχατος πρὸς ἄλλον τινά. 

Ἔστωσαν ὁσοιδηποτοῦν dgiOuol ξξῆς ἀνάλογον 
oí 4, B, D, 4, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, 4 πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους ἔστωσαν λέγω, ὅτι οὐκ ἔστιν ὡς ὁ 
4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 2 πρὸς ἄλλον τινά. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, ot 
τῶς ὁ 24 πρὸς τὸν E" ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 
πρὸς τὸν 414, ὁ B πρὸς τὸν E. οἵ δὲ 4, 4 πρῶτοι, 
οἵ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοε ἀριϑμοὶ 
μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις O τε 
ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ÉmO- 
μενον. μετρεῖ. ἄρα ὃ .4 τὸν B. καί ἐστιν ὡς o 4 
πρὸς τὸν B, ὃ B πρὸς τὸν I. καὶ ὁ B ἄρα τὸν T 
μετρεῖ᾽ ὥστε καὶ ὁ Α vov Γ μετρεῖ. καὶ ἐπεί ἐστιν 
ὡς ὃ B προς τον Γ, ὃ Γ᾿ προς τον Z1, μετρεῖ δὲ ὁ 
B vov Γ, μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ Γ τὸν 4. ἀλλ᾽ ὃ A 
rov Γ ἐμέτρει" ὥστε ὃ Α καὶ τὸν 4 μετρεῖ. μετρεῖ 
0b καὶ ἑαυτόν. ὃ Α ἄρα τοὺς 4, 4 μετρεῖ πρώτους 
ὄντας προς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ἔσται ὡς ὁ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ 2 προς ἄλλον 
τινά" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

νη΄. 
Z4vo ἀριϑμῶν δοθέντων ἐπισκέψασϑααι, εἰ 


5. 4] (alt) corr. ex B F. 8. τόν] om. F. 9. ἐστί» 
om. V. 11. ἀριϑμοί] om. V. 12. ἔχοντας αὐτοῖς V. — 15. 
καί] m. 2 F. 16. 47 e corr. V. 17. 0] (tert) τό g. 19. 
ἐμέτρει] P, μετρεῖ Theon (BFVq). Deinde add. B: ὥστε ὃ 4 


τὸν I' μετρεὶ, sed del. m. 1. ὁ 4 xai] καὶ ὃ 4 F; ὃ A q. 
μετρεῖ) (prius) om. F. 22. 4] Bg (non F). 
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XVII. 
Si quotlibe& numeri deinceps proportionales sunt, 
el exiremi eorum inter se primi sunt, non erit ut 
primus ad secundum, ita extremus ad alium aliquem. 


---- 41 ΙΒ Sint quotlibet numeri 
..----- Γ deinceps proportionales 4, 
I — — — 2 pg B,ID, 4, ei eorum extremi 


FE 71 4, 4 inter se primi sint. 
dico, non esse, ut 4 ad B, ita 4, ad alium aliquem. 
Nam si fieri polest, sib 4: B — 7: E. itaque 
permutando 4:414 — B: E [VII, 18]. uerum 4, Z 
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
minimi autem numeri eos, qui eandem rationem ha- 
bent, aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens prae- 
cedentem et sequens sequentem. itaque 44 numerum 
B melüitur. est aulem 4: B — B:I. quare etiam 
B numerum Γ᾽ metitur [VII def. 20]. itaque etiam 
- numerum J'melitur. eti quoniam est B: I'—I": 4, 
et B numerum I' metitur, etiam Γ᾽ numerum 47 me- 
titur [VII def. 20]. uerum 4 numerum I" metiebatur. 
quare eliam numerum 47 metitur. uerum eliam se 
ipsum metitur. itaque 44 numeros 4, 7/ melitur, qui 
inter se primi sunt; quod fieri non potest. ergo non 
erii αὖ 4 ad B, it& 4, ad alium aliquem; quod erat 
demonstrandum. 
XVIII. 


Datis duobus numeris, num fieri possit, ut tertius 
eorum proportionalis inueniatur, inquirere. 
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δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τρίτον ἀν ἄλογον πρού' 
ευρεῖν. 

Ἔστωσαν oí δοϑέντες δύο ἀριϑμοὶ οἵ A, Β, κε 
δέον ἔστω ἐπισκέψασθαι, εἰ δυνατόν ἑστιν αὐτοῖς 
τρίτον ἀνάλογον προσευρεῖν. 

Οἱ δὴ 4, B ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν 1 
οὔ. καὶ εἰ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν., δέδεικται, ὅτι 
ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖς τρίτον ἀνάλογον προσευρεῖν. 

᾿Δλλὰ δὴ μὴ ἔστωσαν οἵ 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλή 
λους. καὶ ὃ B ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Γ΄ xo- 
δίτω. ὁ Α δὴ τὸν Γ ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. pe 
τρδίτω πρότερον κατὰ τὸν 41 ὁ 4 ἄρα τὸν 24 πολλι- 
πλασιάσδας τὸν Γ᾽ πεποίηκεν. ἀλλα μὴν καὶ ὃ B 
ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποέηκεν" ὃ ἄρα ἃ 
τῶν Α, 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ B. ἔστιν ἄρα à 
ὁ Α προς τὸν B, ὁ B προς τὸν 4 τοῖς 4, B ἄρα 
τρίτος ἀριϑμὸς ἀνάλογον προσηύρηται ὃ 4. 

᾿Αλλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὃ 4 τὸν I* λέγω, ὅτι τοῖς 
A, B: ἀδύνατον ἐστι τρίτον ἀνάλογον προσευρεῖν 
ἀριϑμόν. εἰ γὰρ δυνατόν, προσηυρήσϑω ὃ 4. ο 
ἄρα ἐκ τῶν 4,41 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ B. ὁ δὲ 
ἀπὸ vot B ἐστιν ὁ I" ὁ ἄρα ἐκ τῶν Α, 24 ἴσος ἐστὶ 
τῷ Γ. ὥστε ὃ Α τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Γ΄ πε:- 
ποίηκεν᾽ ὃ 4 ἄρα τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὸν 2. ἀλλα 
μην ὑπόκειται καὶ μὴ μετρῶν" ὅπερ ἄτοπον. οὐχ 
ἄρα δυνατόν ἐστι τοῖς 4, B τρίτον ἀνάλογον προσ- 
ευρεῖν ἀριϑμὸν, ὅταν ὁ Α τὸν I' μὴ μετρῇ" ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

4. ἐπισκέψασα ῳφ (non F). 6. δέ g (non F). πρῶτοι] 


postea add. B. 7. καὶ εἰ] P, καὶ εἰ μέν F; εἰ μὲν οὖν BVq. 
εἰσίν] comp. PF; εἰσί PVq. Post δέδεικται add. F: «ἐν τῷ 
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Sint dati duo numeri 4, B. et propositum sit, 
ut inquiramus, num tertius eorum proportionalis in- 
ueniri possit. 

Numeri 4, B igitur aut inter se primi sunt aut 
non primi οὗ si inter se primi sunt, demonstratum 
est, tertium eorum proportionalem inueniri non posse 

[prop. XVI] uerum ne 
— — — — 4 ,LL——————————4 sint 4, B inter se primi, 
——————34B P^ etst B»2«B—I: 4 

igitur numerum I" aut me- 
titur aub non metitur. prius eum secundum 4 metiatur. 
ilaque 4 »« 4 — I: uerum eliam B »« B — I. 
itaque 4 »« 4 — B*. quare 4: B — B : 4 [VII, 19]. 
ergo numerorum 44, B tertius proportionalis inuentus 
est 4. - 

Uerum ne metiatur 44 numerum I. dico, nume- 
rorum 4, B tertium proportionalem inueniri non posse. 
nam si fleri potest, inueniatur 7f. itaque 

A »€ 4 — B? [VII, 19]; 

sed B? — I. itaque 4 »« 4 -— I. quare 4 nume- 
rum 47 multiplicans numerum Γ᾽ effecit. itaque 4 
numerum Γ᾽ secundum 47} metitur. at supposuimus, 
eundem non meliri; quod absurdum est. ergo fieri 
non potest, ut numerorum 4, B terlius proportio- 
nalis inueniatur numerus, si ;4 numerum Γ᾽ non 
metitur; quod erat demonstrandum. 


(8 ϑεωρήματι". 11. ἤτοι] supra m. 1 P. 19. πρότερον 
τὸν I'F. 16. ἀπό) ἐκ V. — 1T. προσεύρηται BFq. 19. 
ἀνάλογον] om. V. 20. ἀριϑμον ἀνάλογον V. προσευρήσϑω 


BFV. 46. ἐστιν P. 21. 4] B ᾳ. μετρεῖ ᾳ. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι) om. BFq. 


10 
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ιδ΄. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοθέντων ἐπισκέψασϑαι, 
πότε δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλογον 
προδευρεῖν. 

Ἔστωσαν oí δοϑέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, T, 
καὶ δέον ἔστω ἐπισκέψασθαι, πότε δυνατόν ἐστιν av 
τοῖς τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν. 

» φ 3» δῳ-»"Ὅ LE, LI e o» 

Ἤτοι ovv ovx εἰσιν ἑξῆς ἀνάλογον, καὶ oí ἄκροι 

, ^ LÀ A 9 , , ?A δῷ -«ἦ 
αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, Ἢ ἕξῆς εἰσιν 
ἀνάλογον, καὶ οἵ ἄκροι αὐτῶν οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς 
9 , Ἥ er fe c 3 , 39 3 
ἀλλήλους, ἡ οὔτε ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον, οὔτε oí ἄκροι 

3 ^w - hl 3 , ’ *A 4 δῷ “ὦ 
αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἄλληλους εἰσίν, ἡ καὶ ἑξῆς εἰσιν 
ἀνάλογον. καὶ οἵ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. 

Εἰ μὲν ovv oí 4, B, I' ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον. καὶ 
οἱ ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, Γ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, 
δέδεικται, ὅτι ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλο- 
γον προσευρεῖν ἀριῦμόν. μὴ ἔστωσαν δὴ οἵ A4, B, T 
ἑξῆς ἀνάλογον τῶν ἀκρῶν πάλιν ὄντων πρώτων πρὸς 


3. πότε] εἰ Theon (BFVq). 6. πότε] εἰ Theon (BF Vg). 
8. ἤτοι MR scripsi; 7 P; oí δὴ A, B, Τ' Theon (BFVqgq) 
P mg. m. rec. οὔκ εἰσιν ἑξῆς] ἤτοι ἑξῆς εἰσιν Theon (BF V q). 
of] om. V. 9. αὐτῶν of 4, I Theon (BFVq). ἢ ἑξῆς — 13: 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν] 5 ov Theon (BFq, in ras. V). In V in 
mg. magna ras. est. 165. καὶ εἰ F. καί) m. 92 V. 16. 
εἰσί V q. 18. μὴ ἔστωσαν — p. 886, 19: ὃ yag B] εἰ δὲ ov, 
ὁ B Theon (Fq; idem B (ovx supra) et V (εἰ δὲ οὔ eras.) 


ὄ 


10 
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20 
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νατόν ἐστι τοῖς 4, B, Γ τέταρτον ἀνάλογον προσ- 
ευρεῖν ἀριϑμόν. εἰ γὰρ δυνατόν, προσευρήσϑω ὁ E 
ὁ ἄρα ἐκ τῶν 4, E ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, I. ἀλλὰ 
ὁ ἐκ τῶν Β, Γ ἐστιν ὁ Zl καὶ ὃ ἐκ τῶν 4, E ἄρα 
ἴσος ἐστὶ τῷ 4. ὃ .4 ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας 
τὸν Zi πεποίηχεν᾽ ó Α' ἄρα τὸν 4] μετρεῖ κατὰ τὸν 
E: ὥστε μετρεῖ ὃ Α4 τὸν 2. ἀλλὰ καὶ οὐ μετρεῖ" 
ὕπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα δυνατόν ἐστι τοῖς 4, B, Γ τέ. 
ταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν ἀριϑμόν, ὅταν ὃ 4 τὸν 
Ζ μὴ μετρῇ. ἀλλὰ δὴ οἵ 4, B, Γ μήτε ἑξῆς ἔστω- 
σαν ἀνάλογον μήτε οἵ ἄκροι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. 
καὶ ὃ B τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν 2 ποιείτω. ὁμοίως 
δὴ δειχϑήσεται, ὅτι εἰ μὲν μετρεῖ ὁ Α͂ τὸν 4, δυνα- 
τόν ἐστιν αὐτοῖς ἀνάλογον προσευρεῖν, εἰ δὲ οὐ με- 
τρεῖ, ἀδύνατον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
κ΄. 

Οἱ πρῶτοι ἀριϑμοὶ πλείους εἰσὶ παντὸς τοῦ 
προτεϑέντος πλήϑους πρώτων ἀριϑμῶν. 

Ἔστωσαν οἵ προτεϑέντες πρῶτοι ἀριϑμοὶ οἱ A, 
B,I*" λέγω, ὅτι τῶν 4, B, Γ πλείους εἰσὶ πρῶτοι 
ἀριϑμοί. 

Εἰλήφϑω γὰρ ὁ ὑπὸ τῶν A, B,I' ἐλάχιστος uc 
τρούμενος καὶ ἔστω ὁ Z4 E, καὶ προσκείσϑω τῷ AE 
μονὰς ἡ 4Z. ὃ δὴ ΕΖ ἤτοι πρῶτός ἐστιν ἢ οὔ. 

1. ἐστιν P. 2. προσηυρήσϑω FV. 8. ἀλλ᾽ BFV. 10. 
μή] supra m. 1 F, ov supra m. 2 V. μετρήσῃ͵ F, μετρεῖ q. 
ἀλλὰ δὴ — 15: ἀδύνατον om. BVq. 10. δή} μήτε 'F. ἑξῆς] 
οἵ ἑξῆς F. 12. ποιήτω ,9 (non F). 14. αὐτοῖς αὐτοῖς τε- 
τάρτοις F. εἰ δέ] οὐδ᾽ F. 16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. Bq. 
17. πρῶτοι ἀριϑμοί "del. et supra scr. πρώτων ἀριυϑμῶν m. 


2 B. 18. προστεϑέντος F. 28. καί] m. 2 B, om. V. 24. 
42] AZ F 
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numerorum 4,, B, I' quartum proportionalem inueniri 
non posse. nam si fieri potest, inueniatur E. itaque 
A»x E-—B»«rI[VIH,19] uerum B »« Γ — A. 
quare 4 »« E 2» 4. ilaque 4 numerum E mullüpli- 
cans numerum 4 effecit. 4 igitur numerum 47 se- 
cundum E metitur. itaque ^44 numerum 47 metitur. 
uerum etiam non metitur; quod absurdum est. ergo 
numerorum Z4, B, I' quartus proporüionalis inueniri 
non potest, ubi 44 numerum 4 non metitur. uerum 
4, B, I' ne sint deinceps proportionales neu ex- 
iremi inter se primi. et sii Βὶ »« Γ τῷ 7. similiter 
demonstrabimus, si ^44 numerum 41 meliatur, fieri 
posse, ut eorum quartus!) inueniatur proportionalis, 
sin non meliatur, fieri non posse; quod erat demon- 
strandum. 
XX. 

Primi numeri plures sunt quauis data multitudine 
primorum numerorum. 

Sint dati numeri primi 44, B, Γ. dico, plures esse 
primos numeros quam 4, B, I: sumatur enim, quem 


iA ---- ἢ 


E Z 
μι 


minimum metiuntur 44, B, Γ (VII, 36] et sit ZA E, et 
numero Z/E adüciatur unitas 7/Z. EZ igitur aut pri- 
mus est aut non primus. prius sib primus. ergo in- 


1) Uidetur scribendum esse lin. 14: αὐτοῖς τέταρτον ἀνά- 
4oyov; cfr. F. 
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uenti suni primi numeri 4, B, Γ, EZ plures numeris 
4, B, I. uerum ne sii EZ primus. itaque primus 
aliquis numerus eum metitur [VII, 31]. metiatur pri- 
mus numerus H. dico, numerum H nulli numerorum 
4, B, I' aequalem esse. nam si fieri potest, sit. uerum 
44, B, Γ numerum ZE metiuntur. itaque eliam H 
numerum 47 Εἰ metitur. uerum etiam numerum EZ 
metitur. quare etiam!) quae relinquitur, unitatem 4/Z 
melietur H, qui numerus est; quod absurdum est. ergo 
H nulli numerum 4, B, I' aequalis est. et supposi- 
ium est, H primum esse. ergo inuenti sunt primi 
numeri 4, B, I, H plures data multitudine 4, B, I; 
quod erat, demonstrandum. 


XXI. 


Si quotlibet numeri pares componuntur, totus 
par erit. 

Componantur enim quotlibei numeri pares 48, 
BI, I4, 4E. dico, etiam totum 4E parem esse. 


A B I 4 E 
------- ἱ ι---.--ὄ 


nam quoniam singul numeri 4B, ΒΓ, ΓΩ͂, 4E 
pares sunt, partem dimidiam habent [VII def. 6]. 
quare etiam totus 44E partem dimidiam habet. par 
autem numerus is est, qui in duas partes aequales 
diuiditur [id.] ergo A4E par est; quod erat demon- 
sirandum. 


1) U. ad VII, 98. 
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κβ΄. 

Ἐὰν περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντε- 
ϑῶσιν, τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν ἄρτιον 59, ó ὅλος 
ἄρτιος ἔσται. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁσοιδηποτοῦν 
ἄρτιοι τὸ πλῆϑος ol 4B, ΒΓ, Γ4, AE: λέγω, ὅτι 
ὅλος ὁ AE ἄρτιός ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ἕκαστος τῶν AB, ΒΓ, ΓΖ, 4E περιτ- 
τός ἐστιν, ἀφαιρεϑείσης μονάδος ἀφ᾽ ἑκάστου ἔκα- 
στος τῶν λοιπῶν ἄρτιος ἔσται᾽ ὥστε καὶ ὃ συγκείμε- 
νος ἐξ αὐτῶν ἄρτιος ἔσται. ἔστι δὲ καὶ τὸ πλῆϑος 
τῶν μονάδων ἄρτιον. καὶ ὅλος ἄρα ὁ 4Ε ἄρτιός 
ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κγ΄. 
Ἐὰν περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντε- 
ϑῶσιν, τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν περισσὸν m, καὶ 
ὅλος περισσὸς ἔσται. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ ὁποσοιοῦν περισσοὶ ἀριϑμοί, 
ὧν τὸ πλῆϑος περισσὸν ἔστω, οἱ AB, ΒΓ, ΓΩ͂" λέγω, 
ὅτι καὶ ὅλος ὁ 414 περισσός ἐστιν. 

᾿ἀφῃφήσϑω ἀπὸ τοῦ Iz μονὰς ἡ 4Ε᾽ λοιπὸς 
ἄρα ὃ ΓΕ ἄρτιός ἐστιν. ἔστι δὲ καὶ ὁ ΓΑ͂ ἄρτιος" 
καὶ ὅλος ἄρα ὁ 4Ε ἄρτιός ἐστιν. καί ἐστι μονὰς ἡ 
4 E. περισσὸς ἄρα ἐστὶν Ó Az: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ς 
0 


2. συντεϑῶσι F Vq. 3. 6] om. PVq. 4. ἐστιν F. 
5. ydg] m. 2 F. 6. ἄρτιοι] om. F. 8. ἑκάτερος F, corr. 
m. 9. 11. ἔστι] ἔστω P. 13. Inter ἐστὶν et ὅπερ aliam 
demonstr. habet F; u. app. 15. ὁποσοιοῦν) om. V. συν- 


τεϑῶσι δα. 17. ὁ] om. PBFVq; corr. Áugust. 18. πε- 
ρισσοὶ ἀριθμοὶ ὁποσοιοῦν V. 19. o(] ὁ F. 22. ἐστιν] ἐστιν 
δὲ τῶν πρὸ αὐτοῦ F. ΓΑ] 4Γ BVq. 23. ἐστιν) P, 
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XXII. 
Si quotlibet numeri impares componuntur, ei mul- 
titudo eorum par est, totus par erit. 
Componantur enim quotlibeí numeri impares nu- 
mero pares 48, BI L4, 4E. dico, totum AE pa- 
rem esse. 


A B I 4 E 
| I——— I——————14 


nam quoniam singuli numeri 4B, BI, ΓΖ, 4E 
impares sunt, unitate a singulis subtracta, qui relin- 
quuntur, singuli pares erunt [VII def. 17]. quare etiam 
numerus ex lis compositus par erit [prop. XXI]. ve- 
rum eliam multitudo unitatum par est. ergo etiam 
' totus 4E par est [id.]; quod erat demonstrandum. 


XXIII. 
Si quotlibet numeri impares componuntur, ei mul- 
litudo eorum impar est, eliam totus impar erit. 
Componantur enim quotlibet numeri impares, quo- 
rum multitudo impar sit, 4B, ΒΓ, ΓΖ. dico, etiam 
lotum 421 imparem esse. 


i ———À————————À—3 
A B Lr E 4 


subtrahatur ἃ ΓΖ unitas Z/E. itaque qui relin- 
quitur, l'E par est [VII def. 7]. uerum etiam I'4 
par est [prop. XXII] quare etiam totus 4E par est 
[prop. XXI]. et ZE unitas est. ergo 421 impar est 
[VII def. 7]; quod erat demonstrandum. 


comp. F; ἐστι Vq. ἐστι] seq. ras. 1 litt. V, ἐστιν B. 284. 
ἄρα] om. q. — Ove ἔδει δεῖξαι] om. BFq. 
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XXIV. 


Si ἃ numero pari par subtrahitur, reliquus par erit. 
Nam a pari numero 4B par subirahatur BI. dico, 
reliquum I4 parem esse. 


A I B . 
I ————Ó1————À 
nam quoniam 4B par est, partem dimidiam habet 
[VII def. 6]. eadem de causa etiam BI" partem di- 
midiam habet. ergo etiam reliquus 41" par est; quod 
erat, demonstrandum. | 


XXV. 
Si & numero pari impar subirahitur, reliquus im- 
par erit. 
Nam a pari numero 4B impar subirahatur BI. 
dico, reliquum I4 imparem esse. 


I 
A I 4 B 


subirahatur enim: ἃ ΒΓ unitas ΓΖ. itaque 4B 
par est [VII def. 7]. uerum etiam 4B par est. quare 
eliam reliquus 44271 par est [prop. XXIV]. et unitas 
est ΓΖ. ergo I'4 impar est [VII def. 7]; quod erat 
demonstrandum. 


XXVI. 


Si ἃ numero impari impar subirahitur, reliquus 
par erit. | 
I L———————À—————34 
A I 4 B 
Nam ab impari numero 4B impar subtirahatur 
BI. dico, reliquum I4 parem esse. 
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Ἐπεὶ γὰρ ὃ AB περισσός ἐστιν, ἀφῃρήσθω po- 
νὰς ἡ Bf λοιπὸς ἄρα ὃ 44 ἄρτιός ἐστιν. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ὁ D ἄρτιός ἐστιν ὥστε καὶ λοιπὸς ὁ 
ΓΑ ἄρτιός ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


xf. 

Ἐὰν ἀπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ ἄρτιος ἀφαι- 
ρεϑῇ. ὁ λοιπὸς περισσὸς ἔσται. 

"xo γὰρ περισσοῦ τοῦ AB ἄρτιος ἀφῃρήσϑω ὁ 
BI* λέγω. ὅτι ὁ λοιπὸς ὁ DI'4 περισσός ἐστιν. 

᾿ἀφῃρήσϑω [γὰρ] μονὰς ἡ 441 ὁ 418 ἄρα ἄρτιός 
ἐστιν. ἔστι δὲ καὶ ὁ BI' ἄρτιος" καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ 
ΓΖ ἄρτιός ἐστιν. περισσὸς ἄρα ὁ ΓΑ͂᾿ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

κη΄. 

Ἐὰν περισσὸς ἀριϑμὸς ἄρτιον πολλαπλα- 
σιάσας ποιῇ τινα, ὁ γενόμενος ἄρτιος ἔσται. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 4 ἄρτιον τὸν B πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ᾽ ποιείτω" λέγω, ὅτε ὁ I' ἄρτιύς 
ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ᾽ πε- 
ποίηκεν, 0 I' ἄρα σύγκειται ἐκ τοσούτων ἴσων τῷ B, 
ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ Α' μονάδες. καί ἐστιν ὁ B ἄρτιος" 
ὁ Γ ἄρα σύγκειται ἐξ ἀρτίων. ἐὰν δὲ ἄρτιοι ἀριϑ- 
μοὶ ὁποσοιοῦν συντεθῶσιν, ὁ ὅλος ἄρτιός ἐστιν. ἄρ- 
τιος ἄρα ἐστὶν ὁ I" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. ἐστιν] P, comp. F; ἐστι Vq. 4. ΓΑ] AP BVq. 71. 
ἔσται} ἐστιν comp. F. — 9. ὁ7 (alt) om. q. — P4] e corr. V. 
10. γάρ] om. P. ἄρα] om. q. 19. ἐστι q.. Seq. in V: 
ἔστι δὲ xol μονὰς ἡ 4A. ἄρα ἐστίν V. 14. περισσός] 
supra F. 16. περισσὸς γὰρ ἀριϑμός ἀρυιϑμὸς γάρ F. 23. 
τεϑῶσιν P. — 6] om. q. | 
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nam quoniam 4B impar est, subirahatur unitas 
B. itaque reliquus 471 par est. eadem de causa 
eliam ΓΖ par est [VII def. 7T]. ergo etiam qui re- 
linquitur, I'4 par est [prop. XXIV]; quod erat de- 
monstrandum. 


XXVII. 


Si ἃ numero impari par subtrahitur, reliquus im- 
par erit. 
Nam ἃ numero impari 4B par subtrahatur BI. 
dico, reliquum I'4 imparem esse. 
I—— —————|M——————1l 
A 4 I B 
nam subirahatur unitas 4.2. itaque “48 par est 
[VII def. 7] uerum etiam BI' par est. quare etiam 
reliquus ΓΖ par est [prop. XXIV]. ergo I'4 impar 
est [VII def. 7]; quod erat demonstrandum. 


XXVIII. 


Si numerus impar parem multiplieans numerum 
aliquem effecerit, numerus productus par erit. 
| 4 Nam impar numerus 44 parem B 
ι------ mulüiplicans numerum I" efficiat. dico, 
I—— —— —— —ÀáI mumerum Γ᾽ parem esse. 

nam quoniam 7 »« B — I, numerus I' ex totidem 
numeris numero B aequalibus compositus est, quot sunt 
unitates in 4 [VII def. 15]. et B parest. I'igitur ex 
paribus compositus est. sin quotlibet numeri pares 
componuntur, totus par est [prop. XXI]. ergo Γ᾽ par 
esi; quod erat demonstrandum. 


1) Nam supposuimus, I'B imparem esse. 


ELEMENTORUM LIBER ΙΧ. 399 


XXIX. 


Si impar numerus imparem numerum multüiplicans 
numerum aliquem effecerit, numerus productüs im- 
par erit. 

---᾿-α Nam impar numerus 4 impa- 

i————MB | rem numerum JB mulüplicans nu- 

i————————————24 merum Γ᾽ efficiat. dico, numerum 
r I' imparem esse. 

nam quoniam 4 »« B — I, numerus I' ex totidem 
numeris numero B aequalibus compositus est, quot uni- 
tates sunt in 4 [VII def. 15]. et uterque 44, B impar est. 
itaque Γ΄ compositus est ex imparibus numeris, quo- 
rum multitudo impar est. ergo Γ᾿ impar est [prop. 
XXIII]; quod erat demonstrandum. 


XXX. 


Si numerus impar parem numerum metitur, etiam 
dimidium eius metietur. 

Nam impar numerus Α΄ parem B metiatur. dico, 
eum etiam dimidium eius metiri. 
TT nam quoniam 44 numerum B metitur, me- 
| tiatur secundum I. dico, I' imparem non esse. 

nam si fierl potest, impar sit. et quoniam 4 
*Ll' numerum B secundum Γ᾽ metitur, erit 
A» I -— B. 

itaque B compositus est ex numeris impari- 
bus, quorum multitudo impar est. itaque B impar est 
[prop. XXIII]; quod absurdum est; nàm supposuimus, 


Bi! 


mg. m. 1 F. 18. τόν} corr. ex τό m. 1 F. 21. ἔσται g. 
22. ἄρα] om. V. 238. ἄρα B V. 
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eum parem esse. itaque I'impar non est. par igitur 
est I. quare 44 numerum B secundum parem nume- 
rum metitur. ergo!) etiam dimidium eius metietur; 
quod erat demonstrandum. 


XXXI. 


Si impar numerus ad numerum aliquem primus 
est, etiam ad duplicem eius primus erit. 

Nam impar numerus 4 ad numerum aliquem B 
primus sit, et sit I'— 2B. dico, 44 ad I' prinum 
I——14 esse. nam si non sunt primi, nu- 
B p erus aliquis eos metietur. metiatur, 
! etsit 4f. et 4 impar est. itaque etiam 

44 impar est. et quoniam 47 impar 
numerum I' metitur, et I' par est, ei.am dimidium nu- 
meri I' metietur. uerum B — 4I. itaque z/ numerum 
B metitur. uerum etiam numerum 4 metitur. 47 igitur 
numeros 4, B metitur, qui inter se primi sunt; quod . 
fieri non polest. itaque fieri non potest, ut 4 ad I' 
primus non sit. ergo .4,l'inter se primi sunt; quod 
erat demonstrandum. 


l ld 


XXXII. 


Qui inde a binario semper conduplieando produ- 
euntur numeri, singuli solum pariter pares sunt. 
Nam a binario 44 quotlibetl numeri semper condu- 


1) Nam dimidium secundum numerum dimidium metietur 
quam totum. 


ἥμισυς BVq. 19. τόν] vo F. I'|] eorr. ex B V. Post 
Ain F del B. 29. δι- m ras. 6 litt. V. 28. ἐστιν P. 24. 
A] non liquet F. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 26 
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δηποτοῦν ἀριϑμοὶ οἵ B, I', 41* λέγω, ὅτε οἱ B, I, 4 
ἀρτιάκις ἄρτιοί εἰσι μόνον. 

Ὅτι μὲν οὖν ἕκαστος [τῶν B, I', 4 ἀρτιάκις ἄρ- 
τιός ἐστιν, φανερόν" ἀπὸ γὰρ δυάδος ἐστὶ διπλασιασ- 
ϑείς. λέγω, ὅτι καὶ μόνον. ἐκκείσϑω γὰρ μονάς. 
ἐπεὶ οὖν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ξξῆς ἀνά. 
λογόν εἰσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδι ὃ .4 mdr 
ἐστιν, ὃ μέγιστος τῶν 4, B, Γ, 4 ὁ “7 ὑπ᾽ οὐδενὺς 
ἄλλου μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν 4, B,l καί ἐστιν 
ἕκαστος τῶν 4, B, Γ ἄρτιος ὁ 4 ἄρα ἀρτιάκις ἄρ- 
τιός ἐστι μόνον. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτε [καὶ] ἕκά- 
τερος τῶν B, DI' ἀρτιάκις ἄρτιός ἐστε μόνον" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

λγ΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς τὸν ἥμισυν ἔχῃ περισσόν, ἀρ- 
τιάκις περισσός ἐστι μόνον. 

᾿Αφριϑμὸς γὰρ ὁ .4 τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν' 
λέγω, ὅτι ὁ 4 ἀρτιάκις περισσός ἐστι μόνον. 

Ὅτι μὲν οὖν ἀρτιάκις περισσός ἐστιν, φανερόν᾽ 
ὃ γὰρ ἥμισυς αὐτοῦ περισσὸς ὧν μετρεῖ αὐτὸν ἀρ- 
τιάκις. λέγω δή, ὅτι καὶ μόνον. εἰ γὰρ ἔσται ὃ 4 
καὶ ἀρτιάκις ἄρτιος, μετρηϑήσεται ὑπὸ ἀρτίου κατὰ 
ἄρτιον ἀριϑμόν" ὥστε καὶ ὃ ἥμισυς αὐτοῦ μετρηϑήσεται 
ὑπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ περισσὸς ὦν" ὅπερ ἐστὴν ἄτοπον. 
ὁ .4 ἄρα ἀρτιάκις περισσός ἐστι μόνον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

1. B] (bis) 4, B F. 8. οὖν] om. P. τῶν B, D, 4] 


om. P. 4, BF. ἄρτιον, -ον eras. V. — 4. ἐστιν) comp. 
Fq; ἐστι PV. ἀπὸ ydo] αὐτό (e corr.) γὰρ ἀπό F. ἐστί) 
ἐστίν ἕκαστος EF. δ. λέγω δή BVq. μονὰς ἡ E Vq; E 
postea insert. B. 11. καί] om. P. ἕκαστος P. 15. ἥμισυ 
F. — 16. ἐστιν P. 11. ἥμισυ F. 18. ἐστιν P. 19. ἐστιν] 
P, comp. Εἰ; ἐσει Vq. 20. ἥμισυ F. . αὐτός g (non F) 
22. καί] om. F. ^ Post ἄρτιος add. V: ὁ ἥμισυς αὐτοῦ ἄρτιός 
ἐστι καί; idem B m. rec. 28. ἥμισυ F. 
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plicando producantur B, I 4. dico, numeros Β, Γ, 4 
solum pariter pares esse. 
iam singulos numeros B, 
I, 4 pariter pares esse, 
| ,4, manifestum est, nam a bina- 
rio semper conduplicando 
producti sunt [VII def. 8]. dico, eos etiam solum 
pariter pares esse. sumatur enim unitas. iam quo- 
niam ab unitate quotlibet numeri deinceps proportio- 
nales sunt, et unitali proximus ;4 primus est, maxi- 
mum numerorum 4, B, I, 4 numerum 4 nullus alius 
metietur praeter 44, B, I' [prop. XIII]. et singuli nu- 
meri 4, B, I' pares sunt. ergo 4 solum pariter par 
est [VII def. 8]. similiter demonstrabimus, etiam utrum- 
que B, Γ᾽ solum pariter parem esse; quod erat demon- 
strandum. 


μ--4 


XXXIII. 

Si numerus aliquis dimidium imparem habet, so- 
. jum pariter impar est. 

Nam numerus 4 dimidium habeat imparem. dico, 

A 

numerum 44 solum pariter imparem esse. iam pariter 
imparem eum esse, manifestum est; nam dimidius eius, 
qui impar est, eum pariter metitur [VII def. 9]. dico, 
eum eliam solum pariter imparem esse. nam si 4 
etiam pariter par erit, par eum numerus secundum 
parem numerum metietur [VII def. 8]. quare etiam 
dimidium eius, qui impar est, par numerus metietur; 
quod &bsurdum est. ergo 4 solum pariter impar est; 


quod erat demonstrandum. 
26* 


15 


20 
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λδ΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς μήτε τῶν ἀπὸ δνυάδος διπλα- 
διαξομένων ἦ μήτε τὸν ἥμισυν ἔχῃ περεσσόν, 
ἀρτιάκις τε ἄρτιός ἐστι καὶ ἀρτιάκες περεσσός. 

Ῥριϑμὸς γὰρ ὃ .4 μήτε τῶν ἀπὸ δυάδος διπλα- 
σιαξομένων ἔστω μήτε τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν᾽ 
λέγω, ὅτι ὃ 4 ἀρτιάκις τέ ἐστιν ἄρτιος καὶ ἀρτιάκις 
περισσός. 

Ὅτι μὲν οὖν ὁ A4 ἀρτιάκις ἐστὶν ἄρτιος, φανερόν' 
τὸν γὰρ ἥμισυν οὐκ ἔχει περισσόν. λέγω δή, ὅτι 
καὶ ἀρτιάκις περισσός ἐστιν. ἐὰν γὰρ τὸν A4 τέμνω- 
μὲν δίχα καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ δίχα καὶ τοῦτο ἀεὶ 
ποιῶμεν, καταντήσομεν εἴς τινα ἀριϑμὸν περισσόν, 
ὃς μετρήσει τὸν .4 κατὰ ἄρτιον ἀριϑμὸν. εἰ γὰρ οὔ, 
καταντήσομεν εἰς δυάδα, καὶ ἔσται ὃ 4 τῶν ἀπὸ 
δυάδος διπλασιαξζομένων᾽ ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. ὥστε 
ὃ 4 ἀρτιάκις περισσός ἐστιν. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἀρ- 
τιάκις ἄρτιος. ὁ Α' ἄρα ἀρτιάκις τε ἄρτιός ἐστι καὶ 
ἀρτιάκις περισσίς" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λε΄. 
Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ é£&gg ἀνά- 


λογον, ἀφαιρεϑῶσι δὲ ἀπό vs τοῦ δευτέρου 


2. ἐάν] ἄν q. Deinde add. ἄρτιος B m. rec., V in.ras. m. 2. 


διπλασιαξόμενον Pp. 8. τόν] τό F m. 1, corr. m. 2; τὸ g. 
ἥμισυ F. 4. ἐστιν P. 6. ἥμισυ F. ἔχων V. 7. ὅτι] 
m. 9 V. τε] om. et P, (u. p. 408, 6 adn. crit) ἄρτιός 
ἐστι V. 4. ἀρτιός ἔστι V. φανερόν] in ras. m. 1 10. 
ἥμισυ F, et d, sed corr. m. 1. 11. τέμωμεν BVq. 12. ἥμισυ F. 
ποιῶμεν ἀεί Ε, 18. ποιοῦμεν P, P,. καταντήσωμεν P, πε- 
ρισσόν ] om. q. 14. κατὰ τόν Υ, 'sed τόν del. εἶ γὰρ οὔ] 


om. P,. Post ov add. Theon: καταντήσομεν εἴς τινα ἀριϑμὸν 
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XXXIV. 


Si numerus aliquis nec ex iis est, qui ἃ binario sem- 
per econduplicando producuntur, nec dimidium imparem 
habet, et pariter par est et pariter impar.!), 

Nam numerus 74 ne sit ex iis, qui ἃ binario 
ι----ς-ΞὅὃὅὃΞξΞὖᾧςΞ Semper conduplieando producuntur, neue 
4 dimidium imparem habeat. dico, nume- 
rum .4 ei pariter parem et pariter imparem esse. 

iam numerum .4 pariter parem esse, manifestum 
est [VII def. 8]; naàm dimidium imiparem non habet. 
dico, eundem pariter imparem esse. nam si 44 in duas 
partes aequales diuiserimus et rursus dimidium et 
idem semper deinceps fecerimus, aliquando ad nume- 
rum perueniemus, qui numerum 74 secundum numerum 
parem metitur. nam si minus, ad binarium peruenie- 
mus, et 44 ex iis erit, qui a binario semper condupli- 
cando producuntur; quod est contra hypothesim. quare 
44 pariter impar erit [VII def. 9]. sed demonstratum 
est, eundem pariter parem esse. ergo ;4 elt pariter 
par et pariter impar est; quod erat demonstrandum. 


XXXV. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
et a secundo et ultimo numeri primo aequales sub- 


1) Propp. 33—34 aliter citat Iamblichus in Nicom. p. 32. 
de hoc loco et de Euclidis diuisione numerorum u. Studien 
p. 197 sq. 


περισσόν͵ ὃς μετρήσει τὸν Α κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν (BF V q). 
15. καταντήσωμεν 20) καταν- in ras. m. 2 V. 16. oocs] 
ὥσπερ P,. 17. 4 καί BVq. περισσός — ἀρτιάκις m. rec. B. 
18. 4] 4 g. τε] om. VB,. 92. τε] τοῦ g (non F), om. BVq. 
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trahüntur, erit ut excessus secundi ad primum, ita 
excessus ultimi ad omnes praecedentes. 

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4, 
BI, 4, EZ ab 4 minimo incipientes, et ab ΒΓ, EZ 


Αἱ l 
I I————1 
B H I' 
Δι —À 
I————3 | [————————3 
E A K e Z 


numero 44 aequales subtrahantur BH, ΖΘ. dico, esse 
HI':4- ΕΘ: 4-Ἐ ΒΓ 4l 4. 
ponatur enim ΖΚ — ΒΓ et Z4 — 7. et quoniam 
est ZK — ΒΓ et ZO — BH, ert OK — ΗΓ. et 
quoniam est ΕΖ: -— 4:BI'—BI:.AU[VII, 13], 
el 4—Z4, BI'— ΖΚ, 4 — Z0, erit 
EZ:Z4-—42:ZK -—ZK:2Z9. 
subtrahendo [VII, 11. 13] erit 
EA: AZ — AK: ZK — K0:Z0. 
itaque etiam ut unus praecedentium ad unum sequen- 
tium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes [VII, 
12]. itaque erit 
ΚΘ: ΖΘ — — EA 4- 4Κ- ΚΘ: AZ -- ΖΚ- OZ. 
uerum est, ΚΘ — ΓΗ͂, Z6 — 4A, 
AZ --ZK--O6Z-— 4-4 BP 4 Δ. 


11. ΛΖΊΖΑ FV. Ζ2Κ (alt) K 18. ἄρα ὡς V. τόν 
om. q. 19. ZK] KZ ΚΘΊ 6 e corr m. 1q καί 
om. V. 22. τόν] om. F. of] ὁ F. 283. AZ] corr. ex 
ΑΖ τὰ. 1 α gu KZ BVq. ΘΖ] Ze P. 24. ΓΗ] 
P, BH BFYq. é| (prius) m. 2 V. ZK]) KZBVq. 92) 
ΖΘ P. 


10 


15 


20 
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τοῖς 4, BI', 4' ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΓΗ͂ πρὸς τὸν A, 
οὕτως 0 ΕΘ πρὸς τοὺς 4, ΒΓ, 4. ἔστιν ἄρα ὡς 1 
τοῦ δευτέρου ὑπεροχὴ πρὸς τὸν πρῶτον, οὕτως ἡ 
τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς πρὸ ἑαυτοῦ πάντας" 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

λς΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἐκτεϑῶσιν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογέᾳ, ἔως 
οὗ ὁ σύμπας συντεθεὶς πρῶτος γένηται, καὶ 
ὁ σύμπας ἐπὶ τὸν ἔσχατον πολλαπλασεασϑεὶς 
ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος τέλειος ἔσται. 

“πὸ γὰρ μονάδος ἐκκείσϑωσαν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑ- 
μοὶ ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογίᾳ, ἕως οὗ ὃ σύμπας 
συντεθεὶς πρῶτος γένηται, οἵ A4, B, I, 4, καὶ τῷ 
σύμπαντι ἴσος ἔστω ὃ E, καὶ ὁ E τὸν 4 πολλα- 
πλασιάσας τὸν ΖΗ ποιείτω. λέγω, ὅτι ὃ ΖΗ͂ τέλειός 
ἐστιν. 

Ὅσοι γάρ εἰσιν οἵ 4, B, Γ, 4 τῷ πλήϑει, τοσοῦ- 
τοι ἀπὸ τοῦ E εἰλήφϑωσαν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλο- 
γίᾳ οἱ E, OK, 4, M: δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν M. ὁ ἄρα ἐκ τῶν 
E, 4 icog ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν A4, M. καί ἐστιν ὁ ἐκ 
τῶν E, 4 ὃ ΖΗ. καὶ ὁ ἐκ τῶν 4, M ἄρα ἐστὶν ὁ 
ΖΗ. ὃ 4 ἄρα τὸν M πολλαπλασιάσας τὸν ZH πε- 
ποίηκεν. ὁ M ἄρα τὸν ΖΗ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 


1. ἔστιν ἄρα --- 29: 4, BI', 4] om. q. 1. ΓΗ] P; HBF; 
BH BV. 2. EO] E postea insert. F. τοῦς] om. F. 4. 
ἅπαντας F. 6. ὅπερ ἔδει δεῖξαι om. Βα. Post δεῖξαι 
in P add. lin. 7 — 21: τὸν M cum quibusdam discrepantiis 
(P,), dein περιττὸν ἐχέτω, et deinde p. 404, 7 — 19 (P,), in 
mg. περιττόν et in fine τὸ περιττὸν τοῦτο σφάλμα ἐστίν. 9. 
σύμπας σὺν τῇ μονάδι F. 11. ἔσται τέλειος Qq. 12. ὁσοιδη- 
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itaque ΓῊ : 4 — ΕΘ: 4 -- ΒΓ Ἢ A. ergo est ut ex- 
cessus secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes 
praecedentes; quod erat demonstrandum. 


XXXVI. 


Si ab unitate quotlibel numeri deinceps in propor- - 
tione duplicata proponuntur, donec 
tolus ex omnibus compositus primus 
fiat, et totus ultimum multiplicans 
numerum aliquem effecerit, numerus 
inde productus perfectus erit. 

Nam ab unitate proponantur quotlibet numeri in 
proportione duplicata, donec totus ex omnibus com- 


μ--μθ,Α λὀ μ--ἰ 
ir 


------------------------------------.- l | 

M LLL c4 E 

—————————M «cen I————Ó————À 

Zz E H 8 N KkK 
E——M—————————À4 O0 [—————— ——3À II 


positus primus fiat, 4, B, Γ, 4, et toti aequalis sit 
E, et siti E»« 4 — ZH. dico, ZH perfectum esse. 

nam quot sunt 4, B, I, 4 multitudine, totidem 
ab E sumantur in proporlione duplicata E, ΘΚ, 4, 
M. itaque ex aequo erit [VII, 14] 4:4 — E: M. 
ilaque E »« 4 — 4»« M [VII, 19]. et E»« 4 — ZH. 
quare 42« M— ZH. .4 igitur numerum .M multi- 
pliceans numerum ZH effecit. quare M numerum ZH 


ποτοῦν] P, BFY4, ὁποσοιοῦν P. 18. o$] om. P,. σύμπας 
σὺν τῇ μονάδι F. 14. Γ, 47] om. B. 16. σύμπαντι σὺν τῇ 
μονάδι F. 19. ἀναλογίαν φ (non F). 20. 6 K] K in ras. 


. m. 29 V. 
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secundum unitates numeri 4 metitur. et ^ binarius 
est. ergo ΖΗ — 2.M. uerum etiam M, 4, ΘΚ, E 
deinceps inter se duplices sunt. quare E, ΘΚ, 4, M, 
ZH deinceps proportionales sunt in proportione dupli- 
cata. iam ἃ secundo 6 K et ultimo ZH primo E ae- 
quales subtrahantur ΘΝ, Z&. itaque erit ut excessus 
secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes prae- 
cedentes [prop. XXXV]. erit igitur 
NK:E-—AH:M--r4-- ΚΘ -- E. 
esti autem NK — E.) quare etiam 
AH-M-d-24-4-9kK-E. 
uerum etiam 
ΖΞ ΞΕ Ε οἱ E-—24--B--n-rzz-m1. 
quare erit totus 
ZH-—— E-4-0K--4--M-r4-4-B4- D-4- 44-1. 
et hi eum metiuntur. dico, etiam nullum alium Z H nu- 
merum metiri praeter 4, B, I, 4, E, ΘΚ, 4, M et 
unitatem. nam si fieri potest, metiatur O numerum 
ΖΗ, neu O' ulli numerorum 4, B, I, 4, E, ΘΚ, 4, M 
aequalis sit. et quoties O numerum ZH metitur, tot 
unitates sint in JH. ergo 11 2« O — ΖΗ. uerum etiam 
E»«4-ZH. quare est [VII, 19] E:1II — O: 4. 
οὐ quoniam ab unitate deinceps proportionales sunt 
4, B, Γ, 4, numerum 4 nullus alius metietur nume- 


1) Nam 6 K — 2E et ON — E. 


O. o om. F. 95. εἰσιν ἀνάλογον ΒΥ. ἀριϑμοὶ 
ot "Theon (BF Post Γ᾽, 4 add. BV: 0 δὲ μετὰ τὴν μονάδα 
ὁ Α πρῶτός M. ᾿δυὰς γάρ. 
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ἄλλου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν Α, B, Γ. καὶ 
ὑπόκειται ὁ Ο οὐδενὶ τῶν 4, B, Γ ὃ αὐτός" οὐκ ἄρα 
μετρήσει ὁ O τὸν 4. ἀλλ᾽ ὡς ὁ O πρὸς τὸν 4,6 
Ε πρὸς τὸν Π' οὐδὲ ὁ Ε ἄρα τὸν Π μετρεῖ. καί 
ὅ ἐστιν ὃ E πρῶτος᾽ πᾶς δὲ πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς 
ἅπαντα, ὃν μὴ μετρεῖ,. πρῶτός [ἐστιν]. οἵ E, II ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. οἵ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλά- 
χιότοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ 
10 ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον" καί ἐστιν ὡς ὃ. E πρὸς τὸν 
IIl, ὃ Ο πρὸς τὸν 4: ἰσάκις ἄρα ὁ E τὸν Ο μετρεῖ 
καὶ ó II τὸν 4,.. ὃ δὲ 4 vx οὐδενὸς ἄλλου μετρεῖται 
παρὲξ τῶν 4, B, I* ὁ II ἄρα évl τῶν 4, B, Γ΄ ἐστιν 
ὁ αὐτός. ἔστω τῷ Β ὁ αὐτός. καὶ ὅσοι εἰσὶν οἵ 
i5 B, Γ, 4 τῷ πλήϑει τοσοῦτοι εἰλήφϑωσαν ἀπὸ τοῦ 
E οἵ E, OK, 4. καί εἰσιν οἵ E, OK, 4 τοῖς B, 
D, 4 ἐν và αὐτῷ λόγω" δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ B 
πρὸς τὸν 4, ὁ E πρὸς τὸν A4. ὃ ἄρα ἐκ τῶν Β. 4 
ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 4, E" ἀλλ᾽ ὃ ἐκ τῶν 4, E ἴσος 
90 ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν II, Ο' καὶ ὁ ἐκ τῶν II, O ἄρα ioc 
ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, 4. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ II πρὸς τὸν 
B, ὃ 4 πρὸς τὸν O. καί ἐστιν 0 II τῷ B ὁ αὐτός" 
καὶ ὃ 4 ἄρα τῷ O ἐστιν ὁ αὐτός᾽ ὅπερ ἀδύνατον᾽ 
ὁ γὰρ Ο ὑπόκειται μηδενὶ τῶν ἐχκειμένων ὃ αὐτός. 
o5 οὐκ ἄρα τὸν ΖΗ μετρήδει τις ἀριϑμὸς παρὲξ τῶν 


1. καὶ ὑπόκειται 0] ὁ δέ ΒΕΥα. 2. ΓΙ Γ ἐστιν F' V q. 
3. ΟἹ (prius) II B. 4. τὸν ] (prius) om. F. μετρήσει V. ὅ. 
πᾶς] ἅπας BVq. πᾶς δὲ πρῶτος] om. F. 6. μετρῇ Ε. ἐστιν] 
om. P. 9. ἔχοντας αὐτοῖς V. 11. ΟἹ I1 p (non F). ΕἸ 
corr. ex O m. 1 F. O | e corr. F. 18. B] (8lt.) om. q. 
16. B] E B. 19. 4d, E] E, 4 q. ἀλλά P. — 4, E] E, 
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rus praeter 4, B, I'[prop. XIII]. et suppositum est, 
O null numerorum 4, B, I' aequalem esse. quare O 
numerum Z/ non melietur. est autem Ο: Ζ, — Ε: Π. 
itaque ne E quidem numerum ΠῚ metitur [VII def. 20]. 
et E primus est. omnis autem primus numerus ad 
omnem, quem non metitur, primus est [VII, 29]. ergo . 
E, II inter se primi sunt. primi autem eliam minimi 
sunt [VII, 21], minimi autem eos, qui eandem ratio- 
nem habent, aequaliter metiuntur (VII, 20], praecedens 
praecedentem et sequens sequentem; et est 
E: II 2 O: 4. 
itaque E numerum O et I] numerum 4) aequaliter 
metitur. 4, autem numerum nullus alius metitur prae- 
ter 4, B, I. itaque II alicui numerorum 4, B, I' ae- 
qualis est. sit Π — B. οὐ quot sunt multitudine B, 
I, 4, totidem sumantur ab E numer E, ΘΚ, 4. et 
E, ΘΚ, 4 in eadem ratione sunt ac B, I 4. itaque 
ex aequo erit [VIT, 14] B: 2 — E: 4. quare 
B »« 4 — 4 »« E (VII, 19]. 
sed 4 »« E — II »« O. quare etiam 
II »« O — B x 4A. 
itaque I7: B — 4:0 [VII, 19]. et I1 — B. itaque 
eliam ΔΛ — O; quod fieri non potest. nam suppo- 
situm est, O nulli numerorum propositorum aequa- 
lem esse. itaque nullus numerus numerum ZH me- 


4 ἃ. 22. B] (prius) e corr. q. 238. 4] Og (non F) ΟἹ 
A g (non F) 24. ἐγκειμένων F'V. — 25. μετρεὶ P. 
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4, B, Γ, 4, E, OK, 4, M καὶ τῆς μονάδος. καὶ 
ἐδείχϑη ὃ ZH τοῖς 4, B, I', 4, E, OK, 4. M καὶ 
τῇ μονάδι ἴσος. τέλειος δὲ ἀριϑμός ἐστὸν ὁ τοῖς ἕαυ- 
τοῦ μέρεσιν ἴσος ὦν" τέλειος ἄρα ἐστὶν ὃ ΖΗ: ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


1. 4, M] insert. m. 2 in fine lin. F; leg. m. 1 in init. seq, 
del. m. 2. Post ,βονάδος͵ add. Theon: of 4, B, T', 4, E, 
OK, A, M ἄρα μόνοι xal ἡ μονὰς μετροῦσι τὸν ΖΗ (δ Vg). 
In fine: Εὐκλείδου στοιχείων O' P, Εὐκλείδου στοιχείων τῆς 
Θέωνος ἐκδο. 9' F. 
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litur praeter 4, B, I, 44, E, OK, 4, M et unitatem.!) 
οὐ demonstratum est, esse 
.ZH-—4--B-rr-4-z-4-E-4-9K-4-4-L-M4- 1. 
perfectus autem numerus is est, qui partibus suis ae- 
qualis est [VII def. 22]. ergo ZH perfectus est; quod 
erat. demonstrandum. 


1) li autem metiuntur numerum ZH; p. 410, 16. 


.αὐπ σεν οι κ - 


Lo 
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Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 


21 


10 


15 


V, 19 zog. 

Γεγόνασι δὲ οἵ λόγοι καὶ ἐπὶ τῶν ἰσάκις πολλα- 
πλασίων καὶ ἐπὶ τῶν ἀναλογιῶν, ἐπειδήπερ ἐὰν πρῶ- 
τον δευτέρου ἰσάκις ἦ πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τε- 
τάρτου, ἔσται καὶ ὡς τὸ πρῶτον πρὸς τὸ δεύτερον, 
οὕτως τὸ τρίτον πρὸς τὸ τέταρτον. οὐκέτι δὲ καὶ 
ἀντιστρέφει" ἐὰν T ὡς πρῶτον πρὸς δεύτερον, οὕτως 
τρίτον πρὸς τέταρτον, οὐ πάντως ἔσται καὶ τὸ μὲν 
πρῶτον τοῦ δευτέρου ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ δὲ τρί- 
τον τοῦ τετάρτου, καϑάπερ ἐπὶ τῶν ἡμιολίων ἢ ἐπι- 
τρίτων λόγων ἢ τῶν τοιούτων᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


VI, 20. 
Ἄλλως. 
ΖΔείξομεν δὴ καὶ ἑτέρως προχειρότερον ὁμόλογα 
τὰ τρίγωνα, 
᾿Εχκείσϑωσαν γὰρ πάλιν τὰ ABIAE, ZHOK4 
πολύγωνα, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ BE, EDU, H A4, 40. 
λέγω, ὅτι ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZH A, ov- 
zog τὸ ΕΒΓ πρὸς τὸ ΛΗΘ καὶ τὸ Γ4ΖΕ πρὸς τὸ 


1. In textu post δεῖξαι p. 56, 8 habent ΒΕ», ed. Basil; 


mg. m. 1 P. 3. ἐπί] om. F. πρῶτος P. 4. πολλαπλάσιον 
ἢ F. 5. ἔσται καί] corr. ex καὶ ἔσται m. 1 V. τό] (alt) 
om. F. 7. ἀναστρέφει P. ἐὰν γάρ ed. Basil. ὡς vo P, ed. 


Basil πρὸς τό P. 8. τὸ τρίτον πρὸς τό P. 10. ἡμιολέων 
λόγων Ῥ. 11. λόγων] φ, om. ἢ τῶν τοιούτων, sed in lin. 
seq. leg. a m. 1: λόγων ἢ τῶν τοιούτων (euan.); om. P. ὄπερ 


ἔδει δεῖξαι] ὕπερ F; om. P. 12. PBFVp; cfr. Campanus. 


V, 19 coroll. 


Hae rationes autem et de aeque multiplicibus et 
de proportionibus ualent, quoniam si primum secundi 
aeque multiplex est ac tertium quarti, erit etiam ut 
primum ad secundum, ita terlium ad quartum. uerum 
conuerti non potest; neque enim si est αὖ primum ad 
secundum, ita terlium ad quartum, ideo semper erit 
primum secundi aeque multiplex et tertium quarti, 
uelut in rationibus sesqualteris uel sesquitertiis uel 
similibus; quod erat demonstrandum. 


VI, 20. 


Aliter.!) 


Iam aliter quoque promptius demonstrabimus, tri- 
angulos correspondentes esse. 

ponantur enim rursus polygona 44 BI 71 E, ZHO K A, 
et ducantur BE, EI, H4, 40. dico, esse 

ABE: ZHA-—EBI:AHO0 —IZA4ZE:0K A. 


1) Campanus VI, 18: ,,aliter potest demonstrari secundum.* 
deinde eodem modo, quo hic fit, demonstrat, triangulos corre- 
spondentes esse, et inde concludit de polygonis totis. 


18. ἄλλως] om. B, m. 2 FV; x' p, F mg. m. 1. 16. ydo] 
τη. 3 F. Post Θ ras. 1]litt. V. 18. Post ὅτι add. ἐστίν BV p, 
F m. 2. ZAH F, 4 in ras. m, 9 V. 


27* 
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nam quoniam 4BECOZH 4, erit [VI, 19] 
ABE:ZHA-— BE?: H A?. 
eadem de causa erit etiam 
ΒΕΓ: Η4Θ0 —- BE?*: Hf*, 


[/ 


E p 


6 A 


ilaque 4BE:ZHA -— ΒΕΓ : HAO. rursus quoniam 
EBI'Co4HO), erit ΕΒΓ: 1ΗΘ — ΓΕ":Θ 4*. eadem 
de causa eliam erii EI1: 40 K — Dl'E?:0.f*. iia- 
que ΒΕΓ: 4H0 —LI'EZ: 40K. sed demonstratum 
est etiam EBI': 4H0 — ABE:ZH.A. ergo etiam 

ABE:ZHA-—BEDI:HAO0 — ΕΓΖ: A0K; 
quod erat demonstrandum. 


VI, 21. 


Aliter.) 
Nam rursus 4B in Γ in duas partes aequales di- 


1) Est alter casus prop. 27. locum interpolatum esse, 
supra demonstraui cum in P in mg. m. rec. addatur, ueri 
simile est, eum & Theone profectum esse. Campanus VI, 26: 
»idem etiam esset, si superficies af (- AE) feret altior 
superficie cd (Ξα 4.4), ut uxdere potes iu secunda figura". 


δεῖξαι VI, 27 extr. BF Vp; mg. m. rec. P; similia habet Cam- 
panus VI, 26. 21. 4«' mg. p. 
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uidatur, et adplicetur 44.4 deficiens figura 4 B, et rur- 

sus rectae 4B adplicetur parallelogrammum .4E de- 

ficliens figura EB simili et similiter posita quadrato 
dimidiae 4B. dico, esse 4 4 4E. 

nam quoniam EB co 4B, circum eandem diame- 

irum sunt [VI, 26]. eorum diame- 

9. καὶ d irus sit. EB, et describatur figura 

M. [p. 161 not. i] et quoniam est 

AZ — 410, quoniam ZH — ΗΘ, 

enl 4Z KE. uerum 4Z — 44 

4 4T B [I, 43]. quare etiam 2714 EK. 

commune adiiciatur ΚΖ. ergo 444 — 4E; quod erat 

demonstrandum. 


VI, 30. 


ÁAliter.!) 


Sit data recta 4B. oportet igitur rectam 4B se- 
cundum rationem extremam et mediam secare. 
secetur enim 4B in Γ΄ iia, ut sit 


4 I B 
---------.- 


AB »« ΒΓ — I [II, 11]. 
iam quoniam 4B »« BI'— ΓΑ͂Σ, erit (VI, 11] 
BA: AI — 4Γ: ΓΒ. 
itaque 4B in I' secundum extremam et mediam ra- 
lionem secta est; quod oportebat fieri. 


1) Habet Campanus VI, 99: ,idem etiam potest demon- 
sirari ex 11 secundi." 


A e corr. F; ADI P. 22. BÁ4] AB PF. 23. ἄρα] om. B 
ἄρα AB V. 
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VI, 31. 


Aliter!) 


Quoniam similes figurae in duplicata ratione sunt 
laterum correspondentium [VI, 20] figura in BI' de- 
scripta ad figuram in B.4 descriptam duplicatam ra- 
tionem habebit quam ΓΒ: B.4. uerum etiam quadra- 
tum in BI'descriptum ad quadratum in B.4 descriptum 
duplicatam rationem habebit quam ΓΒ ad B.4. quare 
eliam figura in I'B descripta ad figuram in B.A de- 
scriptam eandem rationem habebit quam I'B?: B.4f?. 
eadem de causa etiam figura in BI' descripta ad figu- 
ram in I'4 descriptam eandem rationem habebit quam 
ΒΓ": ΓΑ", quare etiam ut figura in BI' descripta 
ad figuras in. B.4, AT' descriptas, ita erit 

BI": B4? -|- AI". 
uerum BI" — B4? -|- 4I" [T, 41]. ergo etiam figura 
in BI' descripta aequalis est figuris in B.4, A4I^ simi- 
libus et similiter descriptis; quod erat demonstrandum. 


VI, 38.7) 
Dico, esse etiam 
arc. ΒΓ : arc. EZ - sect. ΗΒΓ : sect. GO EZ. 


1) U. fig. VI, 
2) Addliamehtum est Theonis post finem VI, 83; ἃ. 
ibid. not. 


m. 1 p. : insert. m. 1 p. 15. εἴδη εἶδος φ (non F). 
16. τετράγωνα τετράγων F, τετράγωνον g. 19. εἴδεσιν ΒΕ». 
toig] om. Bp. 20. re] om. BFVp. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] 
om. BFVp. 21. BF Vp, P mg. m. rec. $29. μ΄ mg. p. 
καί) om. p. 28. 6 EZ] "lit EZ in ras. m. 1 V. 
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Ducantur enim BI, I'K!) et in arcubus BI, ΓΚ 
sumptis punctis κα, O ducantur etiam ΒΞ, AI; ΓΟ, 
OK. οὐ quoniam BH — H K et ΗΓ — HI, et aequa- 
les angulos comprehendunt, et BI'— ΓΚ [III, 29], 
erit etiam A HBI' — HI'K [I, 4]. οὐ quoniam 

arc, ΒΓ — arc. IK, 

erii etiam arc. B.41I' — arc. I'4K.  qpare etiam 

LBAI-—LI'OK [III, 27]. 
ergo segmentum B,3I' simile est segmento I'OK [III 
def. 11]. et in aequalibus sunt rectis BI, ΓΚ. quae 
autem in aequalibus rectis sunt segmenta circulorum 
similia, inter se aequalia sunt [III, 24]. ergo 

segm. ΒΞ Γ — segm. Il'OK.' 
uerum etiam A HBI'— A HI'K. itaque 

sect. ΒΗΓ — sect. HI'K. 

eadem de causa etiam sect. Η K 4 — sect. HBI' — sect. 
HI'K. itaque tres sectores ΗΒΓ HI'K, HAK inter 
se aequales sunt. eadem de causa etiam sectores 
OGEZ, ΘΖΜ, OMN inter se aequales sunt. itaque 
quoties arcus 4B multiplex est arcus BI, toties etiam 
sector HB.4 sectoris HBI' multiplex est. eadem de 


1) U. fig. VI, 33. 


δέ] δ᾽ F. 14. ἀλλήλοις] -λοις in ras. F. ἐστίν F. 186. 
HBI'|HBinras m.9 V. 16. -γωνον τῷ Η ΓᾺΧ τριγώνῳ ἴσον 
in ras. m. 92 F. 17. BHI'] HBI'P,Vm.2. HKLIP, 
V m. 3. ἐστί BV, comp. Pp. 18. HBI', HI'K] prius Γ 
et K ecorr.m. 2 V, ΒΓ, HK Bp. 19. éev( V. οἵ] (alt.) ὁ P. 
HBI] HB corr. ex BH V m. 2, in ras. F. ἘΠ Κα ΗΤ' 
corr ex l'Hm. 2 V. 20. HAK] KHKA P, HKA corr. ex 
KHA m. 2 V. εἰσί Vp. διά — 21: εἰσίν] om. P. 20. of] 
corr. ex ó m. 1 F. 21. 6ZM] M insert. m. 1 F. 22. 
AB] 4A in ras. V. ΒΓῚ in ras. m. 2 V. 283. HBA]| B 
add. m. recentiss. P; H.1B Bp, V in ras. m. 2. 
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ἐστὶν ἡ ΝΕ περιφέρεια τῆς EZ περιφερείας. τοδαυ- 
ταπλασίων ἐστὶ καὶ ( ΘΕΝ τομεὺς τοῦ ΘΕΖ τομέως. 
εἰ ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ Β.4 περιφέρεια τῇ ΕΝ περιφερείᾳ, 
ἴσος ἐστὶ καὶ ó BH. τομεὺς τῷ ΕΘΝ τομεῖ. καὶ 
εἰ ὑπερέχει ἡ Β΄ περιφέρεια τῆς ἘΝ περιφερείας, 
ὑπερέχει καὶ ὁ BH. τομεὺς τοῦ ΘΕΝ vouécg, καὶ 
εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει. τεσσάρων δὴ ὄντων μεγεϑῶν 
δύο μὲν τῶν ΒΓ, ΕΖ περιφερειῶν, δύο δὲ τῶν ΗΒΓ, 
ΕΘΖ τομέων εἴληπται ἰσάκις πολλαπλάσια τῆς μὲν 
ΒΓ περιφερείας καὶ τοῦ ΗΒΓ τομέως ἤ τε B.A πε 
ριφέρεια καὶ ὃ ΗΒ. τομεὺς, τῆς δὲ ΕΖ περιφερείας 
καὶ τοῦ ΘΕΖ τομέως ἰσάκις πολλαπλάσια dj τε EN 
περιφέρεια καὶ ὁ GEN τομεύς" καὶ δέδεικται. ὅτι εἰ 
ὑπερέχει ἡ Β 4 περιφέρεια τῆς ΕΝ περιφερείας, ὑπερ- 
ἔχει καὶ ὃ BHA τομεὺς τοῦ ΕΘΝ τομέως. καὶ εἰ 
ἴση, ἴσος. καὶ εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
ΒΓ περιφέρεια πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ὁ ΗΒΓ τομεὺς 
πρὸς τὸν ΘΕΖ τομέα. 


[Πόρισμα.!]} 
Καὶ δῆλον, ὅτι καὶ ὡς ὃ τομεὺς πρὸς τὸν τομέα, 
οὕτως καὶ ἡ γωνία πρὸς τὴν γωνίαν. 


Uulgo VII, 20. 
Ἐὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, ὁ ὑπὸ τῶν 
ἄχρων ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ μέσου. καὶ ἐὰν ὃ ὑπὸ 


1. τοσαυταπλάσιος P Bp. 8. περιφερείᾳ om. V. 4. 
EON] BFp, ΕΘΗ q et e corr. PV. 6. BA] B eras. B. 
6. ΒΗΛ) BH in ras. m. 2 V, HBA P. GEN] EON Ἐν. 
7. 02] δέ p. 8. μέν] m. 2 F. 10. BI"| B e corr. m. 1 p. 
12. πολλαπλάσιον V. 18. εἰ} corr. ex ἡ V m. 2. 14. B.4] 
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causa eliam quoties arcus N E multiplex est arcus EZ, 
toties etiam sector 9 EN sectoris 69 EZ multiplex est. 
ergo si arc. B4 — arc. EN, erit sect. BH 4 — sect. 
ΕΘΝ, ei 8ὶ arc. B 4 7 arc. EN, erit sect. BH A 7 sect. 
OEN, et si arc. B4 « arc. EN, erit eliam sect. 
ΒΗ 4 «sect. EG N. datis igitur quattuor magnitudi- 
nibus duobus arcubus BI, EZ et duobus sectoribus 
HBI, ΕΘΖ, arcus ΒΓ et sectoris HBI' sumpti sunt 
aeque multiplices arcus B4 et sector H B4, arcus 
aulem EZ οὐ sectoris 9 EZ aeque multiplices arcus 
EN et sector GEN. et demonstratum est, si arc. 
BA arc. EN, esse etiam sect. BH. 4 — sect. ΕΘΝ, 
Si aequalis sit, aequalem, si minor, minorem. ergo 
arc. BI':arc. EZ — sect. HBI': sect. GEZ [V def. 5]. 
— Corollarium. — et adparet, esse etiam, ut sector 
ad sectorem, ita angulum ad angulum.) 


Uulgo VII, 20. 


Si tres numeri proportionales sunt, productum 
extremorum aequale est quadrato medii. et si pro- 
ductum extremorum aequale est quadrato medii, tres 
numeri illi proportionales sunt. 


LJ 


1) Hoc corollarium, quod e genuina propositione Euclidis 
facile deriuatur, iam a Zenodoro usurpatur (ap. Theonem in 
Ptolem. p. 12 ed. Basil.: ὡς δ᾽ ὁ τομεὺς πρὸς τὸν τομέα, ἡ 
ὑπὸ EO.A γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ MO), nisi ibi Theon ipse 
p. 12, 4 sq. addidit. 


A in ras. m. 9 V. 16. ἴσος] ἴση V. 18. SEZ) 6 E P. 
19. πόρισμα] om. PBFVp. 22. F Vp, B mg. m. 1, P mg. 
m. rec. κ' FVp. 24. 6] supra P. 
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τῶν ἄκρων ἴσος ἦ và ἀπὸ τοῦ μέσου, οἵ τρεῖς ἀριϑ- 
μοὶ ἀνάλογόν εἰσιν. ἔστωσαν τρεῖς ἀρειϑμοὶ ἀνάλογον 
οἵ 4, B, Γ, ὡς ὁ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ B πρὸς 
τὸν I. λέγω, ὅτι ὁ ἐκ τῶν Α͂, I' [cog ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τοῦ B. κείσϑω γὰρ τῷ B ἴσος ὁ 4. ἔστιν ἄρα d; 
ὁ .4 πρὸς τὸν B, οὕτως Ó 4 πρὸς τὸν I. ὁὃ ἄρα & 
τῶν 4, Γ ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, 4. ὁ δὲ ἐκ τῶν 
B, 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ Β' ἴσος γὰρ ὃ B τῷ A. 
ὁ ἄρα ἐκ τῶν 4, Γ ἴδος τῷ ἀπὸ τοῦ B. 

᾿Αλλὰ δὴ C ἐκ τῶν Α͂, Γ ἴσος ἔστω τῷ ἀπὸ τοῦ 
B. λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως 0 
B πρὸς τὸν I. ἐπεὶ γὰρ Ó ἐκ τῶν 4, Γ' ἴσος ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τοῦ Β, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ Βὶ ἴσος τῷ ὑπὸ [τῶν] 
B, 4, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν I. ἴσος δὲ ὁ B τῷ 4. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 
4A πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν Γ΄ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

Uulgo VII, 22. 

Ἐὰν ὦσι τρεῖς ἀριϑμοὶ καὶ ἄλλοι αὐτοῖς ἴσοι τὸ 
πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενοι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
ἡ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, καὶ δι᾿ ἴσου ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσονται. 

"Eevocav τρεῖς ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, Γ καὶ ἄλλοι 
αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος ol 4, E, Z σύνδυο λαμβανό- 
μενοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν 
ἡ ἀναλογία, ὡς μὲν ὃ 44 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν Ζ, ὡς δὲ ὁ Β πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὁ 4 πρὸς 
τὸν E. λέγω, ὅτι καὶ δι’ ἴσου ἐστὶν ὡς ὁ Α πρὸς 
τὸν Γ,, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν Z. 


2. oí τρεῖς ΕΥ͂. ἀνάλογοι p. 3. of] ὁ BF V. ó B] 


APPENDIX. 431 


Sint ires numeri proportionales 44, B, Γ, ita ut 
sit 4: B. — B:I: dico, esse 4»5« I'— B*. pona- 


A B 
---------- ----------: 


4 
Ι-----------τΙἸ.-----------ι 

iur enim Ζ) — B. est igitur 4: B — 4: Γ. itaque 
A»xI-—B:-Z4 [VIL 19]. sed B »« 4 — B*; nam 
B — 4. ergo 4»« I'— B*. 

Iam uero sit 4 »« I'— B?. dico, esse 4: B — B:I-.. 

Nam quoniam 4 »« I' B?, et. B* — B »« 4, 
erit [VII, 19] 4: B — 4: Γ. sed B — Z. ergo 
4: B — B:I*45 quod erat demonstrandum. 


Uulgo VII, 22. 


Si tres numeri dati sunt et ali iis multitudine 
aequales, duo simul coniuncti et in eadem ratione, 
et proportio eorum perturbata est, etiam ex aequo 
in eadem ratione erunt. 

Dati sint tres numeri 4, B, I' et alii iis multi- 
ludine aequales 7f, E, Z, duo simul coniuncti in eadem 
ratione, et proportio eorum perturbata sit, ita ut sit 
4A:B-—E:Ze B:I'—4:E. dico, etiam ex 
aequo esse 4: I' — 4 :Z. 


ὁ δεύτερος Pupra scr. β P. 4. 0] supra P. 1. ἐστίν V, 
comp. B. κ τῶν] ἀπὸ toU p. 8. ἐστίν V, comp. B. 
γάρ] corr. ex ἄρα V. 9. ἴσος ἐστί F Y. 10. ἔστω] ἐστι 


comp. p. 12. ye. ὑπὸ Ez mg. F. 18. ἴσος ἐστί ΕΥ͂β. ὑσό] 
ἀπό p,om. B. τῶν] τοῦ p, om. BFV. 14. B] (prius) AF, ΓΒ. 
16. ὃπερ ἔδει δεῖξαι) om. Pp. 17. BFVp, P mg. m. rec., 
add. a Theone post VII, 20. κβ΄ PBFVp. 19. ὦσιν F V. 
25. καὶ ἐν P. 29. τὸν Γ] corr. ex τὸ I' V. 
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᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς o 4 πρὸς τὸν B, οὕτως Ó E 
πρὸς τὸν Z, ὁ ἄρα ἐκ τῶν 4, 2 ἴσος ἐστὶ τῷ à 
τῶν B, E. πάλιν ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ B πρὸς τὸν T, 
οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν E, ὁ ἄρα ἐκ τῶν 4, Γ΄ ἴσος 
ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, E. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὃ ἐκ τῶν A, 
Z ἴσος τῷ ἐκ τῶν B, E. καὶ ὃ ἐκ τῶν 4, Z ἄρε 
ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 4, I: ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α πρὸς 
τὸν I', οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν Z' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


VII, 81. 
"AAA cg. 


e 


Ἔστω σύνθετος ἀριϑμὸς ὁ 4. λέγω. ὅτι ὑπὸ 
πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. ἐπεὶ γὰρ σύνϑετός 
ἐστιν ὃ 44, μετρηϑήσεται ὑπὸ ἀριϑμοῦ, καὶ ἔστω 
ἐλάχιστος τῶν μετρούντων αὐτὸν ὃ B. λέγω. ὅτι ὁ 
B πρῶτός ἐστιν. εἰ γὰρ μή, σύνϑετός ἐστιν. sv 
ϑήσεται ἄρα ὑπὸ ἀριϑμοῦ τινος. μετρείσθω ὑπὸ τοῦ 
I: ὃ Γ ἄρα vov. B ἐλάσσων ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ὁ T 
τὸν B μετρεῖ, ἀλλ᾽ ὁ B τὸν Α μετρεῖ, καὶ ὁ Γ' ἄρα 
τὸν .4 μετρεῖ ἐλάσσων ὧν τοῦ B' ὅπερ ἄτοπον. οὐκ 
ἄρα ὃ B σύνϑετός ἐστι. πρῶτος ἄρα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Scholium ad VII, 39. 


Τοῦ λϑ΄. πολλῶν ἀριϑμῶν ὄντων καὶ ἐχόντων τὰ 


2. τῷ ἐκ] τῷ ὑπό AM 3. ὡς] om. p. 4, TYT, 
4 B. 5. ὁ ἐκ] ὁ 6. καί] om. p. 8] ὁ ἄρα ΕΥ̓͂. 
ἄρα] om. F V. 9. BY po. ante prop. 81; add. Theon. 10. 
ἄλλως om. P, ἄλλως τὸ 1β τὸ ἑξῆς B mg. m. 1. 11. 
ἔστω --- 18: ἐστιν ὃ 4] om. p. 18. καί) τινος᾽ μετρείσθω, 
καί B. ἔστω ὃ p. 16. σύνθετός ἐστιν] ἐστιν ὁ B πρῶ- 
vog By, V in ras. 16. ἄρα] om. B. ὑπὸ vov ΓῚ in 
ras. V, seq. ras. magna. 17. ἐστίν] ἐστί Vg, comp. p. 


18. ἀλλά V g. 20. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. Bp. 21. Post 
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Nam quoniam est 4: B — E:Z, erii 
A1I—— ——4 4 »« Z — B E [VII, 19]. rur- 


Bi ——À1 sus quoniam est B: Γ τῷἢ 4: E, 
D———— —————, erii 2»«I'—B»«Ef[i.. de- 
I—44d monstratum est autem, esse etiam 
E m A» Z-—B»«E quare eliam 
Ζ:-------- 4»«.«2 --Ξ ὥ1»« Γ. ergo erit 


4: Γτε 4:2 [VII, 19]; 
quod erat demonstrandum. 


VII, 31. 


Aliter. 

Sit numerus compositus 4. dico, primum nume- 
rum eum metiri. 

Nam quoniam 44 compositus est, numerus aliquis 
eum metietur, οὐ minimus eorum, qui eum metiuntur, 
sit B. dico, numerum B primum esse. nam si mi- 

I ———————— —14 I— ———3ÀB ι---- 


nus, compositus est. itaque numerus aliquis eum 
metietur. metiatur numerus I: itaque I'« B. et 
quoniam I' numerum B metitur ; B autem numerum 
4 metitur, etiam Γ numeruni 4 metitur, quamquam 
I'« B; quod absurdum est. itaque B compositus 
non est. ergo primus; quod erat demonstrandum, 


Scholium ad VII, 39. 
Propositionis XXXIX.) Cum multi numeri sint, 


1) Ergo hoc scholium scriptum est ante VII, 20 et 22 
interpolatas. 


titulum libri VIII V « 9p p ün Vi in n spatio u: uacuo inter libb. ΥἹΙ et 
VIII postea insert.). 22. α΄ p (qui numeros propp. libri VIIT 
uno maiores deinceps habet). 
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αὐτὰ μέρη, olov εἰ τύχοι δίδοσθαι ς΄ γ΄ δ' ε΄, εὑρεῖν 
τον ἐλάχιστον ἀρυϑμὸν πάντων τῶν τὰ αὐτὰ μέρη 
ἐχόντων αὐτοῖς. ἀριϑμὸν ειρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν 
ἕξει τὰ δοθέντα μέρη τὸ «ς΄ y' δ' ε΄ «΄ ζ΄ η΄ ϑ' v 
ια΄ ιβ΄ καὶ εἰς ἄπειρον. δεῖ οὖν λαβεῖν τοὺς ὁμωνύ. 
μους αὐτῶν ἀριθμούς, τουτέστι τοῦ μὲν ἥμισυ τὸ 
ἃ, τοῦ δὲ y' va y, τοῦ δὲ Ó' τα ὃ καὶ ε΄ καὶ ξ 
καὶ ξ ἢ 9 t τὰ ιβ καὶ πολλαπλασιάσαι τον c ἐπὶ τὰ 
γ᾽ γένονται y* va y ἐπὶ τὰ δ᾽ γίνονται ειβ' τὰ iB in 
τα &' γίνονται E τα E ἐπὶ τα ξ΄ γίνονται vE- τα d 
ἐπὶ va ζξ' γίνονται βφκ' οὗτος ἔχει τα L μέρη τὸ 
s' y' Ó' & ς΄ καὶ τα λοιπά. πάλιν αὐτον πολλαπλα- 
σιάσαι ἐπὶ τον τὰ" γίνονται μὺβ E277 οὗτος ὁ ἀριϑ- 
μὸς ἔχει τα δοϑέντα μέρη vo ς΄ γ΄ Ó' ε΄ ς΄ ξ΄ 

ι΄ ux ιβ΄. ἐπὶ πάντων τῶν διδομένων οὕτως δεῖ 
πολλαπλασιάξειν καὶ εὑρίσκειν τὸν ἀριϑμον τον ἐλά- 
χιστον ἔχοντα ταῦτα τὰ μέρη. 


IX init. 

Evgíoxousv τὸν συγκείμενον λόγον ἐκ λόγων διὰ 
ε΄ τοῦ η΄" τὴν δὲ διαίρεσιν τοῦ λόγου εὑρίσκομεν 
οὕτως ἔστω O0 4 τοῦ B διπλοῦς. καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ 
ἀφελεῖν τριπλοῦν. ἔστω ὁ .4 I' τριπλοῦς. λοιπὸς 
ἄρα ὃ Γ Β. λέγω, ὅτι ὃ I' B ἡμιόλιός ἐστιν. μὴ 


1. τύχῃ p. 5 1 S p. 2. ἀριθμόν] comp. V; καί g. 
τῶν] τόν g. αὐτά] ἡ — V φ. 8. ἔχοντα φ. ἀριθμόν] 
comp. V; καέφ. 0g ὡς V g. 4. τὸ τά p. S^] in ras. 
m.1p. 6. αὐτῶν] ἢ τῶν V M 7. «| πρῶτον Vpg. καὶ 


8 καί] τὰ ε καὶ τὰ $ p. 8. 1] om. Y e. πολλαπλασιάσας 
Vpg. x] πρῶτον Vpg. 9. y] τρία Vpg. γίνονται 
semper comp. Vg, yívezat p. y 1:46] τρέα᾽ τὰ p. y 


τρία p. γίνεται p. ιβ] (prius) i£ φι 10. γίψονται) (prius) 
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qui easdem partes habeant, uelut !/ !4 !/, !4, inuenire 
minimum numerum omnium, qui easdem partes habent. 

numerum inuenire minimum, qui datas partes 
Ma s a nl a s o hio fi aa cett. habeat. oportet 
igitur numeros iis cognomines sumere, h. e. parti dimi- 
diae numerum 1, tertiae 9, quartae 4, quintae 5 et 6, 
1, 8, 9, 10, 11, 12; et mulüiplieare 1 5« 3 —3,3»«4 
— 12, 12 »« 5 — 60, 60 »« 6 — 360, 360 »« 1 — 2520, 
qui habet decem partes !, V, '/, V, V, cett. rursus 
2520 »« 11 — 27120, qui habet datas partes ', '/ V, 
1, Vs V, VS V, Va V 6. in omnibus datis ita oportet 
multiplieare e& numerum minimum inuenire, qui has 
habeat partes. 


Scholium. IX init.!) 


Rationem ex rationibus compositam per VIII, 5 
inuenimus, rationis autem diuisionem ita inuenimus. 
Sit 4: B — 2:1, et ab ea oporteat auferre 3:1.*) 
sit 4:1'—3:1. relinquitur igitur I': B. dico, esse 
I:B —2:98. ne sit enim, sed si fieri potest, sii 


1) Uidetur esse scholium ad VIII, 6. 
2) H. e. 2:1 per 3:1 diuidere. 


γίνεται p. 11. ,gox] μφη g. οὕτως Vg. — 1] δέκα p. 
12. y' δ΄ ε΄ 57 yy8 φ. πολλαπλασιάσας Vp. 18. τόν] 
τῶν p. β ἔψκ) nv» p, β᾽ γέψκ v. οὗτος] οὗ τό p. 
15. : | om. φ. δεδομένων p. 16. ἀριϑμόν] comp. V, καί φ. 
ἐλάττονα Vpg. 18. Vg post titulum libri ÍX (in V in spatio 
uacuo inter libb. VIII et IX postea insert.). 
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γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἔστω διπλοῦς ὃ Γ τοῦ B. ἔστι 
ὃὲ καὶ o 4 τοῦ Γ τριπλοῦς" γενήσεται ἄρα καὶ ὃ 4 
τοῦ B ἑξαπλοῦς. ὑπόκειται δὲ διπλοῦς" ὅπερ ἄτοπον. 
οὐκ ἄρα ἔσται ὁ Γ τοῖ Β διπλοῦς. ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτι οὐδ᾽ ἄλλον λόγον ἔχει ὁ B πρὸς τὸν I' παρὲξ 
τοῦ ἡμιολίου. | 

IX, 22. 

"AAÀog. 

Ἢ xal οὕτως" ἐπεὶ οὖν ὃ AB περιττός ἐστιν, 
ἀφῃρήσθω ἀπ᾽’ αὐτοῦ μονὰς ἡ ZB: λοιπὸς ἄρα ὃ AZ 
ἄρτιός ἐστιν. πάλιν ἐπεὶ ὁ BI' περιττός ἐστιν, καί 
ἐστι μονὰς ἡ ZB, ἄρτιος ἄρα ὃ ΖΓ. ἔστι δὲ καὶ ὁ 
AZ ἄρτιος. καὶ ὅλος ἄρα ὁ 4Γ ἄρτιός ἐστιν. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ ΓΕ ἄρτιός ἐστιν. ὥστε καὶ ὅλος 
ὁ AE ἄρτιός ἐστιν. 


4. ἄρα] πτι φ. διπλοῦς] τριπλοῦς Vg. F solus post 


4. 
ἐστιν͵ ante ὅπερ p. 392, 13. 8. ἄλλως] om. F. 
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I — 2B. esi aulem etiam 4 — 3I. erit igitur 
4 — 6B. sed supposuimus, esse 4 — 2B; quod 
absurdum est. ergo non erii Γ τὶ 2B. similiter 
demonstrabimus, ne aliam quidem rationem habere 
B ad Γ praeter 2:8. 


IX, 22. 

Uel etiam ita: quoniam .4B impar est, ab eo 
auferatur unitas ZB. itaque qui relinquitur, 44Z par 
esti, rursus quoniam BI' impar est, οὖ unitas est 
ZB, par est ZI. uerum etiam 4Z par est. itaque 
eliam totus 4I' par est [IX, 21]. eadem de causa 
eliam ΓΕ par est. ergo etiam totus 4E par est 
ΠΣ, 311. 


A Z B I d E 
---- ------ -Ξἰ-------Ἴἰς---------.---.------ 


1) De figura cfr. IX, 22. 
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